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राजस्थान हिन्दी ग्रन्थ प्रकादसी 
जयपुर 


भारत सरकार, शिक्षा मंत्रालय की विश्वविद्यालय स्तरीय ग्रंथ निर्मार 
योजना के अ्रन्तर्गत राजस्थान हिन्दी ग्रंथ प्रकादमी द्वारा प्रकाशित : 


प्रथम संस्करण : वर्ष 993 


मूल्य : 0.00 


& सर्वाधिकार प्रकाशक के अधीन 


प्रकाशक : 

राजस्थान हिन्दी प्रन्य श्रकादमी 
ए-26/2, विद्यालय मार्ग, तिलक नगर, 
चंयपुर-4 टः 


मुद्रक ; 
मूसेलाल प्रिन्दर्स, 
जपपुर-2 


प्रस्तावना 


भारत की स्वतन्त्रता के बाद इसकी राष्ट्रभाषा को विश्वविद्यालय शिक्षा 
के माध्यम के रूप में प्रतिष्ठित करने का प्रश्न राष्ट्र के सम्मुख था | किन्तु 
हिन्दी में इस प्रयोजन के लिए अपेक्षित उपयुक्त पाख्य-पुस्तकें उपलब्ध नहीं होने 
से यह माध्यम-परिवततेत नहीं किया जा सकता था। परिणामतः भारत 
सरकार ने इस न्यूतता के निवारण के लिए “वैज्ञानिक तथा पारिभाषिक 
शब्दावली आयोग” की स्थापना की थी । इसी योजना के अन्तर्गत 969 
में पाँच हिन्दी भाषी प्रदेशों में ग्रन्थ ग्रकादमियों की स्थापना की गयी। 


राजस्थान हिन्दी ग्रन्थ अकादमी हिन्दी में विश्वविद्यालय स्तर के 
उत्कृष्ट ग्रन्थ-निर्माण में राजस्थान के प्रतिष्ठित विद्वानों तथा अ्रध्यापकों का 
सहयोग प्राप्त कर रही है और मानविकी तथा विज्ञान के प्रायः सभी क्षेत्रों में 
उत्कृष्ट पाठ्य-ग्रन्थों का निर्मारण करवा रही है। अकादमी चतुर्थ पंचवर्षीय 
योजना के अन्त तक तीन सौ से भी अधिक ग्रन्थ प्रकाशित कर सकेगी, ऐसी 
हम आशा करते हैं । प्रस्तुत पुस्तक इसी क्रम में तैयार करवायी गयी है । हमें 
ग्रशा है कि यह झपने विषय में उत्कृष्ट योगदान करेगी । 


चंदनमल बैद गो. श. सत्येन्द्र 
अध्यक्ष निदेशक 


निवेदन: 


जुलाई 958 में स्वात्कोत्तर विद्यार्थियों को ' प्रतीकात्मक तकशास्त्र 
पढ़ाने का उत्तरदायित्व मुझे प्राप्त हुआ । सम्भवतः इसलिये कि इस विषय के 
पाठ्यक्रम में समावेश का आग्रह मेरा था। यह आग्रह दर्शनशास्त्र के पाठ्यक्रम 
के आधुनिकीकरण का अंग था न कि प्रतीकात्मक तकेशास्त्र में मेरी गति का 
सूचक । उत्तरदायित्व की पूर्ति के लिये मैने विश्वविद्यालय के पुस्तकालय में 
उपलब्ध ,प्रतीकात्मक तकंशास्त्र के प्रन्थों का अध्ययन प्रारम्भ 'किया । ' साथ ही 
तद्विषयक पुस्तकों श्रौर पत्रिकाओं की कमी की पूत्ति का प्रयास किया । बाद 
में सम्बधित सामग्री का लाभ उठाया । उपलब्ध ग्रस्थों में बैसने भर ओकानर 
(957) एम्न्रोज़ और लाज़रोविट्स (954) राइल्रेनवार (947) तथा' 
कोपी ([959) की क्ृतियों से मुझे विशेष सहायता मिली | 
प्रस्तुत ग्रन्थ प्रतीकात्मक तकेशास्त्र के स्वाध्याय और लगभग डेढ़ दशक 
के अ्रध्यापन के अनुभव पर श्राधारित है। ग्रन्थ पर उल्लिखित तकंशास्त्रियों 
का प्रभाव स्पष्ट है । ग्रन्थ का उद्दश्य प्रतीकात्मक तकेंशास्त्र का प्रारम्भिक झान 
करवाना है | इसलिए विषय के प्रतिपादन में स्पष्टता तथा सुबोधता पर अधिक 
ध्यान दिया गया है । तकेशास्त्र की दार्शनिक समस्याओं के विवेचन की उपेक्षा 
को गयी है तथा अधि-तकंशास्त्र का समावेश नहीं किया है। विषय को सुवोच ' 
तथा रोचक बनाने के लिए- उदाहरण भारतीय वांगमय से लिए गये हैं | 
परम्परागत तर्कशास्त्र से परिचित विद्यार्थियों की सुविधा के लिए परम्परागत 
वर्कशास्त्र और प्रतीकात्मक तकंशास्त्र के सम्बन्ध का जहाँ भी सम्भव हुप्रा है 
निर्देशन किया गया है । 
सम्पूर्ण ग्रन्थ में युक्तियों की वैघता या अवैधता के परीक्षण में कुशलता 
प्राप्त करने पर बल दिया गया है। इस उद्देश्य की प्राप्ति के नि्मित्त प्रत्येक 
भ्रष्याय के श्रन्त में अभ्यास के लिए अनेक युक्तियाँ दी गई हैं । इन युक्तियों के 
परीक्षण द्वारा न केवल निर्णय पद्धतियों पर अधिकार होता हैं वरत्र दर्शनशास्त्र 
के ऐतिहासिक ज्ञान की संवृद्धि भी होतो है, क्योंकि श्रविकांश युक्तियाँ वही हैं 
जो दार्शनिकों ने अपने मत के प्रतिपादन में प्रस्तुत की हैं । 
यद्यपि विरामांकतन के लिए बिन्दुप्नों का प्रयोग सरल श्रौर वांछित है 
तथा ताकिक अ्रचरों के लिए सम्बन्धित अक्षरों का, फिर भी कोपी सहश 
लेखकों का प्रनुसरण करके भ्रस्तुत ग्रन्य में कोष्ठकों श्रोर ताकिक अचरों के 


( शा) 


लिए प्रचलित प्रतीकों का प्रयोग किया गया है। इस प्रयोग का प्रमुख कारण 
कोष्ठकों का गणरितशात्त्र में प्रचलन है जिससे लगभग सभी विद्यार्थी परिचित हैं । 

प्रस्तुत ग्रन्थ हिन्दी में लिखने का मेरा प्रथम प्रयास है । इसलिए भाषा 
की श्रुटियां सम्भव हैं। वैज्ञानिक तथा तकनीकी शब्दावली श्रायोग द्वारा 
स्वीकृत पारिभाषिक शब्दावली का यथाप्तम्भव मैंने उपयोग.क्रिया है। परन्तु, 
प्रकाशित शब्दावली की श्रपूर्णाता से विवश होकर कई पारिभाषिक शब्दों का 
हिन्दी रूपान्तर मैंने स्वयं किया है । आशा है विद्वज्नन उनको पसन्द करेंगे | 

प्रस्तुत ग्रन्थ की रचना में कई विद्यार्थिथ्रों श्रौर सहयोगियों ने सहायता 
दी है । जब सन्‌ 958 में ग्रन्थ का श्रीगणेश हुआ तो उत्त समय के बी० ए० 
के विद्यार्थी श्री रामनारायरा ने श्रुतलेखन का भार संभाला । लगभग 0 वर्ष 
बाद जब ग्रन्थ को प्रकाशित करने का संकल्प हुम्रा तो पाण्डुलिपि की घ्यात- 
पूर्वक पढ़ने तथा “सम्बन्धों के न्याय” की सामग्री इकठ्वा करने का कष्ट 
डॉ० रमेशदत्त मिश्र ने किया | सम्बन्धित तथा संशोधित पाण्डुलिपि का निरीक्षण 
डॉ० (कु०) रूप रेखा वर्मा ते किया । पाण्डुलिपि की सुलेख प्रतियाँ डॉ० कृष्ण , 
कान्त शुक्ल ने तैयार की । सुलेख प्रतियों को प्रो० राजेन्द्र प्रधाद व श्री घर्मेन्द्र 
ने पढ़ने का कष्ट उठाया | श्री बर्मेन्द्र ने कतिपय सुकाव देकर लाभान्वित 
किया । श्री यशदेव 'शल्प” ने राजस्थान हिन्दी ग्रन्थ श्रकादमी से प्रकाशित 
करने का अविलम्ब निर्णय दिया तथा ग्रन्थ को अल्प समय में मुद्रित करवा 
दिया । प्रफ-पाठन के लिए डॉ० रमेशदत्त मिश्व ने पुन: समय दिया । हिन्दी- 
अंग्रेजी पारिभापषिक शब्दावली तथा ग्रनुक्राणिका के तैयार करने में कु० रमन 
तिवारी ने योगदान दिया | मैं इन उपरिलिखित सभी महानुभावों का श्राभारी 
हैं । अवशेष शुटियों के लिए केवल मैं उत्तरदायी हूँ। 

प्रस्तुत ग्रन्य, जहाँ तक मुझे विदित है, हिन्दी में अपने विपय का 
पहला ग्रन्थ है । यदि यह ग्रन्य प्रतीकात्मक तककंशास्त्र में पाठक की रुचि 
उत्पन्त करने में सफन्न होता है भौर तत्सम्बन्धी उच्चतर प्रन्यों की ओर 
श्रग्रसर होने के लिए प्रेरित करता है, तो मुझे; सन्‍्तोष होगा । 


--राजनारायर 


उच्चतर श्रध्ययन संस्थान 
मेरठ विश्वविद्यालय, मेरठ । 
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]'0 भाषा और संकेत 

संकेत भौतिक बस्तुएँ हैं । कोई भौतिक वस्तु संकेत का रूप तब घारण 
करती है जब उसका सम्बन्ध किपरी पदार्थ एवं व्यक्ति से होता है। अर्थात्‌ संकेत 
वस्तुत: संकेतत-सम्बन्ध या निर्देशन-सम्बन्ध का बोधक है । 

संकेत तीन प्रकार के होते हैं। घुआ आग का संकेत करता है। आग 
श्र घुँप्रा में कारण-कार्य सम्बन्ध है । जो सम्बन्ध कार्य-कारण के द्योतक हैं उनके 
बताने वाले संकेतों को 'सूचकीय संकेत” कहते हैं। किसी व्यक्ति के फोदो 
(चित्र) और उस व्यक्ति में समानता या साहश्यता पाई जाती है। जो संकेत 
समानता या साहश्यता सम्बन्ध के द्योतक हैं उन्हें 'प्रतिभापरक संक्रेतः कहा 
जाता है । जब किसी संकेत' या किसी वस्तु का सम्बन्ध मान्यता परिपाटी या 
रूढ़ि पर आधारित होता है तो उसको 'रूढ़' या अभिसामयिक संकेत” कहते हैं । 
भाषा ऐसे हो संकेतों से बनी है। भाषाई संकेत को भ्रन्य प्रकार के संक्रेतों से 
स्पष्ट करने के लिए “प्रतीक' की संज्ञा दी जाती है! 

भाषाई संकेतों (प्रतीकों) के लिए आवश्यक है कि वह प्रतिकृत हो 
सके । व्यक्तिक संकेत को 'चिह्न' कहते हैं । एक ही शब्द के भिन्न चिह्नों का 
एक ही अर्थ होता है । विभिन्न प्रकार के चिह्न जैसे हस्त-लिखित और मसुद्वित, 
उच्चारित या लिखित, एक दूसरे से मिलते-जुलते हैं । सहश चित्नों के वर्ग को 
'प्रतीक' कहते हैं । 

]:0] वाक्य और प्रतिज्ञप्ति 

भाषाई प्रतीकों की सबसे महत्त्वपूर्ण इकाई वाक्य है। साधारणतया 
वाक्य शब्दों से मिलकर बनता है। परल्तु कुछ शब्द वाक्य का काम कर सकते 
हैं। 'सत्यता' और 'असत्यता' वाक्य पर लागू होते हैं, शब्दों पर नहीं । शब्दों 
का भर्थ दाक्य द्वारा बताया जाता है। गाँधी मे घोडसे को मारा' तथा गोडसे ने 
गाँधी को माराः दोनों वाक्‍्यों में एक ही शब्द आए हैं अर्थात्‌ दोनों का शब्दायें 
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एक ही है, परन्तु दोनों के वाक्यार्थ अलग हैं । वाक्‍्यार्थ के ग्राधार पर ही हम 
पहले वाक्य को अ्रसत्य और दूसरे को सत्य मानते हैं । 

व्याकरण की दृष्टि से वाक्य पाँच प्रकार के होते हैं--- 

]. निश्चयार्थक जैस “राम वनवास को गए हैं । 

2. प्रश्तार्थंक जैसे क्या राम वनवांस को गए हैं ?' 

3. आ्ज्ञार्थंक जैसे “राम, वनवास को जाओो ।' 

4. उत्क्रोशात्मक जैसे “क्या राम वनवास को गए हैं ! 

“आह, राम वनवास को गए हैं ! ! 

5. इच्छावीबक जमे “राम वतवास में सकुशल रहें ॥' 

इन पाँच प्रकार के वाक्यों में केबल पहला सत्य या असत्य हो सकता 
है, वेयोकि वह किसी वस्तुस्थिति या घटना का वर्णान करता है। उपर्युक्त 
उदाहरण मे यदि राम वस्तुतः वनवास को गए हैं तो 'राम वनवास को गए हैं! 
वाक्य सत्य है और राम वस्तुतः नहीं गए हैं तो असत्य है । अन्य चार प्रकार के 
बाकयों के कर्म उनके नाम से स्पष्ट हैं। पाँचों प्रकार के वाक्‍्यों को ध्यान 
में रखते हुए हम कह सकते हैं कि भाषा के मुख्यतः दो कर्म हँँ--संज्ञात्मक और 
संवेगात्मक । विज्ञान तथा तकंशास्त्र का सम्बन्ध भाषा के संज्ञानात्मक कर्म से है 
झौर साहित्य तथा कविता का संवेगात्मक कर्म से । 

ग्रव निम्नलिखित निश्चयार्थक वाक्‍्यों पर विचार कीजिए-- 

). इस समय पौने ग्राठ बजा है । 

2. इस समय प्राठ बजने में पन्द्रह मिनट वाकी हैं । 

इस समय सात बज कर पेतालीस मिनट हुए हैं । 
उपर्युक्त तीनों वाबय एक ही तथ्य को बताते हैं, यद्यपि उनके उद्देश्य 


और विघेय भिन्न हैँ इसी प्रकार भिन्न भाषाओशञ्रों के निम्नलिखित वाकक्‍्यों का एक 
ही निश्चित अ्र्य है-- 


]. इदम्‌ एकम्‌ पुस्तकम्‌ ॥ (संस्कृत) 
2. यह एक पुस्तक है ॥ (हिन्दी ) 
3. दित्त इज ए बुक (अंग्रेज़ी) 
कसी भी निश्चयार्थक वाक्य के अर्थ को 'प्रतिज्ञ कहते हैँ । वाक्य 


के माध्यम से प्रतिश्ञप्ति व्यक्त होती है, परन्तु विभिन्न वाक्य एक ही प्रतिज्ञप्ति 
के योतक हो सकते हैं । 
:03 प्रतकों का प्रयोग और उल्लेख 
भाषा में प्रत्तीक के दो कार्य हैं । जब प्रतीक संकेतिक वस्तु को इंसित 
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करता है तो प्रतीक का 'प्रयोग' होता है । जब प्रतीक ही सकेतित वस्तु है तो 
उसका उल्लेख होता है । 

शाम तौर से भाषा के प्रयोग में किसी वस्तु और उसके नाम में धोखा 
नहीं होता । हम वस्तुग्रों के बारे में ज्ञान करने के लिए नामों का प्रयोग करते 
हैं और कोई मूर्ख ही गांधी और उनके नाम का भेद करने में गड़बड़ करेगा । 
परन्तु जब भाषाई अभिव्यक्तियों के नामों को अभिव्यक्तियों से भेद करने का 
प्रश्त आता है तो कठिनाइयों का सामना करना पड़ता है। अभिव्यक्तियों को 
नाम देने का प्रचलित मानक तरीका उनको एकहरे या दुहरे उद्धरण चिह्नों से 
धो देना है । 

निम्नलिखित वाक्‍्यों पर ध्यान दें । 

(!) हरयाणा एक प्रदेश है । 

(2) हरयाणा में चार अक्षर हैं ! 

(3) 'हरयाणा' एक प्रदेश है । _ 

(4) हरयाणा' में चार अक्षर हैं । 

(5) “हरयाणा' हरयाणा का एक नाम है । 

(6) “हरयाणा” हरयाणा के एक नाम का नाम है । 

प्रतीकों के प्रयोग का उल्लेख के भेद के अनुसार वाक्य () (4) (5) 
श्र (6) सत्य हैं और (2) और (3) अप्त्य । (3) (4) और (5) में 
'हरयारणा' शब्द का उल्लेख है प्रयोग नहीं । (3) की असत्यता स्पष्ट करने के 
लिए हम 'शब्द' को 'हर॒याणा' में जोड़ कर पढ़ें : (3) हरयाणा' शब्द एक 
प्रदेश है । के 

उल्लेख और प्रयोग का भेद हम 'हरयाणा' शब्द का 'मोहन' नामकरण 
करके झौर स्पष्ट कर सकते हैं। मानव लीजिए 

(7) मोहन 55 हरयाणा' 

अब देखिए कि (7) के आधार पर निम्नलिखित में से कौन-कौन वाक्य 
सत्य हैं--- 

(8) मोहन एक नाम है । 

(9) मोहन में चार अक्षर हैं । 

(0) मोहन में तीन अक्षर हैं । 

(।) 'मोहन' में त्तीन अक्षर हैं । 

(2) 'मोहन' एक प्रदेश का नाम है | 

स्पष्ट है कि (3) (9) और () सत्य हैं और (0) और (2) 
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असत्य हैं । यदि (2) में 'मोहन' का उल्लेख के बाय प्रयोग होता तो निम्न- 
लिखित सत्य वाक्त प्राप्त होता-- 


(]2) मोहन एक प्रदेश का नाम है । 


-[ तर्क का एक हृष्टान्त 

'राम वन को जाएंगे! और भरत को राज्य मिलेगा, क्योंकि यही दो 
वरदान मैं माँगूंगी और महाराज दशरथ अपने वचन का पालन करेंगे। ऐसा 
विचार करके कंकैयी ने वरदान माँगे और उसका अनुमान सही हुआ्ला--राम 
वन को गए श्रौर भरत को राज पिहासन मिला । परन्तु उसके अनुमान में एक 
त्रुटि रही । भरत को राज्य का उत्तराधिकारी तो घोषित कर दिया गया, पर 
भरत ने स्वयं सिहासन पर बैठने से इन्कार कर दिया शऔ्जौर श्री राम की 
चररणपादुका को सिंहासन पर रख वनवास की अवधि भर राज्य कारये 
सम्पादित किया । 

कैकेयी की विचारधारा के प्रमुख श्रंशों को हम इस प्रकार व्यक्त कर 
सकते हैं-- 

(]) रघुवंशी वचन का पालन करते हैं । 

दशरथ रघुवंशी हैं । 
अतएव दशरथ वचन का पालन करेंगे ॥। 

(2) राम्र पिता की आज्ञा का पालस करते हैं । 
पिता की आज्ञा होगी कि वनवास को जानो । 
अतएव राम वनवास को जाएंगे । 
राजा घोषित होने पर घोषित व्यक्ति सिंहासन पर बैठता है । 
भरत राजा घोपित होंगे । 
अतएव भरत सिंहासन पर बैठेंगे । 


(3 


बनी 


:2 युक्ति 

उपर्युक्त दृष्टान्त ताकिक प्रक्रिया का निरूपण करता है| तर्क विचार- 
धारा का वह विशेष रूप है जिसमें कुछ माने हुए या प्रदत्त कथन से अन्य कथम 
निष्कर्ष हप में प्राप्त किया जाता है | कैकैयी की विचारधारा के तीनों प्रंणों 
में पहने तथा दूसरे कथन तीसरे कथन के आधार का कार्य करते हैं श्रौर तीसरा 
कथन पहले दोनों के सम्मिलन से निष्कर्ष के रुप में प्राप्त होता है। ऐसे कथन- 
क्रमों को, जिनमें पूर्व कयनों से एक कथन को निगमित करने का “दावा” किया 
जाता है, युक्ति की संज्ञा दी जाती है। बोलचाल की भाषा में युक्ति का प्रयोग 
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विवाद, मतभेद अथवा असहमति के लिए होता है! परन्तु तर्कशास्त्र में इस 
शब्द का प्रयोग तर्क की मौलिक इकाई के रूप में होता है । 


:2] युक्ति के अंश 
किसी भी युक्ति में दो अंगों का होता अनिवार्य है--() आधार, हेतु 
अथवा साक्ष्य; (2) परिणाम श्रथवा निष्कर्ष । युक्ति के इन दोनों अंगों का 
पृथक्कीकरण तथा उन्तका आकार-प्रदर्शन निम्न दो प्रश्नों द्वारा सरलता से किया 
जा सकता है-- 
() लेखक श्रथवा वक्ता का उद्देश्य क्या है ? वह क्‍या स्थापित करना 
चाहता है ? 
(2) अपने उद्देश्य को प्रमारितत करने के लिए वह क्‍या आधार प्रस्तुत 
करता है ? 
पहले प्रश्त का उत्तर युक्ति का निष्कर्ष और दूसरे का उत्तर युक्ति के 
आधार वाक्य को निदिष्ट करता है? अतः वह कथन प्रतिज्ञप्ति जिसे ग्नन्‍्य 
कथनों या प्रतिज्ञप्तियों के आधार पर स्वीकृत किया जाता है, युक्ति के 
“निष्कप” के नाम से जाना जाता है और जो कथन निष्कर्ष की स्वीकृति के 
लिए हेतु या साक्ष्य प्रदान करते हैं उन्हें “आवार वाक्य” की संज्ञा दी जाती है । 
युक्ति के उपयुक्त दोनों श्रंगों का भेद सापेक्षिक है । एक ही प्रतिज्ञप्ति किसी' 
युक्ति में आधार और भअन्य युक्ति में निष्कष हो सकती है ठीक वैसे ही जैसेकि 
एक हो व्यक्ति एक सन्दर्भ में पिता और दूसरे में पुत्र हो सकता है | देखिए--- 
() भारतवासी शाल्तिप्रिय हैं । 
गूजराती भारतवासी हैं । 
ग्रतः गुजराती शान्तिप्रिय हैं !। 
(2) गुजराती शान्तिप्रिय हैं । 
महात्मा गाँधी गुजराती हैं । 
अतः महात्मा गाँधी शाच्तिप्रिय हैं ॥) 
यहाँ पर “गुजराती शान्तिप्रिय हैं पहली युक्ति में निष्कषं और दूसरी 
युक्ति में झ्राघार वाक्य है । 
सामान्यतः किसी युक्ति में पहले आधार वाक्य और बाद में निष्कर्प 
पाया जाता है । परन्तु यह क्रम अनिवार्य नहीं है | निष्कर्ष को आधार प्रतिज्नप्ति 
के पहले अ्रथवा एक अधिक आधार-प्रतिज्ञप्तियाँ होने पर उनके मध्य में भी पाया 
जा सकता है। इस प्रकार आधार व निष्कर्ष के ऋ्रमानुसार किसी भी युक्ति के 
निम्त रूप हो सकते हैं-- 
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( कक ) #०३४०५०००-० >४०००००५ "००० ( आधार प्रतिज्ञण्ति | 
ग्रत; २१० ०००० (निष्कपं) 


(ख) "०० *********-**** (निष्कर्ष) 
क्योंकि «(आधार प्रतिज्ञप्ति) 


(ग) ३१३- #००० +७४१% १ ०७१९०००० (आधार प्रतिन्नप्ति) 
अत :९**९९०**०*** ** (निष्कर्ष) 
क्योकि" **““*(ग्राधार प्रतिज्नप्ति) 


युक्ति के अंगों की क्रम विभिन्नता से युक्ति के स्वरूप में कोई ग्रन्तर नहीं 
पड़ता । तकंशास्त्र के विद्यार्थी किसी भी क्रम में प्राप्त युक्ति को उसके सामान्य 
रूप में प्रस्तुत कर सकते हैं । 


]:22 ताकिक निर्देशक 
श्राधार प्रतिज्ञप्ति एवं निष्कर्ष को सम्बन्धित करने वाले शब्दों की 
'तोकिक निर्देशक” कहा जाता है । 'अ्रतः', 'फलतः”, “इंस प्रकार', 'परिणाम- 
स्वरूप, 'परिणामतः”, 'अ्रतएव', 'इसलिए' एवं अन्य समानार्थंक शब्द निष्कर्ष 
पहले आते हैं और उसके चद्योतक हैं। “क्योंकि', “चूंकि', इत्यादि, आधार 
प्रतिन्नप्ति के पहले आते हैँ श्रीर उसके द्योतक हैँ | पर यह श्रावश्यक नहीं है कि 
प्रत्येक युक्ति में कोई न कोई निर्देशक शब्द व्यक्ति रूप में वतंमान हो । 
निर्देशकों के प्रभाव में तकेशास्त्री को श्रपनी श्रोर से निर्देशक शब्दों की पूर्ति 
करनी होती है। ऐसा करने में कभी-कभी कठिनाई का सामना करना 
पढ़ता है । 


]:23 ताकिक सम्बन्ध 

श्राधार प्रतिज्ञप्ति और निष्कप॑ के बीच ताकिक निर्देशकों का व्यक्त 
प्रथवा अ्रव्यक्त रूप में वर्तमान होना इस बात की पुष्टि करता है कि उनके 
वीच में कोई विशिष्ट सम्बन्ध है! इस सम्बन्ध को तकंशास्त्री आपदान' की 
संता देते हैं । इस सम्बन्ध के माध्यम से ही आधार प्रतिन्नप्ति श्रौर निष्कर्ष 
एक सूत्र में वेंध कर विचार की युक्ति रूपी मौलिक इकाई प्रस्तुत करते हैं । 
किसी कथन को हम आधार प्रतिज्ञप्ति की संज्ञा तभी दें सकते हैं जब वह 
निष्कर्ष को श्रापादित करता हो और निष्कर्ष तभी निष्कर्ष है जब उसका 
ग्रापादन श्राधार प्रतिनपष्ति से हो। इस सम्बन्ध को इतनी श्रधिक महत्ता है 
कि श्राघुनिक तकंणास्त्री इस सम्बन्ध के गुण-धर्मों को ही तऊशास्त्र के श्रध्ययन 
का मुरय विपय मानते हैं ॥ 


तकेशास्त्र का स्वरूप है 


स्वरूप की हृष्टि से आधार प्रतिज्॒प्ति, निष्कप, और उनको सार्थकता 
भदान करने चाला झ्रापादान सम्बन्ध--यही तीनों युक्ति के अनिवायं श्रद्ध हैं । 
इन्हीं की सम्मिलित इकाई का नाम “युक्ति” है। 


4-3 तके के दो रूप 
युक्तियों के दो प्रमुख रूप हैं । निम्नलिखित युक्तियों पर ध्यान दीजिए- 


(क) महाभारत युद्ध में कौरवों की ओर से बड़े-बड़े योद्धा लड़ रहे थे ( 
दर्योधन स्वेयं बड़ा पराक्रमी था । 
द्रोशाचायं एक कुशल सैन्य-संचालक था। 
कर्ण महावली था । 
कृष्ण की अपार संनन्‍्यशक्ति कौरवों के साथ थी | 
ग्रादि-आदि । “ 
अ्रत: कौरवों की विजय निश्चित थी ॥ 


(ख 


जी 


धर्म और भ्रधर्म के युद्ध में घर्म की विजय होती है । 
महाभारत युद्ध में धर्म पाण्डवों के पक्ष में था । 
अतः महाभारत युद्ध में पाण्डवों की विजय निश्चित थी । 


उपयु क्त उदाहरणों में (क) का निष्कर्ष आ्राधार प्रतिज्नप्तियों से 
सम्भावित होता है । अर्थात्‌ ऐसी युक्तियों में आ्राधार वाक्य निष्कर्ष की वैधता 
के लिए निश्चयात्मक साक्ष्य नहीं प्रस्तुत करते । ऐसी युक्तियों में निष्कर्ष की 
इस विशिष्टता को स्पष्ट करने के लिए निष्कर्प के पहले 'यह सम्भावित है कि' 
जोड़ा जा सकता है। ऐसी युक्तियों को आयमनात्मक कहा जाता है और 
परम्परागत तकंशास्त्री इन्हें 'आगमनात्मक तकेशास्त्रर का विषय मानते हैं । 
पर आधुनिक तकंशास्त्री इनका अव्ययून वैज्ञानिक पद्धति! का विपय 
मानते हैं । ह 

उदाहरण (ख) के निष्कर्प की वैधता आधार प्रतिज्नप्तियों से अनिवार्यत: 
प्रमारित होती है । ऐसी युक्तियों के निष्कर्प की विशिष्टता को इंग्रित करने 
के लिए यह ग्रनिवाये है कि! निष्कर्ष के पहले जोड़ा जा सकता है। ऐसी 
युक्तियों को निगमनात्मक "कहा जाता है। परम्परागत तकेशास्त्री इनका 
भ्रष्ययनत 'निगमनात्मक तरकंशास्त्र' का विपय मानते हैं। श्राधुनिक तकंशास्त्री 
ऐसी युक्तियों का श्रष्यषन ही तकेशास्त्र का विपय मानते हैं । अर्थात्‌ आधुनिक 
दृष्टिकोण से तकंशास्त्र वस्तुत: निगमनात्मक तर्कंशास्त्र का पर्यायवाची है । 
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]-4 वेधता एवं सत्यता 


सत्यता एवं वैघता का भेद त्कंशास्त्र के लिए मुलभूत है। बोलचाल 
की भाषा में ग्रक्सर यह भेद नहीं किया जाता। कभी-कभी तकंशास्त्री भी 
बोलचाल की भाषा का अनुसरण करने लगते हैं जिससे कठिनाई पैदा होती 
है । वैधता एवं श्रवेघता युक्तियों के झ्राकारात्मक गुण हैं। तकंशारत्री वैध भर 
अवैध युक्तियों का भेद करता है | वस्तुतः वैध युक्तियों के प्रकार का अ्रध्ययन 
ही तकंशास्त्र का विषय है | सत्यता एवं असत्यता प्रतिज्नप्तियों के गुर हैं । 
युक्ति की वैधता प्रतिज्ञप्तियों की सत्यता अथवा असत्यता पर निर्मर नहीं है । 
किसी युक्ति में आधार प्रतिज्ञप्ति सत्य या असत्य हो सकती है, युक्ति वैध या अवैध 
श्रौर निष्कर्प सत्य या असत्य । इसको तालिका के रूप में निम्त प्रकार बता 
सकते है--- 


आधार प्रतिन्नष्ति युक्ति निष्क्पे 
. सत्य वंध सत्य 
2. सत्य वंध अप्तत्य 
3. सत्य अवैध सत्य 
4. सत्य अवेध अप्तत्य 
5. असत्य वंघ सत्य 
6, प्रसत्य वंध अ्सत्त्य 
4. श्रसत्य अवध सत्य 
8. श्रप्तत्य अवेध ग्रसत्य 


उपर्युक्त श्राठ युक्ति-संहतियों में केवल दूसरी अ्रसम्भव है । किप्ती वैध 
युक्ति से जिसकी श्राघार प्रतिज्ञप्तियाँ सत्य हों, असत्य निष्कपं नहीं प्राप्त हो 
सकता | श्रर्थात्‌ यदि किसी वैंध युक्ति की आधार प्रतिज्ञप्तियाँ सत्य हैं तो 
निष्कर्प असत्य नहीं हो सकता, वरव्‌ श्रवश्य ही सत्य होगा | यदि किसी वध 
युक्ति का निष्कपं असत्य है तो झाधार प्रत्तिज्ञप्तियों में से एक ग्रवश्य असत्य 
होगी । 

प्रसत्य शराधार से सत्य निष्कर्प का प्राप्त होना अटपटा प्रतीत होता 
है (संहति 5) | परन्तु निम्नलिखित उदाहरण संहति 5 का प्रमाण है-- 

सभी चन्द्रयात्री भारत के प्रधान मन्त्री थे । 

नेहरू चन्द्रयात्री थे । 

प्रत: नेहरू भारत के प्रधानमन्त्री थे । 
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प्रतिज्ञप्तियों की पत्यता अथवा ग्रसत्यता का निर्णय करना तकझ्ास्त्र 
का कार्य नहीं है । तकंशास्त्री सर्वज्ञ नहीं हैं । ज्ञान के विभिन्न क्षेत्रों में कौन 
प्रतिज्ञप्तियाँ सत्य हैं और कौन असत्य, इसको बताना तकंशास्त्र के सामर्थ्य के 
बाहर है । प्रतिज्नप्तियों के सत्यापन के लिए वैज्ञानिक पद्धति का सहारा लेना 
होता है । 

तकंशास्त्र की समस्या निष्कर्प की बैवता को निर्धारित करना है । इस 
समस्या का समाधान करने के लिए तककंशास्त्र वैध युक्तियों श्रथवा वैध चितन 
के प्ररुपों का अन्वेपण करता है । वक्ृशास्त्र को इसीलिए बेधता के तियमों 
का भ्रध्ययन बताया जाता है। श्रागामी अध्याबों में इन्हीं नियमों का वर्णन और 
विवेचन क्विया गया है । 

#ऐसा कहने में कि युक्ति संहृतियों के श्राठ ही रूप हैं यह मान लिया 
गया है कि किसी भी प्रतिन्॒प्ति के केवल दो मूल्य होते हैं--सत्य अथवा 
असत्य । जिस तकंशास्त्र की यह मान्यता होती है, उसे (द्विमूल्यक तकेशास्त्र' कहते 
हैं। ऐसा तर्कशास्त्र सहज-बुद्धि के समीप होने के कारण अधिक प्रचलित है । 
परन्तु अभिनव काल में बहु-मुल्यक तकंशास्त्र का विकास हुआ है जिसमें दो 
के अतिरिक्त तीन (सत्य, असत्य, संदिग्ध) तथा अनन्त मुल्यों का उपयोग हुआ 
है । 'निश्चयमात्रक (सम्भव, असम्भव, अनिवाये, सुसंगत इत्यादि) तर्कझास्त्र' के 
विकास ने द्विमुल्यक्र तकंशास्त्र की सम्पूर्ति की है। इन सबका विवेचन इस 
परिचयात्मक ब्रन्य में अपेक्षित नहीं है ! 


खभ्यास 
(क) निम्नलिखित वाक्यों का विरामांकन कीजिए-- 
. कमल खिलते हैं 
. कमल खिलते हैं सत्य है 
., कमल खिलते हैं हिन्दी का वाक्य है 
. कमल में आाठ पंछुड़ियाँ होती हैं 
. कमल में तीन अक्षर होते हैं 
निम्नलिखित वाक्‍्यों में से कोच सत्य है ? 


शंकर भारतीय दार्शनिक थे । 


(ल) 


2 !+ ग ए # ४ ०४८ 


शंकर' में तीन यक्षर हैं 
शंकर में छीन अक्षर हूं । 
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3. शंकर शंकर का एक नाम है । 
4. शंकर 'शंकर' का एक नाम है । 
5. रामानुज शंकर से लम्बा नाम है । 
6. रामानुज का ताम शंकर के ताम से लम्ब्रा हैँ । 

(च) निम्नलिखित वाक्य झ़ुंखलाओं में कौन युक्तियाँ हैँ ? जो युक्तियाँ 
हैं वह किस प्रकार की--निगमनात्मक या श्रागमनात्मक ? प्रत्येक 
युक्ति का रूप उसके अंगों को पृथक्‌ करके बताइए । 


() 


(2 


जज 


(3) 


(4 


बट 


(5 


जला 


(6 


जनम 


(7 


ता 


जननी 


(8 


चीन ने भारत पर श्राक्रमणा किया, क्योंकि वह अपनी भूमि 
पर श्रधिकार करना चाहता था ॥। 


वीद्धों ने संसार को क्षणभंगूर बताया । कुछ लोगों का मत 
है कि क्षरि।कवाद शंकर के मायावाद से प्रमाणित होता 
है।जो भी हो, यथार्थवादी दार्शनिक क्षणिकवाद की 


सत्यता नहीं स्वीकार करते ॥। 

शंकर और रामानुज दोनों ग्रविद्या को मानते हैं। परन्तु 
रामानुज अविद्या और माया में भेद करते हैं। कुछ 
चिन्तकों की दृष्टि में शंकर वेदान्त का श्रविद्या और माया 
में भेद न करना एक दोप था जिसको शंकर वेदान्त के 
अनुयायियों को दूर करना चाहिए था ॥॥ 

यदि भारत शांति में न विश्वास करता तो वह अणुवम को 
वना लेता । परन्तु भारत ने अरपुवम नहीं बनाया ॥॥ 

यदि रेल-यान्री चैन खींचने वालों को वता दें तो चैन की 
घटनाएँ कम हो जाएँ | खेद है रेल-यात्री ऐसा नहीं करते ।॥। 
सभी गायें दूध देती हैँ । यह एक गाय है। ब्रत: यह दूब 
देती है ॥ 

यह कुत्ता काला है| वह कुत्ता भूरा है । अन्य कुत्ते सफ़ेद 
या चित्तकबरे हैं | अत: कुत्तों का कोई रंग नहीं होता ।। 
जवाहरलाल उत्तर भरदेश के निवासी थे। लाल बहादुर 
उत्तर पर्देश के निवामी थे । एन्दिरा गाँधी उत्तर प्रदेश की 
निवास्मिनी हैं | ग्रतः उत्तर प्रदेश का निवासी मारत का 
प्रधान मन्‍्त्री होता है ।। 


तकंशास्त्र का स्वरूप व 


(9) आज सूये पूर्व में उदय हुआ है । कल भी सूये पूर्व में उदय 
हुआ था । जहाँ तक मनुष्य की .स्मृति है, सूर्य पूर्व में उदय 
होता रहा है। अतः भविष्य में भी सूर्य पूर्व में उदय 
होगा ।। 

(0) भारत सरकार देश के विकास के लिए योजनाएँ वनाती 
है । परन्तु सब योजनाएं दीघंकालीन होही हैं । ग्रच्छा हो 
कि सरकार योजना बनाना बन्द करदे ॥। 

(]]) यह मेज भूरी है। भ्रतः यह सफेद नहीं है ।॥ 
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प्रतिन्नप्तियों का न्‍्याय 





2"[ सरल तथा मिश्र प्रतिन्नप्तियाँ 

निम्नलिखित प्रतिनप्तियों पर ध्यान दी जिए--- 

() गुलाब लाल होता है । 

(2) गैंदा लाल नहीं होता है ! 

(3) गुलाब लाल होता है तथा गैदा पीला होता है । 

(4) पुष्पहार या तो गुलाब या गंदा का होगा । 

(5) यदि पुष्पहार गुलाव का होगा तो अधिक सुन्दर होगा । 

पहली प्रतिज्ञप्ति एक वस्तुस्थित का प्रतिपादन करती है। वह 
श्रस्तिवाचक अथवा विवायक्र है। दूसरी प्रतिज्ञप्ति एक वस्तुस्थिति के 
प्रतिपादन का निपषेव करती है । भ्रगर उप्तमें से “नही” शब्द को हटा दें तो वह 

पहली के समान विधायक हो जाएगी । तीसरी, चौथी और पौरचिवीं प्रतिज्ञप्तियाँ 
दो प्रतिन्नप्तियों से मिलकर बनी हैं । दूसरी प्रतिन्नप्ति में अवयवी प्रतिन्नप्तियों 
को तथा' शब्द से जोड़ा गया है | तीमरी प्रतिन्रष्ति की ग्रवयवी प्रतिन्नप्तियों 
को था तो .. . या! शब्दों का प्रयोग करके सम्बन्धित किया गया है । पांचवीं 
प्रतिनप्ति की अवयवी प्रतिन्नप्तियों का “यदि ... तो” शब्दों द्वारा सम्बन्वित 
किया गया है | “न' 'तथा', वा! “यदि . . . तो' एवं इसी प्रकार के अन्य णब्द 
जो प्रति्॒प्तियों को सम्बन्धित करने के लिए प्रयुक्त होते हैं, 'ताकिक सम्बन्धक' 
या ताकिक योजी' कहलाते हैं । “त' नहीं! या अन्य नियेधात्मक शब्दों का 
प्रयोग एक प्रतिन्नप्ति पर भी हो सकता है । जिम्त प्रतिज्ञप्ति में ताकिक सम्बन्धक 
नहीं पाए जाते हैं वह सरल प्रतिन्नप्ति” कहलाती है | श्रौर ताकिक सम्बन्धकों 

हारा जिन प्रतिन्नप्तियों को विभूषित किया जाता है, उनको “मिश्र प्रतिन्नप्ति' 
बाह्य जाता है। प्रर्यात्‌ मिश्र प्रतिन्प्तियाँ सरल प्रतिज्ञप्तियों का निपेघ करके 


या जोड़ करके बनती हैं | सरल प्रतिअप्तियाँ मिश्न प्रतिन्रप्तियों में श्रवयव या 
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पुलतत्व के रूप में वर्तमान रहती हैं। मिश्र प्रतिज्ञप्ति मिश्र प्रतिन्षण्तियों को 
मिलाकर भी बन सकती हैं । यथा 


(6) यदि पुष्पहार गुलाब का होगा तो अधिक सुन्दर होगा और, मंत्री 
जी अधिक प्रसन्न होंगे । 
यहाँ (6) में (5) सम्मिलित डै। छठों प्रतिन्नप्तियों में से पहली सरल 
है वाकी पाँचों मिश्र हैं। भोतिकशास्त्र की उपमा को अपना कर सरल 
प्रतिशप्ति को परमाणविक प्रतिज्ञप्ति' और मिश्र प्रतिन्नप्ति को परणविक 
प्रतिज्ञप्ति' भी कहा जाता है। 


22 प्रतिज्ञप्तियों का प्रतीकीकरण 

सरल प्रतिज्ञप्तियों को वर्णामाला के मध्य अक्षरों, “प' 'फा' धव! पभ!ा 
(ग्रथवा 'पत ' 'प, प३ “पन्र') द्वारा प्रतीकृत करने की परिपाटी है। विभिन्न 
ताकिक सम्बंधकों के लिए विभिन्न प्रतीकों के प्रयोग करने की परिपाटी है। जो 
प्रतीक सरल प्रतिज्ञप्तियों के लिए प्रयुक्त होते हैं उन्हें “प्रतिज्ञप्तीय चर' या 
ध्प्रतिज्ञप्तीय परिवर्त)! कहा जाता है, क्‍योंकि प्रतिज्ञप्तीय चरों का अर्य 
प्रतीकृत प्रतिज्ञप्ति के अनुसार बदलता रहता है या चलायमान होता है । ताकिक 
सम्वन्धकों का भ्रर्थ हर प्रतिज्ञप्ति में एक ही रहता है। इसलिए इनके प्रतोकों 
को “(ताकिक अ्रचर” कहा जाता है । 

सरल प्रतिज्ञप्तियों को कई प्रकार से मिलाकर मिश्रित प्रतिज्ञप्ति बनाई 
जाती है । “गुलाब लाल होता है और गई पीला होता है! इस मिश्र प्रतिन्नप्ति 
में दो सरल प्रतिज्ञप्तियों का संयोजन हुआ है । सरल प्रतिन्॒प्तियों के बीच इस 
प्रकार के सम्बन्ध को सामान्य भाषा में और”, “अथवा”, “तथा', “व”, एवं! 
प्रादि समानार्थंक शब्दों हारा व्यक्त किया जाता है। इस सम्बन्ध को एक 
बिन्दु “ “ ' द्वारा प्रतीकात्मक तकंशास्त्र में इंगित किया जाता है। बि्दु 
प्रतीक का प्रयोग करके हम उपर्युक्त मिश्र प्रतिज्ञप्ति को इस प्रकार लिखते है 
'बुलाब लाल होता है, गंदा पीला होता है! । यदि हम पहली सरल प्रतिज्ञप्ति 
के लिए 'प' और दूसरी के लिए 'फ' अक्षरों का प्रयोग करें तो इसी प्रतिज्नष्ति 
को 'प * फ' द्वारा प्रतीकृत किया जा सकता है। श्रौर' शब्द के प्रयोग से 
साधारणुतया संयोजन सम्बन्ध का बोध होता है, पर ऐसा आवश्यक नहीं है । 
इस शब्द का प्रन्य अर्थों में भी प्रयोग होता है। उदाहरणार्थ “लक्ष्मण और 
शन्रुघ्त युगल भाई हैं! प्रतिज्ञप्ति में और' के प्रयोग से प्रतिज्ञप्ति मिश्र नहीं वन 


4 प्रतीकात्मक तकंशास्त्र 


जाती । यह प्रतिनप्ति सरल है | यहाँ पर और भाई सम्बन्ध का सूचक है 
(देखिए सम्बन्धों का न्याय) 
यह सत्य नहीं है कि चाँदी सोने से अधिक सृल्यवान है प्रतिन्प्ति भी 

सिश्र है, क्योंकि इसमें सरल प्रतिज्ञप्ति चाँदी सोने से अधिक मुल्यावन है” का 
निषेध या व्याधात किया गया है । इस नियेध को एक वक्त लकीर “““' द्वारा 
निद्धिप्ट करते हैं । साधारण भापा में छिसी प्रतित्रप्ति के निषेध को हम कई 
प्रकार से व्यक्त करते हैँ । चाँदी सोने से अधिक मुल्यवान नहीं है, “ऐसी बात 
नहीं है कि चाँदी सोने से अधिक मुल्यवान है,” यह असत्य है कि चाँदी सोने से 
अधिक मूल्यवान है आदि कथन भी उपर्युक्त तथ्य को ही व्यक्त करते 
। छिद्ती प्रतिन्नप्ति के लिए यदि “प का प्रयोग करें तो उसके निषेध को *प! 
द्वारा हम प्रतीकृत कर सकते हैं । 

जब दो अथवा दो से श्रधिक सरल प्रतिन्प्तियों को 'श्रथवा या यथा 
शब्द के द्वारा मिश्रित करते हैं तो जो परिणामी मिश्र प्रतिन्नप्ति बनती है उसे 


|» 
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वियोजक्र प्रतिन्नप्ति कहते हूँ | साधारण भापा में था! शब्द दो विभिन्न श्रथों 
में प्रयुक्त होता है । उदाहरणार्थ “राम अ्रश्वा श्याम तुम को स्टेशन पर 
मिलेंगे 


कहने में थ्रथवा' शब्द से यह सूचित नहीं होता कि राम और श्याम 
दोनों स्टेशन पर नहीं मिलेंगे । बीमार या वेकार व्यक्तियों को सहायता 
मिलेगी! प्रतिज्नप्ति से यह सूचित होता है कि व्यक्ति चाहे बीमार हो, चाहे 
वैकार, और चाहे वेकार श्लौर बीमार दोनों ही हो, तीनों ही अवस्थाश्रों में 
उसे सद्ावता मिलेगी ।” “या! शब्द के दस अर्थ को दर्वल या समावेशक शअ्रर्थ 
कहते हैं । इसके विपरीत “या तो बह मरेंगा' या जिएगा प्रतिज्ञप्ति में मरना 
या जाना दोनों में स एक ही बात सत्य हो सकती है, दोनों एक साथ नहीं । 
(या के इस श्रथ को सवल या व्यावतंक कहते हैं ॥) 

समावशक या! का जिस मिश्र प्रतिन्ञप्ति में प्रयोग होता हैं उसकी 
सत्यता के लिए कम से कम एक सरल प्रतिन्नप्ति का सत्य होना अनिवाय॑ है 
बद्यपि दोनों अबबा सभी वियोजी प्रतिनत्तियाँ नी सत्य हो सकती है । पर 
जिस मिश्र प्रतिमप्ति में व्यावतंक या! का प्रयोग होता है उसकी सत्यता के 
खिए कम से कम एक विक्ल्यित प्रतिज्षप्ति का सत्य होना और दसरी का 
प्रमत्य होना झनिवायं हैं । तात्पर्य यह कि दोनों अथवा सभी विकल्पित 
प्रतिनष्तियाँ एकसाब सत्य नहीं हो सकती । “या के दोनों प्रयोगों मे समानता 
पढ हैं कि इससे बोजित मिश्र श्रतिमब्ति की सत्यता के लिए क्रम से कम एक 
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प्रतिज्ञप्ति का सत्य होना अनिवार्य है। “या” के इसी न्यूनतम अर्थ का प्रतीक 
पत्नी की आकृति “४ है और दूसरे व्यावरतक अर्थ को व्यक्त करने के लिए 
उल्टी अ्रथवा आवृत्त पत्ती “४ या '' की आक्ृति प्रचलित है । किसी भी 
मिश्र प्रतिज्ञप्ति में यदि हम घटक-प्रतिजतियों के लिए “प' और “फ' अक्षरों का 
प्रयोग करें तो समावेशक अर्थ होने पर “प ५ फ' तथा व्यावतंक श्रर्य को 
६ &फ॑ या *<पछफ' द्वारा प्रतीकृत किया जायगा। पहली अभिव्यक्ति में 
घटक-प्रतिनप्तियों को वियोज्य एवं मिश्र-प्रतिज्ञप्ति को वियोजक और दूसरी 
अभिव्यक्ति में घटकों को “विकल्प” तथा समग्र प्रतिज्॒प्ति को वैकल्पिक! 
कहते हैं । 
कुछ मिश्र प्रतिज्ञप्तियों में घटक-प्रतिन्नप्तियों के मध्य श्रापादन का 
सम्बन्ध पाया जाता है | जैसे यदि पानी वरसेगा तो छत भीग जाएगी! । 
इन्हें थप्रापादनात्मक प्रतिन्नष्ति” कहते हैं और हेतु रूपी पहली घटक-प्रतिज्ञप्ति 
को “आपादी” तथा परिणाम रूपी दूसरी प्रतिज्ञण्ति को आपाद्या कहते हैं। 
ऐसी मिश्र प्रतिनज्ञप्तियों में न तो आपादी प्रतिज्॒प्ति को स्वतन्त्र रूप से सत्य 
बताया जाता है और न ही आपाद्य प्रतिन्नप्ति को, वरत्र केवल यह स्वीकार 
किया जाता है कि यदि आपादी सत्य है तो आपाद्य भी सत्य होगा । तात्पयें 
यह कि आपादी सत्य हो और आपादय असत्य हो ऐसा एकसाथ होना 
ग्रसम्भव है । 
यदि हम विभिन्न आपादनात्मक प्रतिज्ञप्तियों की परीक्षा करें तो पता 
चलेगा कि आपादन के कई रूप हो सकते हैं। “यदि सभी खिलाड़ी स्वस्थ्य 
होते हैं और महेन्द्र एक खिलाड़ी है, तो महेन्द्र स्वस्थ है” में पहली दो आपादी 
एवं झन्तिम आपाद्य प्रतिज्ञप्ति के बीच आपादन ताकिक है । यदि कोई व्यक्ति 
क्वाँरा है वो वह अविवाहित है' प्रतिज्नप्ति में आपादन परिभापात्मक है । “यदि 
लकड़ी को पानी में डाला जाए तो वह तरेगी' प्रतिज्ञप्ति में आपादन न तो 
ताकिक है और न परिभाषात्मक, चल्कि कार्य-कारणात्मक सम्बन्ध पर भ्राधारित 
है, भौर ऐसे प्रापादन को विज्ञान अथवा अनुभव के द्वारा ही प्राप्त किया जा 
सकता है । परन्तु “यदि सूर्य आग से वना है तो मैं संसार के लिए निरर्थक हूँ” 
प्रतिज्ञप्ति में आपादी से आपाद्य का आपादन केवल निर्ांयात्मक है । उपयुक्त 
उदाहरणों से यह स्पष्ट होता है कि आपादन के विभिन्न रूप होते है | परन्तु 
विभिन्न रूपों में आपादन सम्बन्धों का एक न्यूनतम एवं समान अर्य अवश्य 
विद्यमान है | वह श्रर्थ यह है कि यदि आ्रापादी सत्य है श्रौर आयाच असत्य 
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रत] 


तो पूरी प्रतिज्ञप्ति असत्य होगी | अर्थात्‌ यदि प तो फ! में “प' का सत्य और 
'फ! का अ्सत्य होता एकसाथ सम्भव नहीं । ग्रापादन के इस श्रर्थ को वस्तुगत 
आरपादन की संजा दी जाती है और इसे घोड़े की नाल के प्रतीक “:> 
प्रतीकृत किया जाता है । 

संक्षेप में मिश्र प्रतिनप्तियों के मुख्य प्रकार एवं प्रतीक निम्नलिखित हैं--- 

(]) व्याघात ++ “*प 

(2) संयोजन नूप ' फ 

(3) वियोजन ल्‍् प ४ फ 

(4) विकल्प तप # फया प 0) फ 

(5) ग्रापादन न प-)फ 


23 सत्यताफलन एवं सत्यता-तालिका 
उपर्युक्त प्रतिज्ञप्तियों के विभिन्न रूपों को 'सत्यताफलनी” मिश्र प्रतिन्नप्तियाँ 
श्रथवा संक्षेप में 'सत्यता फलन' भी कहा जाता है, क्योंकि इन सभी प्रतिन्नप्तियों 
का सत्यता-मूल्य उनकी घटक-प्रतिज्रप्तियों के सत्यता-प्ुल्य से श्रनिवार्यत: 
निर्बारित होता है 
प्रत्येक प्रतिन्ञप्ति के साघारणतया केवल दो ही सत्यता-मुल्य हो सकते 
हैं, सत्य श्रथवा असत्य । अ्रतएव सरल प्रतिनप्तियों के सम्बन्ध से जो मिश्र 
प्रतिनप्तियाँ बनती हैं वह भी या तो सत्य होती हैं श्रगवा असत्य, श्रौर यह 
निर्वारित घटक-प्रतिजप्तियों के सत्यता मूल्य द्वारा निश्चित रूप से ठीक उसी 
प्रकार हो जाता है जैसे गणित में किप्ती फलन के चरों का मूल्य निर्वारित कर 
देने पर उसका मूल्य निश्चित हो जाता है | 
यदि हम मिश्र प्रतिन्प्ति 'मूर्यं चमक रहा है तथा तापमान 70 डिग्री 
है! उदाहरण लें तो उपर्युक्त विवेचन के अनुमार यह प्रतिजस्ति उसी दशा में 
सत्य होगी जबकि इपकी दोनों घटक-प्रतिज्रप्तियाँ सत्य हों । यदि इनमें मे 
या दोनों ही अ्रम्नत्य हैं तो मिश्र प्रतिन्न-प्त मी अ्सतत्य होगी । 


कसी भी सत्यताफलनी मिश्र प्रतिनध्ति का सत्यता-मुल्य उसकी 
घटक-अष्तियों के सत्यता मूल्य से किस प्रकार निश्चित किया जा सकता है, 
इसे एक “मत््यता-तालिका” द्वारा बताया जा सकता है । सत्यता तालिड़ा में 
किसी प्रतिन्रप्ति के सत्य होने पर *स” और असत्य होने पर “ग्र' का प्रयोग 
किया जाता है । परन्तु इन अ्रक्षरों की शब्रपेक्षा इन्ही सत्यता मृत्यों के लिए 
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पामश: *' तथा *0' का प्रयोग भ्रधिक सुविधाजनक होता है, तथा भविष्य में 
शन्हीं भ्रंकों का प्रयोग किया जाएगा । 
2'3! निषेध अथवा व्याघात 

यदि हम किसी प्रतिज्ञप्ति श्रसत्य का, जो मुलतः सत्य है, निषेध करते 
हैं तो फलस्वरूप प्राप्त की हुई प्रतिज्ञप्ति होती है । यदि मूल प्रतिज्नप्ति 
असत्य थी तो उसका निषेध सत्य होगा । उदाह रणार्थ यदि गाँधी जी भारतीय 
थे! सत्य है तो “गांधी जी भारतीय नहीं थे” तथा “यह असत्य है कि गाँधी जी 
भारतीय थे” दोनों ही निषेध प्रसत्य होंगे । इसी प्रकार “गाँधी जी 
भारत के सम्राट थे' असत्य प्रतिज्ञप्ति का निषेध “गाँधी जी भारत के सम्राट्‌ 
नहीं थे! सत्य होगा । इसी तथ्य को संक्षिप्त रुप में निम्न सत्यता-तालिका द्वारा 
स्पष्ट किया जाता है-- 


प न्ण्प 
] 0 
ी' ! 


भ्र्थात्‌ जब किसी प्रतिज्ञप्ति के आगे निषेध का भ्रतीक लगा दिया 
जाता है तो उसका सत्यता मूल्य ! से 0 या 0 से । में बदल जाता है। शभौर 
यदि किसी प्रतिज्ञप्ति के निषेध का निषेध किया जाता है तो पल प्रतिज्ञप्ति 
प्राप्त हो जाती है। फलत: ““««०प प 

2'32 संयोजन 

संयोजन के स्वरूप की विवेचना ऊपर की जा चुकी है एसलिए यहाँ 

फेवल एसकी सत्यता-तालिका द्वारा प्रभिव्यक्ति ही शेप है, जो निग्नलिखित है- 
प फ प'फ 


८2 >> (2 ++ 
८2 ० ८2 *<5 


] 

] 

0 

0 
2'33 वियोजन 

धया' शब्द के दो प्रथे ऊपर बताए गए हैं। दोनों श्रर्भ एक-दूसरे से श्रलग 


होते हुए भी समावेशक भ्र्थ में व्यावतंक प्र्थ भ्रांशिक रूप में निहित है, प्रतएव 
उसी प्रय॑ की रात्यता-तालिका यहाँ दी जा रही है-- 
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पृ फ प५फ 

] ] 

] 0 ] 

0 

0 0 0 
2-34 आपादन 


इस फलन की सत्यता-त्ालिका व्याघातक एवं वियोजक फलनों की 
सत्यता तालिकाम्रों को मिलाकर व्यक्त की जा सकती है। वेयोंकि “प-)फ' 
वास्तव में “>प ४ फ' के समान है । उदाहरण के लिए “यदि अमेरिका झूस 
पर झाक्रमण करेगा तो योरुप का नाश हो जाएगा” प्रतिज्ञप्ति का यही ग्रर्थ 
है कि थथा तो अमेरिका झमप्त पर श्राक्मणा नहीं करेगा या योहप का नाश हो 
जाएगा । दोनों मिश्र प्रतिज्मप्तियों मे केवल शैली का भेद है, जिसमें पहली 
दूसरे की अपेक्षा अधिक प्रचलित है। इस प्रकार ““प ४फ' की सत्यता- 
तालिका ही “१:०फ' की सत्यता-तालिका है, जोकि इस प्रकार है-- 


प व्ज्प फ पतठफ 





तु 0 ॥। ] 
[ 0 0 0 
॥|। ] ] 
0 ॥। 0 ] 


*प->फ' की सत्यता-तालिका का प्रचलित रूप निम्नलिखित है-- 
प फ्‌ प-)3फ 





बन (2 ह*+ 


] 
] 0 
0 
0 0 

श्रापादन की सत्यता-वालिका की पहली पंक्ति में दोनों प्रतिन्प्तियाँ सत्य 
हैं म्रतागव आपादन का सम्बन्ध सत्य है । दूधरी पंक्ति में पहली प्रतिशप्ति सत्य 
है और दूसरी प्रस॒त्य श्रतएव आपादन का सम्बन्ध अप्रत्य है। तीसरी पंक्ति में 
पहली प्रतिन्॒प्ति असत्य है झ्रौर दूसरी सत्य है परन्तु आपादन सत्य है । चौथी 
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पंक्ति में दोनों प्रतिन्ञप्तियाँ असत्य हैं परन्तु आपादन सत्य है ! ग्रर्थात्‌ श्रापादन 
तभी असत्य होता है जबकि पहली प्रतिज्ञप्ति सत्य है और दूसरी असत्य है ! 


प्राधुनिक तकंशास्त्र में आपादन की सत्यता असत्यता का यह प्र्थ 
साधारण भापा के अर्थ से भिन्न है| तकंशास्त्र में एक सत्य प्रतिज्ञप्ति किसी 
भी सत्य या असत्य प्रतिज्ञप्ति से आपादित होती है और एक असत्य प्रतिज्ञप्ति 
एक सत्य और दूसरी असत्य प्रतिज्ञप्ति से आपादित होती है । तथा दो अत्तत्य 
प्रतिन्ञप्तियों से भी सत्य प्रतिज्षप्ति ग्रापादित होती है। तकेशास्त्र से आपादन 
के इस अर्य को साधारण भाषा के अ्र्य से विभेद करने के लिए तकंशास्त्र में 
प्रयुक्त श्रापादन को 'वस्तुगत आपादन' की संज्ञा दी गई है और इस प्रयोग के 
कारण कई विरोधाभास उत्पन्न होते हैं जिनको 'वस्तुगत आपादन के विरोधा- 
भाम्त की संजा दी जाती है। 

24 सत्यता फलनों का अन्तर्सम्बन्ध 

झापादन की व्याख्या निषेध तथा वियोजक फलनों के द्वारा की जा 
चुकी हैं । इससे यह स्पष्ट है कि ताकिक अचर की व्याख्या दूसरे ताकिक 
अचरों के द्वारा कर सकते हैं। चूँकि क्रिसी ताकिक अचर की सत्यता-तालिका 
अपनी श्रलग होती है इसलिए एक अ्चर की व्याख्या दूसरे अ्रचर द्वारा तब 
सही समझी जा सकती है, जबकि दोनों की सत्यता तालिकाएं एक-दूसरे के 
समान हों और एक-दूसरे से परिवर्ततशील हों । 

जिपत प्रकार हम 'प>5फ' को “»ःप ४फ' द्वारा व्यक्त कर सकते हैं 
उसी प्रकार ग्रापादन को निषेघ और संयोजन द्वारा भी व्यक्त किया जा सकता 
है । उदाहरण के लिए “यदि वह विष खाए तो मरेगा” का वही भ्र्थं है जोकि 
व्यह असत्य है कि वह विप खाएगा और मरेगा नहीं का है । *«० (प*०२फ)* 
की निम्नलिखित सत्यता-तालिका से यह प्रमाणित होता है । 








प फ न्ज्फ (प* “>फ)८०(प * “फ) 
] ] 0 0 ] 
| 0 ] ! 0 
0 ] 0 0 ॥। 
0 0 ] 0 ] 


इस तालिका का अच्तिम स्तम्भ 'प:)फ' की सत्यता-तालिका के 
झन्तिम स्तम्भ के सर्वेसम है । भ्रर्याव्‌ 'प:2फ' ““०पशफ और ४००(प */*फ) 
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तोनों तकंशास्त्र की दृष्टि में समानार्थी और एक-दूसरे का स्थाद ग्रहण करने 
योग्य हैं । 


संयोजन की भी व्याख्या निषेध तवा वियोजन द्वारा हो धकुती है और 
निषेध तथा प्रापादन द्वारा भी । उदाहरण के लिए “वह मुर्ख भी है और 
आलसी भी' का अर्थ कि यह अप्तत्य है कि वह सूर्ख नहीं है या वह आलतसी 
नहीं है” तथा 'यह असत्य है. कि यदि वह मुर्ख है तो वह आलसी नहीं है ।* 
अर्थात्‌ (प * फ)--5८००(८०प ५४८०फ)55३८० (प:2 “»फ)' । यह सामानार्थेकता 
निम्नलिखित तालिकाओं से स्प॒प्ट है-- 





प फ बनौूप लल्‍व्«“फ (“अप ५४८०फ ८“«“(*»प्‌ ४८०फ) 
तृ त्‌ 0 0 0 ] 

] 0 0 ]. «| 0 

0 तु ] 0 | 0 

0 0 ] ]॥ 7] 0 

प्‌ फ न्णफ (प-०9०८०४०फ) “> (प्‌०-0£“०फ) 
] १ 0 0 

] ॥| ] व 0 

0 ] 0 ] 0 

है! 0 ] ] ॥| 


वियोजन को भी निपेघ तथा वियोजन और निपेघ तथा आपादन के 
हारा व्यक्त किया जा सकता है--(प ४५ फ)55८०(८«»प * “*»फ) 
ज्+(०£प-०) । उदाहरण के लिए “यह पत्र या तो नकली है या मूल्यवान' 
का अर्य वहो है जोकि “वह झत्तत्य हे कि यह पत्र न तो नकली है और न 
मूल्यवान' तथा “यदि यह पत्र नकली नही है तो मूल्यवान है' का है । बह 
समानायंकता निम्नांकित सत्यता तालिकाझों से स्पप्ठ है-- 





प फू बप बअफ (नन्‍णप ' न्‍|फी वर[(न्‍ू«|प न न“ फ) 
] ] 0 0 0 ॥। 
0 0 तु 0 ॥। 
| ] ॥। 0 0 
0 0 ] ]्‌ हे 
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प फ न्व्प ख्श्पफ 
[। पृ 0 रू 

है 0 | 

0 ] ] 

0 0 ॥। 0 


संक्षेप में भ्रचरों की अ्रन्तव्यख्या इस प्रकार है-- 
() (प->)फीचडड (“>प ५ फ)5-८० (प * “»फ) ] 
(2) (प५४ फ)८/८:/०(/०प “#०फ)लज्ल-(“०प-)फ) । 
(3) (प फ)5४/८० (/०प४५८०फ)5-:८० (१-०) “>फ) । 
25 कुछ और अचर 
यदि ऊपर दी गई सत्यता तालिक़ाओं पर हम घ्यान दें तो पाएंगे कि 
भरत्येक द्वि प्रतिज्ञप्तीय पत्यता फलन का सत्यता मुल्य चार अंकों द्वारा व्यक्त 
, किया जाता है जिनमें ! या 0 यही दो संख्याएं होती हैं । जैसे संयोजक फलन 
में जो चार अंजू आते हैं उनमें | श्लौर 0 का क्रम 000, वियोजन में 0 
और आपादन में 0] के रूप में है। इन संख्याम्रों को हम सत्यता फलन 
की “साँचा-संख्याएँ' कह सकते हैं | स्पष्ट है कि यदि दो फलनों की साँचा- 
संख्या एक ही है तो वह दोनों फलन भी सर्वंसम और अभअन्तर्परिवर्तनीय हैं । 
उदाहरण के लिए “१-0 फ' और “““प ४ फ' दोनों सवंसम हैं, क्योंकि उन 
दोनों की साँचा-संख्या 0!” ही है । 
2'35 प्रत्यापादन 
कभी-कभी वाकक्‍्यों का प्रारम्भ यदि” के बजाय "केवल यदि” से होता 
है । यह दोनों शब्द विभिन्न सम्बन्धों के सूचक हैं। उदाहरण के लिए एक 
पति घर जाकर पत्नी से कहता है “मुझे बवारस को जाने वाली गाड़ी पकड़ना 
है । मुके गाड़ी मिल सकती है केवल यदि तुम सामान बाँवने में मदद दो ।” 
पत्नी सामान बंधवा देती है परन्तु जब पति स्टेशन पर पहुँचते हैं तो गाड़ी जाती 
दीखती है । क्‍या पति का कथन असत्य था ? क्योंकि पति के कथनानुस्तार पत्नी 
ने सामान बाँघने में मदद की, फिर भी गाड़ी छूट गई । वस्तुतं: पति का कथन 
गलत न था | उसने यह नहीं कहा था कि “यदि तुम सामान बाँधने में मदद 
दोगी तो मुझे गाड़ी मिल जाएगी ।” उसका कहना था कि गाड़ी मिलने के 
लिए यह झावश्यक है कि पत्नी सामान बाँधने में मदद दे। सामान बाँधना 
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गाड़ी पाने के लिए पझ्लावश्यक दशा थी परन्तु पर्याप्त दशा नहीं । उसके कहने का 
भर्थ था कि यदि मुझे गाड़ी मिलती है तो तुम्हें तामाव बाँचने की मदद प्रवश्य 
देतो होगी । 

जिन आपादनात्मक प्रतिज्ञप्तियों में केवल यदि का प्रयोग होता है . 
उनमें जिस प्रतिजष्ति के साथ “केवल यदि” प्रयुक्त होता है वह आपाद्य 
होती है । साधारणतया झापादो पहले जाता है और झापाद्य बाद में । परन 
जब “केवल यदि' का प्रयोग होता है तो श्रापाद्य पहले झाता है भौर आपादी 
बाद में । इसलिए ऐसी झापादनात्मक प्रतिज्ञप्तियों को प्रत्यापादन की संज्ञा दी 
जाती है । यह संज्ञा अधिक प्रचलित नहीं है । 

प्रत्यापादन की सत्यता-तालिका इस प्रकार होगी--- 


फ प फपाुप 
 [_4 ] 
0व ] 

] 0 0 
0. 0 


बदि केवल यदि” से सुशोभित प्रतिज्ञप्ति किसी प्रापादनात्मक प्रतिन्नप्ति 
में वाद में भी झाती है तो भी वह झ्रापाध है। जैसे “में गाड़ी पकड़ सक्ूंगा 
केवल यदि तुम मुझे सामान वाँघने में सदद दोगी ।” 
252 सर्वंसमिका 
दो प्रतिन्नप्तियों के सत्यता मूल्य (सत्यता ढाँचा) एक ही होने पर 
“सर्वंतम” कहा जाता है ! प्रतिज्ञप्तियों के कलन में यह सुविधाजनक होता है 
कि हम इस सवंसमिका सम्बन्धक् को एक विशिष्ट प्रतीक द्वारा व्यक्त करें 
और जो प्रतीक इसके लिए अपनाथा गया वढ़ यह “5८८' है । इसलिए यदि “प 
झौर *फ' का सत्यता मूल्य एक हो है तो “पदूचफ' सत्प है अन्यथा असत्य । इस 
ताकिक भ्चर की पत्यता-तालिका निम्नलिखित प्रकार की है । 
प फ पल्च्फ 








(20 (2 ++ ४4 
८2“ ० ० 
अत (0 ८० ++ 


पर्वाव्‌ इसकी ढाँचा संस्या 00] है । 
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तकेशास्त्र के इस सर्वेसमिका अचर को प्रचलित “समानता” शब्द से 
व्यक्त नहीं किया जा सकता । इसके स्वरूप का सच्चा ज्ञान आपादन और 
प्रत्यापादन का संयोजन करके पाया जा सकता है। आपादनात्मक प्रतिज्ञप्ति 
में यदि .. . तो” सम्बन्धक शब्दों का प्रयोग होता है। प्रत्यापादनात्मक 
प्रतिज्ञप्ति में “केवल यदि' शब्दों का प्रयोग होता है । सर्वसमिकरात्मक प्रतिनप्ति 
के लिए “यदि और केवल यदि' .. . शब्दावली उपयुक्त हैं। “वह पास होगा 
यदि और केवल यदि वह मेहनत करेगा” प्रतिज्ञप्ति तभी सत्य होगी जब इसकी 
घटक-प्रतिज्प्तियाँ *वह पास होगा” तथा “वह मेहनत करेगा या तो दोनों सत्य 
हैं, या दोनों असत्य । परन्तु यदि पहली असत्य है और दूसरी सत्य, या पहली 
सत्य है और दूसरी असत्य तो यह प्रतिज्ञप्ति अम्ृत्य होगी। इस प्रतिज्ञप्ति का 
वही अर है जोकि निम्नलिखित आपादक प्रतिज्ञप्तियों के संयोजन का-- 
“यदि वह मेहनत करेगा तो वह पास होगा? तथा यदि वह पास होगा तो वह 
मेहनत करेगा ।” इंस प्रकार “पः्८फं' संयोजक फलन <((प-2फ) * (प>0फ)' का 
समानार्थेक है । यदि हम एक-दूसरे फलन की सत्यता-तालिका बनावें तो हंत 
देखेंगे कि वह पफ की प्रत्यवा-तालिका के समझूप है । 


(प-)फ) * (फ-0प) 


4 [ 
0 0 ] 
0 

। 





- 0 
| -] 
यहाँ पर यह ध्यान देने योग्य है कि जिसे प्रकार श्रौपादन की 
ताकिक परिण॒ति कुछ विरोधाभासों का रूप लेती है उसी प्रक्रार सर्वेसमिक्रा 
की ताकिक कल्पना से भी कुछ विरोघाभासं उत्पन्न होते हैं । श्रौर यह परिणाम 
भ्रप्रत्याशित नहीं है, क्योंकि हम देख चुके हैं कि ताकिक सर्वेसमिका की 
व्याख्या दो आपादनों के संपोजन द्वारा की जाती है । उदाहरण के लिए “गाँधी 
प्रेंग्रेज सन्‍्त थे” प्रतिज्ञप्ति “सब मनुष्प अमर है” के सर्वक्तम हैं, क्योंकि दोनों 
प्रसत्य हैं । और “गाँधी भारत के सन्त थे", (पृथ्वी गोल है” सर्वत्तम है, क्योंकि 
दोनों सत्य हैं । वस्तुतः कोई भी सत्य प्रतिज्ञप्ति किसी भी दूसरी सत्य प्रतिज्रप्ति 
या स्वयं के सर्वत्म है; तथा कोई भी असत्य प्रतिज्ञप्ति किसी दूसरी भसत्व 
प्रतिज्ञप्ति या स्वयं के सर्वसम है । इस कल्पना में जो विचित्रता प्रतीत होती 
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है वह इसलिए है कि साधारण भाषा में हम सर्वंसमिका का यह श्र्थ वही 
लगाते हैं, और प्रतिज्नप्तियों में सवंसमिका उनके साधारण अर्थ को देखकर 
मानते हैं । परन्तु त्कंशास्त्र में सर्वसमिका का निर्वारण केवल प्रतिज्ञप्ति के 
सत्यता मुल्य को देखकर किया जाता है । तर्कशास्त्र के इस प्रत्यय को साधारणख' 


भाषा के तद्विपयक प्रत्यय से पृथक करने के लिए इसे “वल्तुगत सर्वेसभिका' 
की संज्ञा दी गई है । 


2:53 असंगित 

आप काँग्रेत और जनसंघ दोनों को वोट नहीं दे सकते हैं! इस 
प्रतिन्ञप्ति में दो प्रतिन्नप्तियाँ हैँ--आप काँग्रेस को वोट दे सकते हैं “प्रौर' 
ग्राप जनसंघ को वोट दे सकते हैं । इन दोनों प्रतिज्ञप्तियों का संयोजन का 
निपेघ किया गया है । श्रर्थात्‌ सरल प्रतिज्ञप्तियों में *प्रसंगति” का सम्बन्ध है | 
ऐसी प्रतिन्ञप्ति का ताकिक रूप हैं-- 

““(१* फ) 

इस ताकिक रूप को स्पष्ट करने के लिए हम उपयुक्त प्रतिज्ञप्ति को 

लिख सकते हैं--- 


धयह असत्य है कि आप काँग्रेम को भी वोट दे सकते हैं श्लोर जनसंघ 
को भी ।! 
प्रथवा _ 
“काँग्रेस को वोट देना जनसंघ को वोट देने से श्रसंगत है ।” 
असंगति को प्रदर्शित करने वाली प्रतिज्ञप्तियों का प्रारूप होता है--- 


यह्‌ सत्य है क्कि 8४७७॥ 6७0 0३७७०० ओर +०९७०७७७७७००७०००७ दोनों ४008 0०0०७००७०७७ ॥ 
#००००००००००० ग्रौर"*******दोनों नहीं || 
ग्रसंगति फलन की सत्यता-तालिका इस प्रकार है-- 

प्‌ फ (प * फ) “«(प * फ) 

] ] 0 

। 0 0 

0 7 0 ] 

0 0 0 ] 
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पहले कहा जा चुका है कि “या! शब्द के दो श्रर्थ होते हैं। “या! के 
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समावेशक भ्र्थ का प्रतीक “४ श्र व्यासवतंक श्र्थ का <प्रतीक &%* अ्रथवा 
“(9 माना गया है। पहले श्रर्थ वाले अचर की सत्यता-तालिका दी जा चुकी 
है । दूसरे अर्थ वाले अचर की सत्यता-तालिका इस प्रकार है-- * 

प फ प#&फ 


] || 0 


| 0 [ 
0 ] 
0 0 0 


यही सत्यता-तालिका “[(प४फ) - “>(प - फ)]” की भी हे जंसा 
कि निम्नांकित सत्यता-तालिका से स्पष्ट है-- पे 
(प्‌ ४फ)*- ““(प - फ) 





इसके झतिरिक्त प « 
“प ५ फ) . (#»प ४ “>फ) की, जैसाकि निम्तांकित सत्यता-तालिका से 


सिद्ध होता है-- 


(प७फ)* (“प ५ “ फ) 
।7747790 00 0 
]07 0 व ] 
0774777 7 ]7| 0 
00090 ]7 ] 
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प्रारम्भ में चार ताकिक अचरों का परिचय दिया गया है। इन चारों 
के द्वारा ही “८! तथा ८ की व्याख्या की गई है। हमने यह भी देखा कि इन 
चारों में से निषेघ के श्रचर ““>” तथा एक किसी अन्य श्रचर की सहायता से शेष 
दोनों अ्चरों की व्याख्या की जा सकती है अर्थात्‌ हम कम से कम दो अचरों 
को मानकर चलते हैं । प्रश्व है कि क्या दो श्रचरों को मानकर चलना ग्रावश्यक् 
है ? शेफर नामक तर्कशास्त्री ने इस प्रश्न का उत्तर केवल एक ताकिक अचर 
द्वारा अचरों की व्याख्या करके प्रस्तुत किया है। उसने अ्रचर को 'तियंक्‌ 
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रेखा' की संज्ञा दी है और उसका प्रतीक यह “/' मानता है और उसकी 
परिभाषा इस प्रकार की है--+प/फ' को पढ़ा जाय कि 'प तथा फ में से कम से 
कम एक असत्य है! | इसकी सत्यता-त्तालिका निम्न प्रकार की है-- 


प्‌ फ प/फ 


॥ 0 
] 0 तु 
0 | त 
0 0 ] 


यह स्पष्ट हैं कि यह फलन ““»पया “”फ' के समान है जँसाकि 
निम्नांकित सत्यता-तालिका से पिद्ध है -- 


पृ फ न्ग्प नल्ण्फ ल्‍ञपज नलचप 
] ] 0 0 0 
] 0 0 ॥। ] 
0 ] है| 9 ] 
0 0 ॥ ] ] 


जिन ताकिक अचरों को हम मूल मानकर चले थे उनकी व्याख्या उस 
तिरयंक्‌ रेखा फलन द्वारा इस प्रकार होती है--- 

(क) “>पल्चदप/प; 

(ख) (प + फ)55(प/फ)/(५/फ) 

(ग) (प ४ फ)८-(प/प)/(फफ) 

(घ) (प-०)फो)न्प/(फ/फ) । इसका प्रमाण सत्यता-तालिकागं 
द्वारा नीचे दिया गया है-- 

(क) पन्‍>०प प॒ प॒ (प/प) 

]] 0 ]|_] 0 
07 090 ] 

(ख) क्योंकि प/प'5८प, इसलिए (१/फ)/(प१/फ)55 “० (प/फ)! । 
झौर चूंकि 4प/फ)' का पअ्र्थ है कि “प' और “फ' में कम से कम एक ग्रसत्य 
है इसलिए ““>(प/फ)' का अर्थ है कि यह असत्य है क्वि “प' प्लौर 'फ' में 
कम से कम एक असत्य है| अर्थात्‌ दोनों “प' और “फ' श्रसत्य हूँ | सत्यता- 
तालिका से यह और की स्पप्ट हो जाता है-- 
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पफ (प / फ) / (प / फ) 
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(ग) क्योंकि 4(प/प)5"-“८“०प' इसलिए “(१/प)/(१/फ)' 5: (“>प/ 

“*फ)' जिसका श्रर्थ है कि या तो ““प! या ““>फ' असत्य है । इसी का 


प्रथ यह भी है कि या (५! या 'फ'! सत्य है। निम्न तालिका से इसे स्पष्ट 
करती है-- 





प५फ (प / १) / (फ / फ) 
34444 [|0]१7 470। 
जी 0]व4400 
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(घ) चूंकि 4(फ/फ)'55ृ“/“फा इसलिए “प/(फ/फ)'5८प/&फ 
जिसको हम पढ़ सकते हैं कि या तो “प असत्य है या “*फ' असत्य है श्र्थात्‌ या 
“प' श्रसत्य है या फ' सत्य है श्रीर यह तो हम जानते ही हैं कि ““*प ५४ फ! 
'प-)फ' के सर्वंसम है | निम्नांकित सत्यता-तालिका इसे स्पष्ट करती है-- 

प:-)फ प/ (फ/फ) 
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254 तेगा 
तियंक्‌ रेखा फलन के निषेघ की भी कल्पना तकंशास्त्रियों ने की है 
श्र उसको 'तेगा फलन' की संज्ञा दी है। इसका प्रतीक यह < + ” है । जब 
कि तिर्यक्‌ रेखा फलन की परिभाषा है कि “प तथा फ में से कम से कम एक 
सत्य है' तेगा फलन की परिभाषा है कि “प तथा फ दोनों असत्य हैं ।” इसलिए 
तेगा फलन की सत्यता-तालिका इस प्रकार बनती है-- 
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प फ प#$#फ 
] ॥। 0 
] 0 0 
0 ] 0 
0 0 ] 


इस तेगा फलंन॑ के माध्यम से भी प्रांरम्मिक चारों प्रचरों की व्याख्या 
की जा सकती है वह व्याख्या इस प्रकार है-- 

(क) ““ पच्न्प+प 

(ख) पे « फू (प$ प) + (फर+फ) 

(ग) प४५ फ5-(प+$फ) + (प+फ) 

(घ) प१-०)फर-[(प $ फ) + फ)] + [(प+फ)+फर)] 

सम्बन्धित समानार्थी सत्यता-तालिकाएं इस प्रकार हैं-- 

(क) पनन्‍+प प॒+प 


ब--न्न 
न्ज- 
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]00 700 ]0 0077700 
0]|7 0044 0]] ]व१7000 । 
0व0 00 00 ]000 0 
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इस प्रकार यह सिद्ध होता है कि केवल एक-ताकिक्न अचर की सहायता 
से प्रतिनष्तियों के कलन के सभी सूत्र व्यक्त किए जा सकते हैं । परन्तु ऐसा 
करना अधिक लाभप्रद नहीं है, क्योंकि इस प्रकार अचरों की संख्या में तो 
घचत कर लेते हैं पर वौद्धिक स्पष्टता का उद्देश्य पराजित हो जाता है । 
उदाहरण के लिए “4(“०प - फ)-:0फ)'” अधिक आसानी से समझ में झा जाता 
है अपेक्षाकृत 4[(प१/प)/फ)]/[((१/१)/फ)])/(फ/फ) के यद्यपि दोनों समान 
हैं, जैसाकि निम्न सत्यता-तालिकाओं से सिद्ध होता है। इसलिए प्रारम्भ में- 
दिए हुंए प्रंचरों का प्रयोग ही वाँछनीय हैं--+ 
(०० पं * फ) >फ. ६[((प/प) / फ] /((१/१) /फ]]/(फ/फ) 
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256 ताकिक विरामांकन 
क्षंव युक्तियों में दो से भ्रधिक चरों कां प्रयोग होतो है तो उनकों 
प्रतीकों द्वारा व्येक्त करने में कुछ विरामकन के नियमों का पालन करता 
पड़ता है । चूँकि इन नियमों का सम्बन्ध ताकिक प्रतीकों के विरामाकन से हैं 
इसलिए इनके विवेचन को ताकिक विरामांकन की संज्ञा दी जाती है। इन 
नियमों के अभ्रभाव में प्रतीकों द्वारा व्यक्त की गई युक्ति अ्रथवा ताकिक अभिव्यंजन 
की अर्थ स्पष्ट नहीं होता । नीचे लिखी हुई प्रतिज्ञप्तियों पर विचार कीजिए-- 
(!) यह असत्य है कि वह महत्वाकांक्षी भी है भौर परिश्रमी भी ! 
(2) यदि वह महत्वाकांक्षी है तो उसको यदि कोई काम दिया जाएगा 
तो वह कर लेगा । 
(3) या तो मन्त्रिमण्डल हूटेगा या उसमें विश्वास का प्रस्ताव पारित 
हो जायगा और मन्त्रिमण्डल के हाथ में सत्ता रहेगी । 
यदि हम इन तीनों प्रतिज्ञप्तियाँ को प्रतीकात्मक भाषा में लिखें तो बह 
इस प्रकार होंगी--+ 
(7) न्‍नल्‍प - फे 
(2) प->)फ->वं 
(3) प५फ- व 
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परन्तु यह प्रतीकात्मक अ्रभिव्यक्तियाँ स्पष्टत: अपर्याप्त हैं, क्योंकि उनके 
अर्थ अ्मात्मक हैं। (!) को हम पढ़ सकते हैं कि “प अमत्य है और फ सत्य 
या यह असत्य हैं कि प और फ सत्य हैं ।” (2) को हम पढ़ सकते हैं यदि प 
तो ग्रदि फ तो व या यदि प तो फ तो व । (3) को भी हम इसी प्रकार पढ़ 
सकते हैं-- था प या फ सत्य है! तथा व सत्य है अ्रथवा “प सत्य या फ तथा 
व दोनों सत्य हैं ।” इन तीनों प्रतिन्नप्तियों के पृथक पाठों में से कौनसा पाठ 
सही है यह बिना मूल प्रतिज्ञप्तियों (), (2), (3) को जाने हुए निश्चित 
नहीं किया जा सकता । इसलिए प्रतीकात्मक स्रभिव्यक्ति में विरामांकन की 
ग्रावश्यकता पड़ती है | 

2:6[ अ्रचरों का आ्राधिपत्य 

विरामांकन के नियम अचर के आवधिपत्य” के प्रत्यय को समभाकर 
बताए जा सकते हैं | श्रचर के आ्राधिपत्य से तात्पर्य किसी सत्यता फलन के सूत्र 
के उन भागों से है जोकि उस श्रचर के अधीन होते हैं । प्रतिन्नप्ति ()) को 
हम ““+(प - फ) द्वारा प्रतीकृत कर सकते हैं, क्योंकि यहाँ पर ““>' चिह्वु का 
ग्राधिपत्य शेप पूरे ((प * फ)” फलन पर हैं| इसके विपरीत “वह महत्वाकांक्षी 
नहीं है, परन्तु परिश्रमी हैँ का रूपात्तर होगा ““» प - फ' क्योंकि यहाँ पर 
/“>' का आधिपत्य केवल '(प तक सीमित है । 

निपेघ ““>! केवल उस सूत्र या सूत्र के भाग को जो उसका अनुवर्ती है, 
नियन्त्रित करता है । शेप श्रचर जिनका परिचय दिया जा चुका है किसी सूत्र 
या सूत्र के माय जोकि उनके पू्ववर्ती और अनुवर्ती हैं, दोनों को नियन्त्रित 
करते हैं । उदाहरण के लिए 'प ५४ फ' में '” का आवधिपत्य “(प' और 'फ' दोनों 
पर है। और 'प ४५ (फ - व) में '/ का गब्राधिपत्यथ 'प! तथा (फ - ब)' दीनो 
पर है । इसलिए इन श्रचरों को हिसम्बन्धी, दिश्राधारीय या टिवाश्रयी 
कहते हैं । 

अचरों के आ्राधिपत्य को ठीक प्रकार से बताने के लिए कोप्ठकों का 
प्रयोग ब्रावश्यक है । कोप्ठकों के प्रयोग के लिए निम्नलिखित नियम पर्थाप्त हैं- 

नियम . ““»” का आधिपत्य उसके तुरन्त वाद आने वाले प्रतिज्रप्ति 
चर तक सीमित है | “/>' के तुरन्त वाद वामवर्ती कोप्ठक के आने की स्थिति 
में उसका आधिपत्य पूरक दक्षिणवर्ती कोप्ठक्त तक होता है। उदाहरणार्य 
///प*फ में “““ का झाधथिपत्य 'प! तक है, परसु  “>[प - (फ-)व) ५ भ! 
में “““ का ग्राश्िपत्व सारे सूत्र पर है श्रौर “७ (प- फ) ५४ (4>भ)' में «०! 
वा आधिपत्व (प - फ)” तक ही है । 
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नियम 2. यदि एक द्विप्राधारीय अचर के एक ओर एक प्रतिज्ञप्तीय 
चर है तो उस अ्रचर का आधिपत्य उस ओर प्रतिज्ञप्तीय चर तक ही सीमित 
है । यदि एक द्विश्राधारीय अचर के एक ओर एक कोष्ठक है तो उस अचर का 
प्राधिपत्य जहाँ वह कोष्ठक समाप्त होगा, वहाँ तक होगा । 

उदाहरणार्थ--“१-0 (फ ४ ब) में “0” का आधिपत्य ((फ ५ ब)' पर है 
परन्तु ((प-०फ) :>ब]-0[(ब-2प)-0 (भप)]” में पहले झापादन का 
आधिपत्य “प' तथा 'फ' पर है । दूसरे “0” का “4(प:)फ)' तथा “ब' पर है 
और तीसरे का पूरे सूत्र के दोनों भागों पर। चौथे का “ब' तथा “प! पर है 
और पाँचवें का 4(ब-0प)' तथा (भ:0प)” और छठे का भ! तथा 'प' पर | 

27 सत्यता-फलतन सूत्रों का वर्गीकिरण 

किसी भी सत्यता-फलन सूत्र को सत्यता-तालिका के आधार पर तीन 
वर्गों में रखा जा सकता है। प्रर्थात्‌ उनकी तीन प्रकार को ढाँचा-संख्याएँ हं 
सकती हैं । यदि ढाँचा संख्या (अर्थात्‌ सत्यता-तालिका के मुख्य स्तम्भ में अकों 
के क्रम) में केवल *” ही पाए जाते हैं तो वह सूत्र 'तकंसिद्ध' या “पुनरुक्ति' 
है । यदि ढाँचा-संख्या में केवल “0” पाए जाते हैं तो वह सूत्र 'तके-असिद्ध' या 
“याघात” है और यदि किसी सूत्र के मुख्य स्तम्भ में 57” तथा “0” दोनों मिलते 
हैं तो वह सूत्र *प्रापातिक' है तथा उप्तकी सत्यता असत्यता चरों के सत्यता 
मूल्य के संगठन विशेष पर निर्भर है । निम्नलिखित तीन सूत्र क्रमशः पुनरुक्ति, 
व्याघात एवं झ्रापातिक के उदाहरण है-- 





(क) पुनरुक्ति (प ->) फ) छ्८5 (“० फ 22 “» प) 
37१44१74 044770+॥| 
300 7 400077 
0 [_][ | 0770 
040 7 ]04१790 
(ख) न्याघात (प 2) फ) * (प* “> फ) 
[4 क70700 7 
]000१7१7॥।7 0 
0 ]4447400007 
0 4 00000 
(ग) झापातिक (प 2) फ) है्5 (०० प 2 “” फ) 
[वृतृ व 074440] 
]00 0 047 १74 0 
0[[]7 0 400907 
0]0 ] ]4077 [0 
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ऊपर दी गई सत्यता-तालिकाञ्रों से दो निष्कर्ष निकलते हैं-- 

([) प्रत्येक तकं-श्रसिद्ध सूत्र प्रत्येक तक-सिद्ध' सूत्र का निषेध है और 
प्रत्येक तरक॑-सिद्ध सूच का निपेध त्कं-पअसिद्ध सूत्र है | 

(2) प्रत्येक तर्क-सिद्ध सूत्र दूसरे तर्क-सिद्ध सूत्रों के समान हैं और इसी 
प्रकार प्रत्येक तक॑-असिद्ध सूत्र अन्य तक-असिद्ध सूत्रों के समान हैं । 

2"7] पुनरुक्तियों की सूची 

यहाँ पर प्रमुख पुनरुक्तियों की सूची बना लेना लाभ-प्रद है, क्योंकि इनका 
प्रयोग तकंशास्त्र में बारम्वार होता है। इन पुनरुक्तियों को कभी-कभी 
तकंशास्त्र के नियम” और 'संदर्म सूत्र” भी कहा जाता है। इनकी सूची 
निम्नलिखित है। सूची में पुनरुक्तियों का वर्गीकरण सम्बन्धित अचरों के 
आधार पर किया गया है । 
एक प्रतिन्नप्ति से सम्बन्धित 


]. पहच्चयच 
॥-2 (प्‌ ४ पीहछ्च्प ७ सर्वसमिका का नियम 
-3 (प *पील्ल्‍प 
]-4 “>«पल्चच्प » हिनेपध का नियम 
]:5 प ७ “*प मध्याभाव का नियम 
]:-6 “>([प - “>प) व्याघात का नियम 
].7 (१०0 “»प)5८००प वाधितार्थ का नियम 
पोजन : 
2"] (प - फोनच्न(फ + व) ओऔर' के क्रमविनिमेयता का 
नियम 
22 [प - (फ -ब)]ह[(प - फ) - व] 
ब््प -फ + व) श्र! की सहचारिता का नियम 
नियोजन : 
3-] (प५फ)च्-(फण०प) या के क्रम विनिमेयतता का नियम 
32 [प ५ (फ ५ ब)]55[(प ५४ फ) ५ व] 
स्[(प.५फ 9 ब) या की सहचारिता का नियम 


संयोजन तथा वियोजन : 


4. [प-(फ७बव)]55((प ० फ) ५ (प*ब)] वितरण का प्रथम नियम 
42 [प ५ (फ-ब)]ज््[(प ५४ फ) - (प५ब)] वितरण का द्वितीय नियम 
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43 [(प ५४फ) - (व ५ भ)]७-((प - व) ४ 
(फ *-ब) ४५ (प* भ) ४५ (फ - भ)] द्विवितरण का प्रथम नियम 
44 [(प - फ) ४ (ब - भ)]5-(प ५ ब) 
- (फ५ब) +- (प५४५भ) - (फ५भ)) दिवितरण का द्वितीय नियम 
4*5 [प + (प ४५ फ)चल[प ५ (प - फ)]डल्‍प पदाधिक्य का नियम 
निषेध संयोजन तथा वियोजन : 
5.] ““[प्‌ + फ)5-:(“»प ५ “*फ) 


5-2 “प्‌ ७ फोलट(८प * “फ) निषेध रेखा का भंग करना 


5-3 [प - (फ ५ “फ)]झ्प सदैव सत्य कारक का पातन 
5-4 [प ५ (फ « “फ)]व्व्प सेव असत्य कारण का पातन 
5-5 [प ४ (“>प - फ)]55(प ५४ फ) निषेध का ग्रतिरेक 


श्रापादन, निषेध, संयोजन तथा वियोजन : 
6"4 (प-0फ)55(“प ४ फ) | 


62 (प>)फ)डड(प - “फ) | आपादन का विलयन 


6.3 (प:)0फ)5-5(“>फ 20 “«प) प्रतिवतंन 
64 [प१-0(फ>ब)]5ॉफ-2(प-०ब)] 
स््(प * फ)-)बव] ग्राधघार वाक्य की समिति 


6-5 [(प-०0फ) + (प००ब)व्ल्यूप 2(फ* ब)] है| 
6-6 [(प- फ) + (प०ब)]5-((प ४ फ)-2व॥ ं | 
6-7 [(प-%) ५ (प-०व)]उव[(१:2फ) ४ व] [ आपादनों क्रा संविलय 


6-8 [(१०ब) ४ (फ-0व4)]5-( (प - फ) >ब] > 
सर्वेसमता, श्रापादन, निषेध, संयोजन, तथा वियोजन : 


7-। (पश्च्फ)ल्आ[(प-फ)फ-2१)] 


सर्वसमता का संविलय 
7-2 (पमून्फ)ल्ट[(प-फ) ४ (०प*- “फ) | 


7-3 “>०(पच्छझफ)ज5(प८८5००फ) सर्वेसमता का निषेध 

7-4 (पच्चफ)5८(८“«४पच्चछ“फ) सर्वसम पदों का निषेध 
एकाज़्री श्रापादन : 5 

8-॥ प:०(प४५फ) स्वेच्छारी पद का संकलन 
8-2 (प -फ)>प सरलीकरण का नियम 

8-3 प-०(फ-)प) ग्रापादन का स्वेच्छारी संकलन 
$-4 “>प-0(प१-)फ) 

8-5 [प - (प०>फ)]>फ अनुमानिक आपादन 


8-6 (१:>फ)-0[(१:०फ) ४ ब)] आपादय में एक पद का संकलन 
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8.7 (प-)फ)-0[(प * व) -0फ)॥] ग्रापादक में एक कारक का 
संकलन 
8-8 [(प१ ४५ ब):0)फ]:>2 (प-0)फ) ग्रापादक से एक पद का संविलय 
8-9 [प१:0(फ - ब)]:2 (प-2फ) ग्रापाद्य से एक पद का संविलय 
8-0 [(१:०0फ) - (व-02म)]>“[प ४ व) है| 
न्ज_्फ ५४ भ ०८. ० की ड युर 
8-] 2] का >भ)]-) [(प - व) ः संविलीन आपादन की व्युत्पत्ति 


->0(फ * भ)] 
8:]2 [(प:>2फ) * (फ-0ब4)]:0 (प-०व) श्रापादन की संचारिता 
8-3 [(पच्डफ) - फिल्लत्व)]-0 (पच्च्व). सर्वसमता की संचारिता 


8:4 [(प-0फ) * “फ]-20 ००प निपेधात्मक हेतुफलानुमान 
४5 [(प००फ) * प]>फ विधायकात्मक हेतुफलानुमान 
8-]6 [(प५फ) + “प]>फ वियोजक न्याबवाक्य का नियम 


2-8 ग्रतीकात्मक तर्कंशास्त्र में अरस्तू के विरोब चतुख का अर्थ 
. प्रतिकूलता :ए और ओ तथा ई और आई प्रतिन्नप्तियों में 
व्याघात का सम्बन्ध है, श्र्थातव्‌ यदि एक सत्य है तो दूसरी असत्य । इस 
सम्बन्ध को प्रतीकात्मक तकंशास्त्र में व्याव्तक वियोजन या विकल्पन बताया 
गया है और इस सम्बन्ध को हम इस प्रकार प्रदर्शित कर सकते हैं : 
एओऔो 


> ल्‍ 
ह  श्राद 


ग्रो 
झ्राई 

2. विपरीतता : ए तथा ई प्रतिन्रप्तियों का सम्बन्ध विपरीतता का 
है । विपरीत कथन एक साथ सत्य नहीं हो सकते, यद्यपि दोनों एक साथ- : 
असत्य हो सकते हूँ । यदि क्षण-मर के लिए हम “विपरीत हैं! के लिए “वि 


श्फ व 
<) 


(<) 


७ 


-ण्पक 


छ 
का प्रयोग करें तो एु और ई की सत्वता-तालिका इस प्रकार होगी : 
हूं. वि आई 
व 0 
0 
0 ] ] 
0 0 


यह ए--ई' का तिपेघ है। इसलिए इसको प्रतीकात्मक तकंशास्त्र में 
“““(ए * ई)' परिनापित किया जा सकता है। 
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3. उपविपरीतता : ई और ओ वादक्‍्यों में उपविपरीतता का 
सम्बन्ध है । इस सम्बन्ध को प्रतीकात्मक तकंशास्त्र में समावेशक वियोजन 
कहते हैं । इसकी परिभाषा हुई 0 आई ४श्रो । 

4. अध्यापादव : यदि ए सत्य है तो उसका अनुरूप थ्राई भी सत्य 
है । परन्तु यदि ए असत्य है तो उसका अनुरूप झ्राई सत्य या अम्रत्य हो 
सकता है। यह प्रतीकात्मक तर्कशास्त्र का परिचित आपादत सस्त्रन्ध है। अत: 
हम कर सकते हैं "ए-0 प्राई', “ई-)ग्रो' । 

5. उप-आआ्लापादन : यह सम्बन्ध श्राई और ए तथा भो और ई, के नीचे 
पाया जाता है | इस सम्बन्ध के अनुसार यदि पहला वाक्य सत्य है ती दूसरा 
सत्य या असत्य दोनों ही हो सफता है | पर यदि पहला असत्य तो दूघरा भी 
असत्य होगा । इसकी सत्यता-तालिका इस प्रकार बनेगी : 

श्राई>ञ्र ए 
ओपन ई 


] ॥7 
] 0 
0 7 
0. 474 0 
उपर्युक्त सत्यता-वालिका ““/(००भ्ाई * ए)' श्रौर ““«(“अश्रो * ई)' 
की है। अतः उप-आपादन की यही परिभाषा प्रतीकात्मक तकंशास्त्र में हैं ! 
अरस्तु के तकंशास्त्र में प्रतिपादित परोक्षानुमान के पाँच सम्बन्धों में से 
चार प्रतीकात्मक तकंशास्त्र में मान्य हैं। पाँचवाँ--अधिप्रापादन के सम्बन्ध 
को प्रतीकात्मक तकेशास्त्र प्रवैध मानता है। कारण यह है कि अधिआपादन 
का सस्वन्ध तभी सत्य है जबकि सम्बन्धित वस्तुओं का अस्तित्व हो । 
प्रतीकात्मक तकंशास्त्र में सम्बन्धों के विवेचन में सम्बन्धित वस्तुप्रों के अस्तित्त्त 
का प्रतिवन्ध नहीं लगाया जाता । सम्बन्ध की सत्यता अथवा ग्रसत्यता पर 
कोई अन्तर नहीं पड़ता यदि सम्बन्धित वस्तुप्रों का पूर्ण अस्तित्व न हो । हु 
अन्त में हम प्ररस्तू के परीक्षानुमावों को निम्नलिखित त्ालिका-हूप में 
संक्षेपण करें | तालिका में श्राधार वाक्य की सत्यता 'स! श्रक्षर से प्रयोग द्वारा 
बताई गई है और असत्यता “प्र अक्षर के प्रयोग से। तालिका की प्रत्येक 
लाइन बताती है कि श्रावार वाक्य के सत्य या श्रसृत्य होने पर वाकी वाया 
का सत्यता मूल्य ! या 0 में से क्या होगा । जहाँ सत्यता-मुल्य अनिश्चित है 





८3 न+ 5 
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वहाँ प्ररनचिक्त *?” का प्रयोग किया गया है। 'अनिश्चित” कोई तीसरा 
सत्यता मूल्य नहीं है। उसका शअ्रर्थ केवल यह है कि मुल्य सत्य या श्रसत्य दो 
में से कोई भी हो सकता है । 


ए्‌ ई श्राई ञ्रो 
स 0 ] 0 
0 स 0 0 
६५ 0 स 7 
0 0 7 सर 
ग्र 7 ? ह। 
५ भर ] 7 
0 श्र ] 
] 0 ] श्र 


2-9 सत्यता फलन सूत्रों की कुल संख्या 

जब हम किसी सत्यता फलन्ननसूत्र की सत्यता-तालिका का निर्माण 
करते हैं तो उसकी विशिष्ट ढांचा संख्या भी निश्चित हो जाती है | उदाहरण 
के लिए 'प ७ फ' की ढाँचा-संख्या ! [0 और 'प * (फ४व) की।!00000 
है । हम यह भी देख चुके हैं कि जो भी सूत्र अभिन्‍न होते हैं उनकी ढाँचा- 
संल्या एक ही होती है । सव पुनरुक्तियों की कुल संख्या, यदि वह दो चरों 
का फल है, तो व]!। श्रौर यदि तीन चरों का तो 4|] होती है 
ग्रादि-आदि । प्रश्न है कि विभिन्‍न सत्यता फलनों की कुल संख्या क्या है ? 

इस प्रएन का उत्तर इस बात पर निर्मर है कि हम कितने प्रतिज्नप्तीय 
चरों का सूत्र लेते हैं। यदि चरों की संख्या निश्चित कर दी जाय तो प्रश्न 
का उत्तर निश्चित रूप से दिया जा सकता है और उत्तर यह है कि विभिन्‍न 
सत्यता फलन सूत्रों की संख्या उतनी ही होगी जितनी विभिन्‍न प्रकार की 
ढाँचा-मंख्याएँ हैं ॥ यदि प्रतिज्नप्तीय चर एक है तो इसकी चार दाँचा-संख्याएँ 
सम्भव हैं--,0,0,00* इन संख्याग्रों के ऋण: सूत्र हैँ:--प ४ “पर; 
पिन्‍>पा; प्‌ * “पा । 

दो चरों वाले सत्यता फलन सूत्रों के लिए चार अक वाली ढाँचा- 
सम््याओं की आवश्यकता होती है । इसलिए 'प' तथा "फ' से निर्मित अ्रसमान 
सूत्रों की संस्या वही होगी जोकि चार प्ंकों में | प्लौर 0 को विभिन्‍न क्रमों 
में मरने की संख्या होगी । यह क्रम 2* बानी 6 होंगे क्योंकि पहले चर को 
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भरते के दो प्रहार (सत्य-असत्य) हैं और दूसरे चर के भी भरने के भी दो 
प्रकार हैं । 


इसी प्रकार तीन चरों के 2 अर्थात्‌ 256 असमान सूत्र सम्भव हैं 


तथा चार चरों के लिए या 65336 अपमान सृत्र होंगे । हम देखते हैं कि 
१ 
2के 200 ४१ 2 ग्रादि स्वयं भी क्रमश: दो के ही घात हैं जैसे-- 


ट। 
2 » | ,2 आदि। अतः असमान सत्यता सूत्रों की संख्या को निम्नलिखित 
नियम से निर्धारित किया जा सकता है-- 


| 


4 
एक्त चर के 2 अर्थात्‌ 2 ब्रर्थात्‌ 6 अपमान फलन होते 
3 


त़ 


जि 


। 
तीन चरों के 25 अर्थात्‌ 27 अर्थात्‌ 256 अ्समान फलन होते हैं । और “न! 


त्त 
चरों के 2" असमात फलन होंगे । उदाहरण के लिए दो चरों के असमान 
फलन निम्नांकित सोलह होंगे : 








कुलक्न । कुलक 2 कुलक 3 कुलक्न 4 
][| []][ 0000 0000 
]]]] 0000 [[] 0000 
7]00 00 4]00 ]00 
800 00 ]0]0 00 


जन 





इनमें से जिन का नामकरण व विवेचन हो चुका है. वह हैं--|। 
पुनरुक्ति 0000 व्याघात, 7)0 वियोजन, 000 संबोजन, 0|| 
ग्रापादद, 0 प्रत्यापादद, 400। सर्वेसमिक्ा, 00 विकल्पन, 0] 
तियेंक्‌ रेखा, 000 त्तेमा । 
अच्यास 
(क) निम्नलिखित प्रतिन्नप्तियों को प्रतीकृत कीजिये । प्रवयवी प्रतिन्नप्तियों 
के लिए प्रतिज्ञप्तोय चरों का प्रयोग कीजिये | मिन प्रतिन्नप्तियों के 
लिए प्रतोक का प्रयोग किया गया है उतको लिखना मत भूलिए । 
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उदाहरण : अतिथि ने पानी पिया पर भोजन नहीं किया । 

मानिए '(प प्रतीक है अतिथि ने पानी पिया' और “फ' प्रतीक है 

श्रतिथि ने भोजन किया! के लिए तो प्रतिज्ञप्ति का प्रतीकृत रूप हुप्ला- 

प- नजफ। 

. परीक्षार्थियों को परीक्षाभवन में बोलने या नकल करने की 

मनादी है। 

प्रतीकात्मक तकेशास्त्र न शुष्क है न श्रनावश्यक । 

मैं श्राया; मैंने देखा; मैंने जीता । 

इस शर्ते पर कि आप न वताएँ, में आपको वताऊँगा । 

आपकी गाड़ी छूट जाएगी यदि श्राप जल्दी नहीं ऊरेंगे । 

यदि क सर के पूर्व नहीं है तो क ख का कारण नहीं है । 

यदि और केवल यदि आप तकंशास्त्र में काफी मेहनत करेंगे, 

आपको उससे कुछ श्रधिक प्राप्ति नहीं होगी । 

8. यदि और केवल यदि कर्म कत्तंव्य की भावना से किया जाता है, 
तो उसका नैतिक मूल्य होता है । 


9. जबतक कि रोगी परहेज नहीं करेगा, उसका अच्छा होना 
कठिन है । 


3 ७ ७ -7 ४ ० 


]0. या तो आप पास होंगे या फेल । 
]4., इस सौदे से हम दो में से किसी एक का लाभ होगा । 
2. सेठ करोड़ीमल या उनकी पत्नी अपने संयुक्त खाते से रुपया 


निकाल सकते हैं । 


3, ने इसने न उसने एक भी भपकी ली है । 
4. मोटर वर्गर पैंट्रोल के नहीं चल सकती । 
]5. 


स्पिनोजा ने कहा है कि सर्वोत्तम णुभ की खोज अ्रसम्भव है जबकि 
साथ में हम श्रपनी साधारण कामनाम्रों की पूति करते रहते हैं । 


(ख) क्‍या निम्नलिखित युगल बाक्यों का शअ्र्थ एक-सा है? प्रतीकृत करके 


बताइए कि क्यों या क्‍यों नही है । 

4. वह अच्छा झ्रादमी है । यह प्रसत्य है कि वह श्रच्छा श्रादमी है । 

2. वह सुन्दर परन्तु गूगी है । वह ग़ूगी परन्तु सुन्दर है । 

3. दिल्‍ली लखनऊ से पश्चिम है। यह असत्य है कि लखनऊ दिलल्‍लो 
के पश्चिम में नहीं है । 
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4, उसने चिट्ठी दे दी पर संदेश देना भूल गया । वह संदेश देना भूल 
गया पर चिट्ठी दे दी । 

5. वह सिनेमा नहीं गया पर घर पर भी पढ़ाई नहीं की । उप्तने घर 
पर पढ़ाई की पर सिनेमा नहीं गया । 


(ग) विशिष्ट प्रतीक द्वारा निम्नलिखित प्रतिज्ञप्तियों को प्रतीकृत कीजिए 
और उनके तीनों समान रूप दीजिए । पुत्र: तीनों समातर रूपों को 
शब्दों में लिखिए जैसा की उदाहरण में दिखाया गया है-- 
उदाहरण--यदि वह भाग्यवान नहीं है तो वह हार जायगा । 

वह भाग्यवान है' के लिए 'प' प्रतीक मानिए । 
बह हार जायगा' के लिए 'फ' प्रतीक मानिए । 
तो प्रतिकृतरूप हुआ : “प 2 फ 
व्यय प ४ फ़ ) या वह भाग्यवान है या वह हार जायग्रा 
बजड ““(“>प.८>फ) । यह असत्य है कि वह भाग्यवान 
नहीं है तथा वह हार नहीं जाएगा । 
ब्लड “फ :0 प। यदि वह हारता नहीं है, तो वह 
भाग्यवान है । 
. वह लखनऊ और हैदराबाद दोनों जगह एक साथ नहीं हो सकता । 
2. केवल यदि वह वंगाली जानता तो बंगलादेश में छात्रवृत्ति पा 
सकता है। 
3, या तो आप पूछें या श्रापको पता नहीं लगेगा । 
4. आदमी श्रच्छा काम करे और खाने को न मिले ऐसा नहीं हो 
सकता । 
5. यदि श्राप उसको जान जाएंगे तो उसको पसन्द करेंगे । 
6. जबतक जल्दी नहीं करेंगे, आप को गाड़ी नहीं मिलेगी । 


ऊँ 
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3:0] सत्यता-तालिका की रचना 
सत्यता-तालिका रचना के नियमों को हम इस प्रकार समझ सकते हैं । 
पहले हम ऐसा सत्यता-फलन लें जिसमें केवल एक ही चर है ॥ ऐसा सत्यता 
फलन '“»प' है । इसकी सत्यता-तालिका में दो पंक्तियाँ और दो स्तम्म होते 
हैं। क्योंकि 'प' के केवल दो सत्यता मूल्य हैं और इसलिए ““>»प के भी दो 
हो मूल्य हैं। सत्यता-तालिका के पहले स्तम्म में 'प' के मूल्य दिए जाते हैं 
और दूसरे में ““»प'* के, इस प्रकार--- 


प व्ज्प 
0 
0 व्‌ 


प्रव हम ऐसा सत्यता फलन लें जिसमें दो चर हैं जैसे 'प शफ!। 
इसकी सत्यता-तालिका में चार पंक्तियाँ और तीन स्तम्भ होंगे । क्योंकि “प' के 
दो मूल्य हैं और 'फ' के भी दो मूल्य हैं और दोनों के मूल्य चार प्रकार से 
लिखे जा सकते हैं-- ], !0, 0] तथा 00 | प्रर्धात्‌ जब एक चर हो तो 
सत्यता मूल्य |, 0 के क्रम में लिखा जा सकता है श्रौर जब दो चर हों तो 
पहले चर का मुल्य ), !, 0, 0 और दूसरे का , 0, , 0 के क्रम में लिखा 
जा सकता है। अव मान लीजिए कि हमें एक ऐसे सत्यता फलन की सत्यता- 
तालिका बनाना है जिसमें तीन चर आते हैं जँसे (प्‌ ४व) 20 (फशए्ब)। 


के <; 2 ॥ कर 

हन देख छुक्ते हैं कि एक चर की सत्यता सम्मावनाएं > या 2 होती हैँ और 
2 22420: 8 ४ ५ 

दो चर की 2 या 4 होती हैं। इसलिए तीन चरों की सत्वता सम्मावनाएं 


3 नम हि हर रक्तियों के 
2 या 8 होंगी श्लौर इसलिए हमें सत्यता-त्तालिका में झ्ाठ पंक्तियों की 
आ्रावश्यकता पड़ेगी । 


प्रांतज्ञप्तियों, का न्याय. युक्ति-परीक्षण मे । 


-_. अब हमें यह तय करना होगा कि इन आराठ पंक्तियों में !” वे “0! को 
किसे व क्रम में रखा जाय। यह क्रम कई प्रकार का हो सकता हैं. परन्तु 
निम्तांकित क्रम सुविधाजनक और प्रचलित है तथा हम इसी का प्रयोग बरो- 
वर करेंगे । । 


न्‍्प 
री 
शशि 





व ८० ८7 ८० ++ ४-+ ++ ++ 

2 ८27 “ क.- ८3 ८3 हब (लि 
है यु 

८2 “+ ८2 ++ ५० ++ ८? + 


उपयुक्त विवेचन का सारांश नीचे लिखे दो नियमों के रूप में दिया 
जा सकता है-- 

(।) यदि हम झनिश्चित संख्या: के लिए न अक्षर का प्रयोग कर तो 
कह सकते हैं कि 'न' चरों वाले सत्यता फलत की समस्त सत्यता सम्भावनाओं 


को बताने के लिए हमें 2 पंक्तियों की आवश्यकता होगी । 


(2) प्रत्येक चर के सत्यता-पुल्य का स्तम्भों में क्रम इस प्रकार होगा-+- 


जहां 'न' चरों की संख्या का योग है वहाँ 'धन्यीय चर में 2. ऊँचे होंगे 


जन में ] होंगे और उत्त के वाद 2. 0 होंगे। इन नियमों को 


नीचे के दृष्टान्तों से समका जा सकता है ! जा 
है हृष्दास्त --मान लीजिए एक फलन में दो चर हैं तो (क) पंक्तियों 
््त॑ मा सा !-] _ »0 
की संख्या 92 यानी चार होंगी (ख) पहले चर का स्तम्भ 2 या 
श्र्थात्‌ * एक कुलक, यानी दो '” और उसके वाद उतने ही 0 यथा 
] 00 होगा || र्प के 
रृष्ठान्च 2--मानव लीजिए कि एक फलन में चार चर हैं। वो (क) 


सत्यता-तालिका में 2 या 6 पंक्तियाँ होंगी | (ख) यदि हम तीपरे चर का 
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स्तम्भ बनावें तो हमें उस में 2. था चार कुलक बनाने होंगे श्रौर 2 
2 वार ] के बाद उतनी ही संख्या 0 शुन्य की देनी होगी । इस प्रकार-- 
00, 00, 00, 00. 
हप्टान्त 3--मान लीजिए कि किप्ती फलन में पाँच चर हैं तो (क) 


सत्यता-तालिका में 2 श या 32 पंक्तियाँ होंगी । (ख) यदि हम तीसरे चर का 


स्तम्भ बनाना चाहते हैं तो हमें 2 यानी 4 लगातार () होंगे श्रौर उस 
के बाद उतने ही 0 इसप्त प्रकार होंगे--]॥0000, 70000, [- 
0000, ]] 00900,]0000 


उपयुक्त दृप्टान्तों से यह विदित है कि जिस सत्यता फलन में चार या 


पाँच से श्रधिक चर होते हैं उनकी सत्यता-तालिका बनाना अव्यावहारिक तथा 
दुःसाथ्य है । 
ब् 


302 सत्यता-तालिका के उपयोग 
सत्यता-तालिकाओं की परिभाषा की युक्तियों की वैधता का परीक्षण 
करने की एक पंत्रवत्त विधि प्रदात करती हैं । कोई भी वैध युक्ति हर सम्भावित 
दशा में श्रनिवायंतः सत्य होती है । चूंकि सत्यता-तालिका प्रत्येक सम्भव दशा 
का प्रदर्शन करती है, भ्र्थात्‌ प्रत्येक संहति का सत्यता-मूल्य बताती है, हमें 
प्राशा करनी चाहिए कि किसी वैध युक्ति की सत्यता-तालिका के मुख्य कालम में 
केवल सत्यता मूल्य '? हो मिलेंगे । यथा 


ध_ फ (प:०फ) (प>)फ) - प [(प०0फ) « प]०)फ 


(7) (2) (3) (4) (5) 
] |7]] ु ] 
। 0 0 0 व 
0 १7 | 0 ] 
0 0 ॥।7] 0 


. _ किसी युक्ति की अरवैधता मुख्य कालम में एक भी अ्सत्यता मूल्य '0' के 
वतमान हान से प्रमाणित होती है । यथा 


प्‌ फ (प७फ) वप (प-)फ)- व्ःूपन्‍णूफ [(प-2फ) -6«*प]-2फ 

(]) (2) (3) (4) (5) (6) (7) 
]+ 7| ] 0 0 0 ] 
]0 0. 0 0 ] ] 
07| | ] ] 0 0 
0 0 0 | ] 
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भन्तिम कालम की तीसरी पंक्ति में 0” ञ्रा जाने के बाद हमें आगे 
बढ़ने की झ्रावश्यकता नहीं रहती, क्‍योंकि युक्ति अवैध सिद्ध हो चुरी है । 
सत्यता-तालिका का विधि उपयोग युक्तियों की वेधता परीक्षण के लिए 
भ्रधिक प्रचलित है | परन्तु इसका उपयोग सर्वेसमिका के परीक्षण के लिए भी 
कया जा सकता है| मात्त लीजिए कि हमें निश्चय करना है कि आपादन का 
सम्बन्ध वस्तुतः आपादक की सत्यता और आपाद की असत्यता का निवेश है । 
दोनों की सर्वेस्नमिका का परीक्षण इस प्रकार किया जा सकता है। परीक्षण 
करने वाली सर्वेप्रमिक्रा है--'(प:)फ) झझ ““(प- “>फ)' इसकी सत्यता- 
तालिका में सर्वत्रमिका कालम में केवल '' पाए जाते हैं । अतः सर्वत्रमिका 
प्िद्धहै । 
प फ(पफ) ##?फप -८5फ “०(प"८०फ)(प८) फ)छ5ड ८० (प्‌*८०फ) 
()) (2) (3) (4) (5) (9) (7) 


की ] 0 0 ॥ 
३3 0 0 ]्‌ ]्‌ 0 
0 7 ॥। 0 0 ॥। 

0 0 ] ] 0 ्‌ 


सत्यता-तालिका विधि का उपयोग संगति के परीक्षण के लिए भी यदा- 

कंदा किया जाता है । संगति का अर्थ है रव-संगति या ग्रवाधता । प्रतिन्नप्तियों 
का कोई कुलक संगत है यदि वह सम्भवतः सत्य है भौर असंगत है यदि वह 
अनिवार्यतः असत्य है । किसी व्यंजक की सम्भावित सत्यता का प्रमाण है कि 
कम से कम एक पत्यतामूल्य (!” उसकी सत्यता-तालिका के अन्तिम कालम 
में पाया जाता है, झौर उप्तकी असंगति का प्रमाण है कि उसकी सत्यता- 
तालिका के ग्रन्तिम कालम में केवल '0' पाए जाते हैं! निम्नलिखित सत्यता- 
तालिका को देखिए--- 

प्‌ “प प५न्‍नजप्‌ “र[प्‌५४८० प) प + ब्चप्‌ 

() (2) (3) (4) (५) 


]0 0 0 

0 74 ] 0 0 
हम इस तालिका का यह भ्रर्थ लगा सकते हैं कि प्रतिज्ञप्ति “प' स्वयं 
में भधवा उसका निषेघ ““>प' अवैध परन्तु संगत है, क्योंकि यह सत्य या असत्य 
हो सकती है । परन्तु यह कहना कि कोई प्रतिज्ञप्ति सत्य या झतत्य (१७००१) 
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ही सकती है, वैध है । परन्तु इस कथन का निषेघ ““”(प्‌ ५“०प)* असंग्रत है 
श्रौर किसी प्रतिजप्ति और उसके निषेध का संयोजन 'प - “»प' असंगत है । 

| असंगति परीक्षण आध्वार वाक्‍्यों और निप्कर्प की संगति के अलग- 
अलग जाँच में अधिक महत्त्वपूर्ण है। यदि आधार वाक्‍्यों का कोई समूह वेध 
तक द्वारा असंगत निष्कर्ष प्रतिप्रादित करता है तो हमें पूर्णा विश्वास हो सकता 
है कि कम से कम एक आधार वाक्य असत्य है, क्योंकि कोई भी युक्ति जिसके 
आधार वाक्य सत्य है, श्रनिवायेत: सत्य निष्कर्ष प्रतिपादित करती है । 

असंगति परीक्षण निम्न प्रकार से किया जा सकता है--- 


प फ “>फ फ -८फ प-0(फ *“फ) “रघ [प१-००(फ-ल>फ)]-0 “प 


(]) (2) (3) (4) (5) (5) (7 
000 पक बा पक का ७0 4 जा 
।4 07 0. 0 0 शीश पी 
0770. 0. 7] | ] 
0 07 0 «-7] ] । 


श्र्थादूं किसी प्रतिन्नप्ति 'प' से यदि असंगत निष्कर्ष “फा- “फ 

निकलता है तो सिद्ध है कि आधार वाक्य 'प' असत्य है। . ' 
- असंगत आबार वाक्‍यों के बारे में हम जानते हैं कि यदि आधार वाक्य 
सत्य नहीं है तो वैध युक्ति के निष्कर्ष का सत्य होना अनिवार्य नहीं है। इसलिए 
क्रिसी भी युक्ति का तुरन्त त्याग किया जा सकता है जिसके ग्राघार वाक्य 
असंगत हूँ । निम्न सत्यता-तालिका प्रदर्शित करती है कि किसी भी आधार 
वाक्‍्या के कुलक में व्याघाती प्रतिन्॒प्तिश्रों के योग का वर्तमान होना सारे कुलक 
को श्रसगत कर देता है 

प्‌ फ न्व्प प*(फ*+८>प) 

(0) (2) (3). (4) है 


ब्न्त्म्स््ल््ताजजणा++___+++_______ 


| 0 0 
52 0 0 0 
0 ] ]' 0 
0 0 ] 0 


मजेदार वात यह है कि श्रसंगत आधार वाक्यों वाली यक्ति सदेव बंध 
होती है, क्योंकि प्नत्य प्रतिन्नप्तियों का संयोजन सत्य और शअसत्य दोनों 
प्रकार के निष्कर्ष श्रापादित करता है। बैव होने पर भी ऐसी युक्ति सर्दव 


0 
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दोषपूर्ण होती है क्योंकि केवल वैधता किसी युक्ति को निर्दोपः या पका नहीं, 
बनाती । यदि सत्य निष्कप प्राप्त करना है तो आ्राधार वाक्‍्यों को भी सत्य 
होना चाहिए 
3-] निर्णय विधियाँ 
किसी युक्ति की बैधता का निणंय सत्यता-तालिका विधि के अतिरिक्त 
अन्य विधियों से हो सकता है । इन अन्य विधियों में प्रमुख है परोक्ष सत्यता- 
तालिका ग्रथवा व्याघात प्रदर्शव विधि, संयोजी सामान्य श्राकार विधि, विधोजी 
सामान्य - ग्राकार,विधि, आकारी-प्रमाण विधि, परोक्ष ग्राकारी विधि श्ौर 
सोपाधिक- प्रमाण .. विधि: | 2०75 
पा (5 3-]] सत्यता-तालिका निर्णय विधि' 
/०५ » () न्मान लीजिए एक युक्ति: इस प्रकार है--यदि गोडसे निर्दोष है 
तो कुछ साथी मिथ्याभाषी हैं । परन्तु कोई सभी साक्षी: मिथ्यामापी: जहीं है । 
भ्रतएव गोडसे निर्दोष नहीं! है ।।' इस युक्ति में दो आवबार प्रतिजप्तियाँ हैं ग्रौर 
एक निष्कर्प । पहली आधार प्रतिग॒ष्ति आपादनात्मक है और दूपरी आधार 
प्रतिज्ञप्ति के ग्रापाद्य का निषेध है। अ्रतएव' शब्द जिससे निष्कर्य प्रारम्भ होता 
है, बताना है कि दोनों ्राधार प्रतिज्ञप्तियों को एक॑ साथ मानते पर निफ्फर्य 
निकलता है। आधार प्रतिन॒ष्तियों और निष्कर्प' में आपादन का सम्बन्ध है । 
पदि हम “गोडसे निर्दोष है! के लिए प्रतिज्ञप्तीय चर “प' को रखें और 
साथी मिथ्याभाषी है” के लिए 'फ' चर रखें तो युक्ति की प्रभिव्यंजना प्रतीकों 
द्वारा इस प्रकार होगी--[(प१०0फ) ७ “२फ]-0“प । अब्र हम इप्तकी 
सत्यता-तालिका बनावें । श्री तक सत्यता-तालिकाग्रों की रचना में हमने चल 
के सत्यता मल्य को अलग-प्रलग स्तम्भों में रवखा है श्लौर उनके दाहिनी ग्रोर 
उन चरों के बीच में जो श्रवर है उसका सत्यता मूल्य पृथक्‌ स्तम्भ म॑ खबडा 
» जेसे-- - 
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यह प्रणाली प्रारम्मिक व्यास्या के लिए सुविधाजनक होते हुए भी 
सत्यता तालिकाशों के लिए कठिताई पैदा करती है। इसलिए व्यवद्ार 
सत्यता-तालिका को इस तरह निमित करता सुविधाजनक होता जिसमें सारे . 
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सूत्र की सत्यता संख्या ताकिक भ्रचर के बिल्कुल नीचे रख दी जाती है झ्ौर 
उसके दोनों झोर घरों के सत्यता मुल्य दे दिए जाते हैं। इस प्रकार--- 


प +>»फ 


है। 
। 
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श्रश्न हम इस प्रणाली की सहायता से उपर्यक्त सूत्र की सत्यता-तालिका 
बनावें ) इसके बनाने में सबसे पहले हमें प्रत्येक प्रतिज्ञप्तीव चर के सत्यता 
मूल्य लिखने होगे । हम बाएँ से दाहिनी शोर अ्रग्रसर होंगे । बाएँ से दाहिनी 
श्रोर जिस क्रम से प्रतिज्नप्तीय चरों के सत्यता मुल्य भरेगे उसको बताने के लिए 
चरों के ऊपर ऋमिक संख्याएं दे दी गई है । 
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सत्यता-तालिका की रचना करने में दुसरा चरण यह होगा कि हम, 
बाएं से दाहिने, न्यूनतम आधिपत्य वाले ताकिक अचरों के सत्यता मुल्य भरें । 
चर्तमान सूत्र में न्यूनतम आधिपत्य के श्रचर हैं--पहला *-2” श्र दोनों निषेध 
के चिह्न | इन के क्रम को बताने के लिए हम 4 के श्रागे की संख्या्रों को इस 


प्रकार लिखेंगे--- 
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सत्यता-तालिका को पूरा करने के लिए तीसरा. चरण यह होगा कि हम 
वाकी अ्रचरों के सत्यता मुल्य भी भर दें । और ऐसा करने में हम उन अचरों 
से प्रारम्भ करें जिनका झ्राधिपत्य अपेक्षाकृत कम है श्रोर उनसे समापन करें 
जिनका भ्रपेक्षाकृत अधिक है। पहले दो चरणों की तरह इसमें भी हम सत्यता 
भुल्य भरने का क्रम संख्या द्वारा विदित करें | इस तीसरे चरण को पूरा करके 
हम दिए हुए सूत्र की सत्यता-तालिका इस प्रकार रच सकते हैं-- 
]52 8639 74 
[((प:-)फ) - “फ>) न्ू प 
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तीसरे चरण में हमें शेष अचरों के सत्यता मूल्य भरने थे भर उनमें 
भी प्रारम्भ उस अचर से करता था जिसका आधिपत्य अपेक्षाकृत कम है । वह 
अचर इस सूत्र में “” है इसलिए उसको पहले भरा जाएगा और इस स्तम्भ की 
संख्या 8 होगी । भ्रन्तिम श्रचर ':' है श्रतएवं इसका स्तम्भ 9 होगा । 

उपर्यक्त सत्यता-तालिका में ध्याव देने योग्य वात यह हैं कि सबसे 
प्रधिक आधिपत्य वाले अचर के स्तम्भ में.केवल “” ही हैं। अर्थाव्‌ यह सूत्र 
चरों के जितने भी सत्यता मुल्यों की संहृतियाँ हो सकती हैं उन सत्र में सत्य 
है | इप्का अर्थ है कि यह सूत्र तक सिद्ध है प्र्थाद्‌ पुनरुक्ति है । 

(2) मान लीजिए कि जिस युक्ति का विवेचन ऊपर किया गया है 
उसके स्थान पर युक्ति यह है--'यदि गोडसे निर्दोष है तो साक्षी मिथ्याभापी 
हैं। परल्तु गोडसे निर्दोष वहीं है । अवएव साक्षी मिथ्याभाषी नहीं हैं। इस 
युक्ति को हम प्रतीकों द्वारा इस प्रकार व्यक्त कर सकते हैं--((१-०फ) * ००१) 
>«“फ'। और इसकी सत्यता-तालिका के ऊपर दिए हुए चरणों द्वारा 
निम्ताडित प्रकार से बना सकते हैं-- 
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इस तालिका में मुख्य अचर के स्तम्भ में सब मूल्य “” नहीं है वल्कि 
तीसरी पंक्ति में एक “0? भी है। अर्थात्‌ यह सृत्र प्रत्येक दशा में सत्य नहीं. है ॥ 
ऊर्थात्‌ यह सूत्र 'संस्लेपी” या “प्रापातिक' है, क्योंकि इसकी, सत्यता किन्‍्हों 

शाओं में है और किन्‍हीं दक्षाओं में नहीं है है 
हि (3) ग्रव हम .उपर्यक्त दोनों युक्तियों के स्थात पर इस युक्ति प्र 
विचार करें यदि दर्पा होती है, तो मूमि भीगती है। वर्षा हुई है। अतएव 
भूमि भीगी है ।” इस युक्ति को हम प्रतीकों की भाषा में लिखक्र उसको 
सत्यता-तालिका निम्नांकित प्रकार से घना सकते हैं । इसकी सत्यता-तालिका 
में भी देखने की वात यह है कि मुख्य भ्रचर के स्तम्भ में केवल '' ही आते हैं । 
प्र्थाव्‌ यह युक्ति भी तकं-सिद्ध या पुनरुक्ति है । 
]5 2 63 74 
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(4) उपर्युक्त यूक्ति के स्थानापर हम अब इस युक्ति पर विचार कंरें- 
यदि वर्षा होती है तो भूमि भीगती है । परन्तु भूमि भीगी नहीं है। झततएवं 
वर्षा नही हुई है ।। इस युक्ति को प्रतीको की भाषा में-- 

म(प-)फ) - “>फ]-) «ैप 
के रूप में लिखकर उसकी सत्यवता-तालिका निम्न प्रकार से बना सकते 
हें । इस सत्यता-तालिकओा में देखने योग्य वात यह है कि इसके मुल्य श्रचर के 
स्तम्भ में ** ही हूँ । श्र्वाव यह सूत्र भी पुनरुक्ति है-- 
] ] 7 2 84 3 9 6 5 
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गे | >) अत्र हम इस युक्ति पर विचार करें : यह अत्तत्य है कि यदि 
वर्षा होती है तो भूमि भीगती है और वर्षा हो रही है, अतएवं भूमि भीगी है ।” 
इस युक्ति का प्रतीकात्मक सूत्र इस प्रकार हैं-- 


न०(प-०फ) - प]”झफ 
श्रौर इसकी सत्यता-तालिका नीचे दी हुई है। इस तालिका में भी मुख्य अचर 
के नीचे (]7 और “0 दोनों मिलते हैं । अर्थात यह युक्तित दो दशाओओं में सत्य है 


आर दो दश्ञाप्रों में श्रत्तत्य । अतएव यह नूत्र भी संडलेपी या आपातिक है 
7 45 2 63 8 4 
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(6) श्रव हम इस युक्ति पर विचार करें 


होती है, तो भूमि भीगती है, और वर्षा हो रही है। अत्तएत्र 
इस युक्ति को प्रतीकों द्वारा इस प्रकार व्यक्त कर सकते हैं--- 

[(००(प-०फ) - प]:0 “*फ 
श्रोर इस की सत्यता-तालिका निम्न प्रकार से वतन सकती है। इस की 
सत्यता-तालिका में मुख्य श्रच॒र के नीचे एक “0” है। इसलिए यह युक्ति भी 
संग्लेपी -है । 
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(7) अब इस युक्ति पर विचार कीजिए : या त्तो वर्षा नहीं होती या 
नूमि भीगती है | पानी वरसा है। अतएव भूमि भीगी है ॥ इस की मत्यता: 
तालिका निम्नांक्ित प्रकार की है और इसके मुख्य अचर के नीचे केवल | ही 
हैँ । इसलिए बह पुतरदक्ति है। यह आरचर्यतनक नहीं है, क्योंकि (प-०फ) लक 





नह 
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(“परश्फ)' है और युक्ति (3) और इस्तमें केवल इतना ही भेद है कि प फ' 
के स्घान पर ““>प ५ फ' प्रयुक्त हुआ । 
5 ]]62 73 &$& 4 
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(8) अब यह युक्ति लीजिए : 'या तो वह मूर्ख है या दार्शनिक । परन्तु 
वह मुख नहीं है । अतएव वह देाशंनिक है ॥॥ इस युक्ति की सत्वता-तालिका 
निम्नांकित प्रक्तार की है और इस में भी मुख्य अचर के नीचे केवल '! हो 
पाए जाते हैं | अर्थाव्‌ यह भी तकं-सिद्ध या पुनरुक्ति है-- 

]5 2 76 38 4 
[(प ए७ फ) * “» प]>फ 





]4444 00 44॥ |77 
]]१]7 9000 _|१7 0 
0व44 ]व474व477 0+_|7|7 7 
00 0 0 0770 


(9) यह युक्ति लीजिए : 'या तो भारतवर्ष के वर्तमान प्रधानमन्त्री 
समाजवादी हैं या पूंजीवादी हैं । वर्तमान प्रधानमन्त्री समाजवादी हैं। प्रतएव 
प्रधानमन्त्री पूंजीवादी नहीं है ॥ इस की सत्यता-तालिका निम्न प्रकार से बनेगी 
भौर देखने पर यह ज्ञात होगा कि इस में भी मुल्य प्रचर के नीचे केवल “]! 
ही है। अर्थात्‌ यह भी पुनरुक्ति है । 
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(0) यह युक्ति लीजिए : यह असत्य है कि उत्तर प्रदेश के वर्तमात 
मुख्यमन्त्री श्री चौधरी व श्री गुप्त दोनों हैं। श्री चौधरी मुख्यमन्त्री हैं । श्रतएव 
श्री गुप्त मुख्यमन्त्री नहीं हैं ।” इस की सत्यता-तालिका निम्नांकित प्रकार की 

श्रौर उसको देखने से मालूम होगा कि यह युक्ति भी तकंसिद्ध या वैध है । 
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()]) यह युक्ति लीजिए : 'यदि तुम सत्य बोलोंगे तो तुम दोपी 
प्रमाणित होगे, यदि तुम 'भूँठ बोलोगे तो तुम दोपी प्रमारित होगे । परल्तु 
निश्चय ही या तो तुम भूँठ बोलोगे या सत्य बोलोगे । श्रतएव तुम दोपी माने 
जाओगे ॥।” इसकी सत्यता-तालिका इस प्रकार होगी और उस को देखने से यह 


ज्ञात होगा कि यह युक्ति भी वँघ है । 
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(2) यह युक्ति लीजिए : 'यदि वह दर्शनणास्त्र नहीं जानता तो बह 
अज्ञानी है। यदि वह दर्शनशास्त्र की उपेक्षा करता है तो वह घमण्डी है। या 
तो वह दर्शनशास्त्र नहीं जानता या उप्तकी उपेक्षा करता है। अत्तएवं या तो 
वह गझज्ञानी है या घमण्डी है ॥' इसकी सत्यता-तालिका इस प्रकार होगी 
भ्रौर उस को देखने से ज्ञात होगा हि मह युक्ति भी बैच या तर्कसिद्ध है । 
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(3) यह युक्ति लीजिए : “यदि मैं बारात में शामिल हैंगा तो मैं 
जाऊंगा । यदि मैं शामिल हूँगा तो कुछ लोगों को नाराज़ करूँगा । परन्तु या 
तो में शामिल होना नहीं चाहता या मैं क्रिसी को नाराज़ नहीं करना चाहता । 
श्रतएव मैं वारात में नहीं शामिल हो रहा हैं ॥” इसकी सत्यता-तालिका इस 
प्रकार है, और सत्यतास्तालिका से प्रत्यक्ष है कि युक्ति भी पुप्ठ या तकंसिद्ध है । 
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(4) यह युक्ति लीजिए : “यदि स्त्रियाँ केवल श्यंगार के लिए आभूषण 
यहुनती हैं दो वह दम्भी हैं। यदि वह मनुष्यों को आकर्षित करने के लिए 
आभूषण पहनती हैं तो दुश्चरित्रा हैं। परन्तु वे दम्भी और दुश्चरित्रा दोदों 
तो नहीं हैं । अतएव या तो वे आभूषण श्यगरार के लिए नहीं पहनती हैँ या वे 
मनुष्यों को आकषित करने के लिए आभूषण नहीं पहनती हैं ।॥।' इसकी 
सत्यता-तालिका इस प्रकार होगी--- 
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प्री मुख्य अचर के नीचे !' ही मिलते है 


एप सत्यता-तालिक्तना में 

इसलिए यह चूक्ति कंसि हे युक्तियों तरकँसिद्धता क्को प्रमारिणत करने के 
लिए सत्यता-तालिका विधि एक निश्चित णा यान्त्रिक प्रणाली है । परल्तु 
जहां पर युक्तियों में चार से भधिक प्रतिन्षप्तियों का समावेश होता है वहा पर 
घत्वता-तालिका की रचना पवुविधाजनक हो जाती है। क्योकि पृक्तियों की 
संस्या 32,64 झववा युणेत्तर थेणी में बड़ेगा। भाग्ववन् हमारे पास एक 
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परोक्ष और प्रपेक्षाकृत संक्षिप्त विधि भी उपलब्ध है जिससे युक्तियों की वैघता 
का निर्णय किया जा सकता है। 


32 परोक्ष सत्यता-तालिका या वाधितार्थ विधि 
यदि कोई युक्ति तक सिद्ध है तो उस की सत्यता-तालिका में मुख्य 
ग्रचर के स्तम्भ में केवल '” की संख्या मिलती है। श्रर्थात्‌ किप्ती भी वैच 
युक्ति में मुख्य अचर के नीचे किसी भी पंक्ति में “0” नहीं मिल सकता । श्रव 
कल्पना करें कि *0' मिलता है, तो इस्त दा परिणाम अन्य स्तम्भों पर यह 
होना चाहिए कि उनके सत्यतामुल्य भरने पर हमें कहीं न कहीं सत्यता- 
तालिका रचना के नियमों का उल्लंघन करना पड़ेगा । श्रर्थात्‌ हमें व्याघात का 
सामना करना पड़ेगा । मान लीजिए कि हमारे सामने सूत्र हैं : 
[((प-0फ) « “«फ)]-0 *प 
इसकी सत्यता-तालिका बनाई जा चुकी है। श्रव हम इस सूत्र के मुख्य 
अचर के नीचे “0! लिखें और इसके परिणामस्वरूप अन्य स्तम्भों का सत्यता 
मूल्य नियमानुसार भरें। हम सत्यता-मुल्य भरने की प्रक्रिया को कई पगों में 
पूरा करेंगे और प्रत्येक पग में कि मूल्यों को भरें इसको बताने के लिए उन 
मूल्यों के नीचे उस पग की संख्या लिख देंगे । ताकि आवश्यकता पड़ने पर हम 
किस पम में थ्रुटि हुई है यह जान सकें । वतंमान सूत्र के सत्यता-मुल्य हम चार 
पगो में इस प्रकार भरेंगे--- 
[प-> फ)*“>फ 2) “*प 


] 0 0 

पग | : () () 
इस पग में चूकि भुख्य भ्रचर आपादन ““0' है और उसका मूल्य हम 
0” मानकर चलते हूँ इसलिए इसके आपादक का मूल्य (7 होगा झौर श्रापाद्य 
को 0' क्योंकि आपादन इसी एक दशा में असत्य होता है । इसलिये हम लिखें-- 








[(प “>2फ) *« ““फऊझ “>प 
व [7 0 0 
पग 2 : (2) (॥) (2) (१) 


चूंकि पय ] से ज्ञात हुआ है कि “-! सत्य है श्ौर हमें संयोजक की 
सत्यता-तालिका से ज्ञात है कि संपोजक केवल एक ही दशा में सत्य होता है 
लवकि उसके सभी सायोज्य सत्य होते हैं इसलिए 'प' तथा 'फ' के बीच ':3' 


प्रतिज्ञप्तियों का न्याय : युवित परीक्षरा 2, 


सी सत्य होगा श्लौर 'फ' के पहले ““>' भी क्योंकि यहे यहाँ पर संयोज्य हैं 
इसलिए लिखें--- ५४ हि 


(प >>) फी] « #“> फी >> “» ५ 
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पग 3; (2) () (2) (3) () (3) 
दूसरे पग से 'फ' का निवेध “6»' सत्य होता है और इसलिए के 
प्रसत्य होगा । पहले पग से 'प' का निषेध असंत्य होता है। इसलिए 'प सत्य 
होगा । इसलिए लिखें : 
[(प 2 फी * “४ फ] 2 “ प 
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पग 4: (4) (2) (4) () (2) (3) (!) (3) 
पग 3 से 'फ' असत्य और 'प' सत्य निकलता है। अब हम इन पूल्यों 
को (प ८) फ)' में पर और 'फ' के नीचे लिखें। ऐसा करने के साथ ही सूत्र 
के जितने भी चर और अचर हैं उत सब के सत्यता मूल्य मरने की अकिया 
पूर्ण हो जाती है । परन्तु इस प्रन्तिम पग में हम सत्यता-तालिका रचता क्लै 
नियमों का उल्लंघन करते हैं। क्योंकि पग दो से आपादन तो सत्य तिक्लता 
हैं। पग 4 के अनुसार 'प तो सत्य है और का असत्य। पर आझापादेत कौ 
सत्वता-तालिका के अनुसार यह सम्भव नहीं प्र्याव्‌ जो हमारी प्रारम्भिक 
कल्पना कि मुल्य अबवर के नीचे '0' मिलता है उम्तको नियमानुतार सत्यता- 


तालिका बदाने पर व्याघात उत्पन्न होता है । इसलिए से परियण्याम पर 
पहुँचते हूँ कि मुख्य स्तम्भ में कोई '0' नहीं हो सकता, झवातव यह मूत्र तक मिद्ध 
है । यही परिणाम सत्यता-तालिका विधि से भी निऊन्ना था । 


इसके विपरीत यदि मुख्य अचर के नीचे 0” को कल्पना करक सत्य 
प्चसों का सत्यता मूल्य भरने में हमें किसी भी सत्यताफलन का उल्लदन न 
करना पड़े ता इसका अब हांगा क्कि हमारा भ्रस्तावत कल्पता ठीक थी । अर्वात्‌ | 
बुक्ति तक॑सिद्ध नहा है । उदाहरुस के लिए हम सूत्र लं--- 
[(प 2 फ)- “० प] ० “फ 
इसकी निम्तांकित परीक्षा परोक्ष विधि से करने पर किसी भी तियम रू 
उल्लंघन नहीं होता दिखाई देता । 
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[(प >2 फ) *« #|> प] 2) “>> फ 
0 .4 4 ]]8१7 0 0 0 | 
(4) (2) (4) (!) (2) (3) () (3) 
पहले पग में मूल “0” को '0! मानने से उस के झापादक “” का 
सत्यता मुल्य (” हो जाता है और श्ापाद्य का 07। दूसरे पत्र में “0” के !! 
होने से उस के संयोज्य ““0” एवं “/“>प' “! हो जाते हैं। पग तीन में (“>प' 
के '।' होने से श्र (/>फ!' के 0? होते से 'प और “फ' क्रमणः (0! और “! 
होते हैं। चौथे पग में हम 'प' प्रौर 'फ' के मुल्य क्रमश: “0! और “” रखते हैं 
श्रौर ऐसा करने पर पग दी में ““>2' को 7! का जो मुल्य दिया गया था वह 
ठीक सिद्ध होता है श्रीर इस प्रकार कहीं भी किसी नियम का उल्लंबत नहीं 
होता इसलिए इस सूत्र को अवैध मानना युक्तिप्तंगत है । 
अब हम एक ऐसे सूत्र की परीक्षा जित्रमें कि कई अचर आते हैं, परोक्ष 
विधि से करें। ऐसा सूत्र श्लोर उसका परीक्षण इस प्रकार है । 

[(प >2 फ) >> व] “72 [(६ 2 १) > (भ >> ५)॥ 
0 0 ]] 0 0 0 4 0 0 १ 740 0 
(4) (7) () (6) (5) (2) (4) (!) (3) (०) (3) 

इस उदाहरण में 'प> फ' में 'प का मूल्य 0" है श्र प >> फ' 

के श्रापादन का भी मुल्य “0! है। परन्तु श्रापादन फलन की सत्यता-तालिका 

परिभाषा से दोनों का “0! होना असंभव है । इसलिए यह सूत्र तकसिद्ध है । 
देखिए 'फ' का मूल्य नहीं निश्चित किया गया क्योंकि चाहे वह '0! या “!” 
हो तो भी परिणाम वही रहेगा श्रर्थात्‌ श्रापादन की संत्यता-ततालिका का 
उल्ज्नंघन होगा । 
श्रव हम निम्वांकित सूत्र का परोक्ष विधि से परीक्षण करें । 
६[(प >> फ) * (व 0 भ)] * (प ० व)) 70 (फ ५ भ) 
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हमें पता लगता है कि पग *7 में ही भुंख्य श्रवर “” को मानने पर 
प्रापादन की सत्यता-तालिका का उल्लंबन करना पड़ता है | पग 3 के अनुसार 
वि भा सत्य है, परन्तु पप 9 और ॥0 के प्रनुसार 'व' का गम्रृत्य (! और 'भ' 
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का मूल्य 0' होता है। परव्तु ऐसी दशा में व भ सत्य नहीं हो सकता | 
अतएव यह सूत्र भी तर्कसिद्ध है । 
अब हम निम्नलिखित मूत्र लें और उसकी परीक्षा परोक्ष विधि से करें 
(एव > “> फ)* व] ४ (सम - प)) 5 (प 5 फ]> (व *मभ) 
। 0 00077 744 4 77][]१70 0 0 
4 7 65842]]0 9 ]] 43 2 3 3. 4 ]4 
उपर्युक्त सूत्र में मूल्यों को भरते पर कहीं भी किसी नियम का उल्लंघन 
नहीं होता और इसलिए यह सूत्र श्रपुष्ठ है। इसके मुझ्य श्रचर के स्तम्भ में 
*0* आा सकता है। 
कभी-कभी कुछ ऐसे भी सूत्र मिल जाते हैं जिनका परीक्षण एक पंक्ति 
में पूरा नहीं हो सकता | यह तव होता है जबकि '/ या “-0' के नीचे *! 
या “ के नीचे “0! देना पड़ता है | ऐसी दशा में हमें परीक्षण को पूरा करने 
के लिए कई पंक्तियों की आवश्यकता पड़ती है | ऐसे सूत्र बहुत कम होते हैं 
और उनको प्रमारित करने में यद्धपि कई पंक्तियों का प्रयोग करना पड़ता है तो 
भी सारा प्रयल उस सूत्र की सत्यता-तालिका विधि द्वारा परीक्षण की भपेक्षा 
कम ही होता है । 
परोक्ष विधि में सफलता प्राप्त करने के लिए निम्नलिखित नियमों पर 
ध्यान रखना आवश्यक है | ये नियम कोई नए नहीं हैं वल्कि प्रमुख अचरों की 
सत्यता-तानिकाओं का हो उपयोग करते हैं। फिर भी सुव्रिधा के लिए उतको 
एक स्थान पर दिया जा रहा है-- 
() यदि कोई आपादन असत्य है तो उसका ग्रापाइक सत्य है और 
आयाद्य असत्य । 
(2) यदि कोई संयोजक सत्य है तो उत्तके संयोज्य सत्य हैं । 
(3) यदि कोई वियोजक्न असत्य है तो उसके वियोज्य असत्व हैं । 
(4) संयोजक की असत्यता से संघोज्यों का मूल्य नहीं निश्चित किया 
जा सकता । 
(5) यदि वियोजन सत्य है तो वियोज्यों का मूल्य निश्चित नहीं किया 
जा सकता । 
(6) यदि आपादन सत्य है तो प्रापादक ओर प्ापादय का मूल्य निश्चित 
नहीं किया जा सकता । 
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इन नियमों में से पहले पाँच का ही उपयोग परोक्ष विधि से परिणाम 
पर पहुँचने के लिए अवेक्षित है । 


3-3 संयोजी प्रसामान्य श्राकार विधि 
जब किसी सूत्र में प्रतिज्षप्तीय चरों की संख्या चार से श्रधिक होती है 
तो सत्यता-तालिका विधि का प्रयोग असुविधाजनक होता है । ऐसे सूत्रों की 
परोक्ष विधि से हो प्कती है । परन्तु परीक्षण की एक और भी सरल विधि 
है जिसका आवार परिचित पुनरुक्तियाँ हैं । इस विधि में किसी दिए हुए सूत्र 
को उप्तके संबोजी प्रत्तामान्य आकार में परिवर्तित किया जाता है और इस छू 
को संक्षेप में 'बलासिकी आ्राकार” कहते हैं । 
यह तो सिद्ध है कि किसी भी ताकिक अ्रचर की व्याख्या दूसरे अचरों 
द्वारा की जा सकती है । उदाहरण के लिए एक सूत्र जिसमें कि “” तथा 
*-20' पाए जाते हैं, उत्तका रूपान्तर, एक समानानन्‍्तर सूत्र में जिसमें केवल “८०! 
“४” पाए जाते हैं, हो सकता है । यथा : 
[(प-०फ) * (फ-2ब4)]-0 (प-2ब) 
का अनुवाद निम्न रूप में कर सकते हैं : 

ल््ज ल्ज [ ““(८“>प्‌ ४ फ) ५४५ “«(८“*फ ५४५ वब)] ४५ (प ०५ ब) 
क्योंकि (प१-)फ) 55 (“०१५ ५ फ) तथा *((प - फ) 55 /०(“>प५८००फ)!। 

अ्रचरों की भ्रन्तव्यख्या के फलस्वरूप हम किसी भी सूत्र को फिर से 
इस प्रकार लिख सकते हैं कि उसमे केवल वियोज्यों का संयोजन हो । इससे 
लाभ यह होता है कि कित्ती भी सूच्र की वैधता सहज ही स्पष्ट हो जाती है । 
संयोजन फलन की यह विशेषपत्ता है कि यदि संयोज्य में से कोई भी अमत्य हो 
तो संयोजक अ्रसत्व हो जाता है । किसी सूत्र के वियोज्यों को संयोजन का हूप 
देने पर यदि कोई भी वियोज्य असत्य होगा तो सारा सूत्र असत्य हो जाएगा 
और वियोज्यों की सत्यता या श्रसत्यता हष्टि डालने से ही नात हो जाएगी । 
यह सत्यता या असत्यता बिना क्रिसो कप्ट या द्विविषा के ज्ञात हो जाए इसके 
लिए दो नियम बना लिए गए हैं : 

() वियोजन में केवल प्रतित्रप्तीय चर या उनके निषेध रहें श्रौर यह 
सर्देव एक निर्धारित क्रम में हो जो क्रम वही हो जोकि वर्णेमाला का हो । परन्तु 
यदि एक प्रतिन्ञप्तीय चर तथा इसका निषेध दोनों हो वर्तमान हों तो निधेधित 
चर अपने अनिपेधित चर के तुरन्त बाद लिखा जाएगा । 
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(2) वियोजन में कोष्ठक भी एक निश्चित क्रम में, श्रर्थात्‌ बाएँ से 
दाहिने लगाए जाय॑ | प्रत्येक प्रतिज्ञप्तीय चर के वाद, केवल पहले और अच्तिम 
को छोड़कर, कोष्ठक लगता है । 

इत दोनों नियमों को लागू करने पर वियोज्यों का जो संयोजन बनता 
है उसमें भी एक निश्चित क्रम मिलता है और उसको 'संयोजी प्रसामान्य 
ग्राकार! कहा जाता है । 

हम सिद्ध कर सकते हैं कि : 

(प्रमेय ) वियोज्यों का संयोजन यदि आदर्श क्रम में नहीं है तो उसे 
एक समान संयोजी प्रसामान्य श्राकार, संक्षेप में “संप्रग्ना', पुनरुक्ति संख्या 4 को 
लागू करके, रूपान्तरित कर सकते हैं , ऐसा स्देव ही क्रिया जा सकता है । 

हम किसी सूत्र का रूपान्तर संप्रग्ना में निम्न प्रकार से करते हैं। पहले 
सब दोहरे निषेधों को पुनरुक्ति ।*4 के भ्राधार पर हटा देते हैं। यह क्रिया 
आवश्यकता पड़ने पर प्रत्येक नए पय के वाद दोहराई जाती है । फिर जहाँ 
वप-)फ' है उनके स्थान पर “““प ४ फः नियम 6' के अनुसार लिख दिया 
जाता है | इसके बाद हम “८>(प * फी', “““(प ४ फ)* जैसे सूत्रों के स्थान 
पर क्रमश: नियम 5", 52 व *4 के अनुसार लिखते हैं। हम इस प्रकार 
का रूपान्तरण तबतक करते रहेंगे जबतक किसी भी कोष्ठक के पहले निषेध 
का चिह्त समाप्त न हो जाय शौर तव हम उस प्राप्त सूत्र के वियोज्यों के 
संयोजन में नियम 4*। तथा 42 को बार-बार लागू करके रूपान्तरित करते 
हैं भर अन्त में नियम 2:, 3:, 2-2 तथा 32 के द्वारा संप्रग्ना को प्राप्त 
करते हैं । यह प्रक्रिया तवतक की जा सकती है जबतक कि संप्रग्ना प्राप्त या 
आक्ृत्यांतरित न हो जाय । इससे हम यह पाते हैं कि : 

(प्रमेय 2) प्रत्येक सूत्र को एक समान संप्रग्ना में 4, 3", 2:, 
3-2, 22, 4:, 4-2, 5-, 52, 6:5 तथा 6* के नियम को लागू करके 
विघटित किया जा सकता है । इपसे यह भी प्रमाणित होता है कि 

(प्रमेय 3) प्रत्येक पुनरुक्तीय सूत्र तियम *4, 2', 2:2, 3", 3:2, 
4-, 42 को लागू करके संप्रश्ना में परिवर्तित किया जा मकता है । 

(प्रमेष 4) एक संप्रग्मा एक पुनरुक्ति है यदि और केवल यदि उसका 
प्रत्येक वियोजी अंग पुनरुक्ति है । 

(प्रमेय 5) एक वियोगन जिसके अंग प्रतिश्नप्तीय चर हैं, एक पुनर्दक्ति 
है यदि भौर केवल यदि कम से कम एक प्रतिन्ञप्तीय चर और उसका निषेध 
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नियोजन में पाया जाता है । यदि ऐसा वियोजन आदर्श क्रम में है तो प्रतिज्ञप्तीय 
चर उसके निपेव के पहले स्वाभाविक रूप से आएगा । 
नीचे दिये गए उदाहरणों द्वारा किसी सूत्र को संप्रग्ना में रूपान्तर करने 
की प्रक्रिया को समझा जा सकता है : 
उ० (करी) [(प-)फ) * “*फ]:2“प 
“[(व०प ५४ फ) ४ “० ““प] ५४ “>प नियम 6" से 
[“०(८“०प ४फ) />८>फ)])। “>प नियम ॥-4 तथा 
5] से 
[((प-८“>फ) ४ फ] ५ “>प नियम *4 तथा 52 से 
([(फ५प) - (फ ४ “>फ)] ४ “>प नियम 2:] तथा 42 से 
[(प४५८७>प) ४ फ] - [(“>प ४ फ) ७ “>फ] नियम 2'] 
तथा 4*2 से 
(प४८“>प ५फ) - (“>प ५फ ७० />फ)साहचर्य के ति यम से 
उ० (ख) [(प-)फ) ' (फ>ब)] 0 (प-०व) 
पहले हम (ख) को नियम 6*] से रूपान्तर करते हैं । 
“० [ (“प ४ फ) *' (/>फ ५ ब)] 9५ (८० ४ ब) 
फिर नियम 5-2 को लागू करके दोहरे निपेधों को नियम "4 का 
पालन करके छोड़कर लिखते हैँ : 
[०(“प ५फ) ४ “०(०० फ ४ब)] ४ (“० प ४ 4) 
एकबार फिर डी मार्गन के नियम को लागू करने पर हम लिखते हैं : 
(प* ०४फ) ४(क + “>त्र)] ४ (८२प ४ व) 
वियोज्यों के पहले दो सदस्यों पर वितरण के नियम लागू कर, हम 
पते हैं : 
(प्‌ ४फ)*' (प ४ व्|॑ब) * (क ५ *फ) * (लफ ४ “|(त्र)] ४ 
(“प्‌ ५ ब) । 
है अन्त में नियम 2'] को लागू करके हम वियोजन के दूसरे पद को सूत्र 
के सामने ला सकते है श्रौर किर नियम 4-2 को लागू करक्े प्राप्त करते है : 
(प्‌छ७न्‍ल्‍रपए०७फण०५ब)* (१५ ल्‍८प ४ब ०५ ल्‍॑(ौ) 
(““प ४ फ५ “>फ ५ व) * (“प ४ “फ ४५ व ४ “>त्र) । 
प्रव्र (स्व) सवोजी प्रवामान्य आकार में है । 
उ० (ग) [(प-)फ) * “प]:0 *फ 
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पहले हम नियम 6"7 को आपादत पर लागू करके उसका निषेध और 
वियोजन द्वारा इस प्रकार रूपान्तर करते हैं : 

“०[((“>प ५ फ) * | प)] ४ **फ । 

फिर हम डी मार्यमन का नियम लग्राकर संयोजन के चिह्न को इस 


भ्रकार बदलते है : 
डे ल्् ल्ज[न्ज्प्‌ फ) ४ ८ न>ज्प]४ >अफ। 


फिर हम नियम !'4 के अनुसार दोहरे निपेधों को छोड़ देते हैं। और 

फिर नियम 2-2 के अनुसार सूत्र का समूहीकरण इस प्रकार करते हैं : 
““(“>प ५४ फ) ५ (प४“>फ) 

और फिर नियम ।:4 और डी मार्मत के नियम को लगाकर प्राप्त 

करते हैं : 
(प - “फ) ४ (प४ ““फ) 

अन्त में हम मुख्य वियोजन में तत्त्वों का क्रम नियम 2" के अनुसार 

बदलते हैं और नियम 4"2 का उपयोग करके प्राप्त करते हैं : 
(प४५प७४ “>फ) * (१४ “*फए “फ) । 

अब्र सूत्र (ग) संयोजी प्रसामान्य आकार में है| 

यदि हम संयोजी प्रसामान्य आकार (क) (ख) (ग) पर ध्यान दें तो 
देखेंगे कि (क) और (ख) दोनों में प्रत्येक संयोज्य में एक प्रतिज्ञप्तीय चर और 
उप्तका निषेध ५ द्वारा युक्त है । (क) में पहले संयोज्य में 'प' तथा '“ल>प*, 
४४५” से युक्त है और इसके संयोज्य में 'फ' तथ/ ““>फ' इसी प्रकार युक है। 
इस प्रकार के प्रतिज्ञप्तीवय चर और उसके निपेव का विधोजन एक पुनरुक्ति 
है । इसके ग्रतिरिक्त यदि ऐसे सूत्र में वियोजन द्वारा कितने ही प्रतिज्नप्तीय 
चर, चाडे उनके सत्यता-मुल्य कुछ भी हों, जोड़ दिए जांय तो भी वह सूत्र तर्क 
मिद्ध रहेगा । दूसरे शब्दों में जैसे “प४८»प* एक पुनरुक्ति है वैसे ही 'प ४ 
वप ४ फा तथा 'प५४८रप४फ 9७व ४*:- “आदि भी पुनरुक्तियाँ हैं। 
अर्यात्‌ यदि या तो वर्षा हो रही है, या नहीं हो रही है, तक सत्य है तो 'या तो 
वर्षा हो रही है, या नहीं हो रही है या दो का दुग्रुना पाँच होता है” भी तक 
सत्य है । 

यदि अब हम उपर्युक्त तीनों सूत्रों के संयोजी प्रसामान्य आकार 

(क) (प्‌ ४ “प्‌ ५फ) * (८प ५ फ५ ““फ); 

(तू) (प४ “२प ५४ फ भव) * (५४ ० प व्‌ ४ “ब) 

(ल्‍ञप ४७ फ४ “>फ ५भबव) * (“7 ४ *>फ ५ ब ४ “बर); 
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(ग) (प७प७ ८२फ) * (प७ ८“रफ ५ “>क) 
की परीक्षा करें तो हम देखेंगे कि (क) तथा (ख) में संयोजन का प्रत्येक तत्त्व 
तकंसत्य है, वर्योकि प्रत्येक में वियोजन के तत्त्व में एक प्रतिन्नप्तीय चर और 
उसका निषेध मिलता है । इसलिए प्रत्येक संयोज्य तकंसत्य है श्ौर फलस्वरूप 
सारा सूत्र भी । परन्तु (ग) में यह परिस्थिति नहीं पाई जाती और इसलिए 
(ग) तकंसत्य नहीं है । 

सरांश यह है : 

() 'पा ४ “>पा तकंसत्य . है । 

(2) यदि 'पा” तकंसत्य है तो 'पा ५ फा' भी तकंसत्य है । 

(4) यदि 'पा! तथा 'फा तकंप्तत्य है तो 'पा-फा' तकंसत्य हैं । 

यहाँ पर यह बता देना ग्रावश्यक है कि दीर्घ पा, फा““किसी भी 
निषेधित या श्रनिषेधित प्रतिज्ञप्तीय चर तथा किसी भी सत्यता फलन को जो 
कि प्रतिन्ञप्तीय चरों से मिलकर वना है निर्देशित करते हैं । 


3/4 वियोजी प्रसामान्य आकार विधि 

इस विधि की कल्पना उसी तर्क पर आधारित है जिस पर संयोजी 
प्रसामान्य आ्राकार विधि का. आविष्कार हुआ है। दोनों का प्रयोग समान 
प्रक्रिया व पग्गों द्वारा होता है। दोनों में श्रन्तर यह है कि जबकि संयोजी 
सा० आ्रा० में वियोज्यों का संपोजन होता है, वि० सा० आ० में संयोज्यों का 
वियोजन होता है | सं० सा० आ० विधि की तुलना में वि० सा० श्रा० विधि 
फ्रा उपभोग कम होता है। इसलिए इसको विस्तार से नहीं बताया जा 
रहा है । 
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सत्यता-त्तालिका तथा प्रसामान्य श्राकार की विधियाँ ऐसी निर्णय 
प्रणालियाँ हैं जितको कि हम किसी सूत्र पर वैधता की कसौटी के रूप में 
लागू कर सफते हैं। वे हमें किसी सूत्र के विषय में बताती हैँ कि सूत्र तक 
सत्य है या नहीं | एक ऐसी विधि भी है जिसके द्वारा हम यह दिखा सकते हैं 
के कोई प्रस्तावित निष्कर्ष श्राधार प्रतिज्ञप्तियों से जाने हुए तकं-सत्य सूत्रों 
द्वारा निकलता है । इस विधि को हम प्रतिस्थापन द्वारा सिद्धि कह सकते हैं । 
यह विधि युक्तियों की बंघता या अ्रवेबता को तय करने की एक प्रणाली नहीं 
है, क्योंकि हमें यह नहीं बता सकती कि कोई प्रस्तावित सूत्र बंध है या नहीं । 
यह केवल हमें इतना ही बता सकती है कि कोई विधिष्ट सूत्र आधार प्रति- 
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ज्ञप्तियों से सिद्ध होता है, यदि वह वास्तव में सिद्ध हो सकता है । भ्रर्थात्‌ इस 
विधि से हम युक्ति की वेंधता का पता लगा सकते हैं, परन्तु अवैधता का नहीं । 

इस विधि का प्रयोग करने के लिए हमें यह मानकर चलना होगा कि 
यदि एक् सूत्र दूसरे सूत्र से प्राप्त हो सहृता है अर्थात्‌ उसका प्रतिस्थापन एक 
ऐसे सूत्र से हो सकृता है जिधकी सर्वंसमता हम पहले से जानते हैं तो मूल सूत्र 
प्रतिस्थापन सूत्र के समान है । उदाहरण के लिए : 

() प - (फ५व) ' 

हमें ज्ञात है कि नियम 4 - से : 

(2) (प -फ)४५ (प - व) के समाव है । इसलिए हम (2) को 
(]) के स्थान पर सर्वत्र लिख सकते हैं । 

यदि सूत्र हो : 

(3) पा-0फा 5८ (वा श सभा) 

और हमें पुनरुक्तियों की सूची से ज्ञात है कि 'फा ह८ मा ग्रौर बा 
जन: “या! तो हम (3) को लिख सकते हैं : 

(4) (पा-०मा) छू (ब्थ्या ५ भा) । 

हम को यह भी मानना होगा कि $ - 2 तथा नियम $ - 5 के 
ग्रनुसार ()) यदि हमारे पास आपादनात्मक सूत्र पा-)फा' तथा 'फा-)वा' 
हैं तो हम “पा -0वा' को भी सिद्ध मान सकते हैं । 

(४) यदि हमारे पास परा-0फा” है और “पा! (आपादक) भी है तो 
हम “फा! (झापाद्य) को भी लिद्ध मान सकते हैं । 

आकारी प्रमाण विधि को हृष्टान्तों से स्पप्ट कर सकते हैं । 

(क) यदि हु० द० मु० कलकत्ते में छिपे हैं तो यह असत्य है कि वह 
निर्दोप है तथा वन्दी होने से सुरक्षित हैं। यदि वह अपने खाते की जाँच 
कराएंगे तो वह निर्दोप हैं। यदि वह निर्दोष हैं तो वन्दी होने से सुरक्षित हैं । 
वह खाते की जाँच करवायेंगे । अठः वह कलकतें में नहीं छिपेगा ॥।' 

हक्ते हम इस युक्ति में सन्निहित प्रतिज्ञप्तियों को प्रतीकों द्वारा व्यक्त 
करे । 

छि- हु० द० मु० कलकत्ते में छिपे हैं। 

नित८हु० द० मु> निर्दोष है । 

सु-हु० द० मु० बन्‍्दी होने से सुरक्षित हैं । 

जा *हु० द० मु० साते की जाौच करवायेंगे । 


झब हम चारों झ्ाधार प्रतिन्प्तियों मोर निष्कर्ष को इस प्रकार प्रभि- 





इस पऋच इलकाजओं मे 
व्यक्त कर सकता हू 
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() छि:0 /« (नि - सु) 
(2) जा झनि 
(3) नि-) पु 
(4) जा 
अ्रतएव : “>छि 
ग्रव हम निष्कर्ष को ग्राकारी प्रमाण विधि द्वारा इस प्रकार सिद्ध कर 
सकते हैं : 
(5) [नि + सु): “रछि (नियम ] - 4 तथा 6 - 5 को लगाकर 
(१) से) 


(6) नि (नियम 8 - 5 को लगाकर (2) तथा (4) से) 

(7) सु (नियम 8 - 3 को लगाकर (2) तथा (6) से) 

(8) “>छि (नियम 8 * 5 को लगाकर (6), (7) तथा (5) से) । 

(ख) “यदि गन्ने का भाव गिरता है तो अनाज की फसल नष्ट हो जाती 
है तो या तो किप्तान घाटे में रहेगा या वह ऋणी हो जाएगा । यदि ग्रनाज की 
फप्नल नष्ठ हो जाएगी या किसान घाटा खाएगा तो शासकों के प्रति दुर्भावना 
पैदा होगी । परन्तु शासकों के प्रति दुभविना नहीं पैदा होगी । गन्‍्मे के दाम 
गिरेंगे । श्रतः किसान ऋणी होगा ॥।” 

पहले की तरह हम युक्ति में सन्निहित प्रतिन्नप्तियों के लिए प्रतीक रवखें : 

मि* गन्ने का भाव गिरता है। 

ख *> अनाज की फसल खराब होती है । 

धा 5 किसान घाटे में रहेगा । 

ऋ < किसान ऋणी हो जाएगा । 

दु > शाप्तकों के प्रति दुर्भावना होगी । 

ग्रव युक्ति को इस प्रकार अ्रभिव्यक्त तथा परीक्षा कर सकते हैं : 

() (गि) ५ ख)-(घा ५४ ऋ) 

(2) (ख भघा) 4 

(3)८>दु 

(4) मि 

अतएव : ऋ 

(5)“०दु:-0 “० (ख ५ घा) (नियम 6 *« 5 को लगाकर (2) से) 

(6)/०(ख ५ घा) (नियम 8 « 5 को लगाकर (5) तथा (3) से) 

(7)८०ख “ “घा (नियम 5 * ! को लगाकर (6) से) 
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(8) ““(गि छ) ५ (घा ५ ऋ्‌) (नियम 6 *] से लगाकर (!) से) 
(9 ) (“+गि - ख) ५ (घा ५ क्वू) (नियम 5 * ] को लगाकर ($) से) 
(0) (घा ५ क्र ५४८०गि) * (घा ५ ऋ ४०>जख) (नियम 4 * 2 को 
लगाकर (9) से) 
(]) (घा ५“»गि ५ ऋ्) (नियम $ *2 तथा 3 -4 को लगाकर 
(0) से) 
(2) “»(घा ४७०“०गि)-0ऋ (नियम 6 - । को लगाकर (]) से ) 
(3) (“घा » गि)>ऋ्ू (नियम 5 » ] को लगाकर (2) से) 
(4) कऋ् (नियम $ - 5 तथा $ - 2 को लगाकर (7), (4) तथा 
(3) से) 
35 परोक्ष झाकारी प्रमाण विधि 
इस विधि का आकारी प्रमाण विधि से दंप्ता ही प्म्बन्ध है, जैसे, परोक्ष 
सत्यता-तालिका विधि का सत्यता-तालिका विधि से। जैसे परोक्ष सत्यता- 
त्तालिका विधि में हम युक्ति की वेघता या ब्रदेवता का निर्णय यह देखकर 
करते हैं कि यदि निष्करपं को झतत्व मान लें तो क्या किसी ताकिक नियम का 
उल्लंघन होता है, उसी प्रकार परोज्ष आकारी प्रमाण विधि में हम निष्कर्ष को 
ससत्य मानकर चलते हैं ग्जौर फिर भाक्तारी-प्रमाण विधि का उपयोग करके 
देखते हैं कि किसो ताकिक नियम कय उल्लंघन जो नहीं हो रहा है । 
उदाहरण के लिए निम्नलिखित युक्ति लें : 
(]) का -0 (दा - गा) 
(2) (झा ७ घा) >चा 
(3) घा ५ कं 
/ 5 च 
इसकी परोक्ष झ्लाकारी प्रमाण विधि द्वारा परीक्षा इस प्रकार होगी : 


(4) “>चा प० प्र० (परोक्ष प्रमाण) 


(5) “(सा ५ घा) 2. 4 से नियम $ + ॥3 द्वारा 
(6) “सा + “*घा $ से नियम 5-2 द्वारा 
(7) “रघा - न्ज्या 6 से नियम 3- द्वारा 
(३) “घा 7 से नियम $-2 द्वारा 
(9) का 3,$ से नियम $-]5 द्वारा 
(0) छा » शा ,9 से नियम $-5 द्वारा 
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(]]) खा ]0 से नियम 8-2 हारा 
(42) «खा 6 से नियम 8-2 द्वारा 
((3) खा - “खा 4,3 से नियम 8-2 द्वारा 


उपयु क्त में पगर 3 स्पष्टतः व्याघात है। श्रत: मूल युक्ति की वैबता 

परोक्ष विधि से सिद्ध है । 
37 सोपाधिक प्रमारा विधि 

यदि हम किसी युक्ति की वंघता को सिद्ध करने के लिए आकारी 
प्रमाण की 'रचना नहीं कर सकते तो इस से युक्ति की श्रवैवता सिद्ध नहीं 
होती । क्योंकि सम्भव है कि वैधता सिद्ध करने के किसी नियम को हम न 
खोज पाए हों । यह आकारी प्रमाण विधि की एक त्रूटि है जो सत्यता-तालिका 
विधि और परोक्ष सत्यता-तालिका विधि में नहीं पाई जाती । फिर भी झ्ाक्रारी 
प्रमाण विधि का महत्त्व है क्योंकि यदि कोई युक्ति वैध है तो उप्तकी बैबता 
परीक्षा इस विधि द्वारा सत्यता-तालिका विधि से सरल पड़ती है । 

सोपाधिक प्रमाण विधि झाकारी प्रमाण विधि के समान है। दोनों 
में पग-पग चलकर प्रमाण की रचना की जाती है। परन्तु आाकारी अमाण्य 
विधि के मुकाबले में सोपाधिक प्रमाण विधि अति सरल है । सोपाधिक प्रमाण 
विधि केवल उन्हीं युक्तियों पर लागू हो सकती है जिसका निष्कर्प आपादनात्मक 
या उसके सर्वत्म हो । यदि हम “आरा श्राधार वाक्य या वाकपों के लिए और 
वा >2फा' आपादतात्मक निष्कर्प के लिए मान लें, तो सोपाधिक प्रमाण का 


रूप निम्नलिखित होगा : 
श्रा ञ्रा श्ना 
«« पा-0)फा “>शज्पा ७ फा “,“>(पा * न्|फ) 


ऐसी युक्ति में हम “पा” की कल्पना कर लें और सिद्ध करें कि “फा” 
गा हर वा से निष्पादित होता है। हम 7 झौर 77' का प्रयोग इन 
युक्तियों के इन दोनों रूपों के लिए करें । 


५ ॥6॥ 
श्र श्रा 
पाजझुफा पा 

'.फा 


युक्तिर्प (!) की बंचता, सोपाधिक प्रमाण को सहायता से युक्तिरृप ([) की 
बंघता स्थापित करके सिद्ध करते हैंँ। ऐसा करने का ग्रौचित्य यह स्मरदा 
करने से स्पष्ट होगा कि प्रत्येक युक्ति वाघ्तव में एक झावादनात्मक प्रतिन्नप्ति 
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है जिसमें आधार वाक्य श्रापादी हैं और निष्कपें श्रापाद--“आ -0 (पा) फा)' 
(युक्तिहप !)) और सममिति के नियम के अनुसार आरा (पा-0फा)5८ 
(आ - पा) >) फा! [युक्तिरूप 7) | चूँकि दोनों ही रूप सर्वसम हैं, इसलिए 
उनकी अनुरूप युक्तियाँ भी सर्वेसम हैं । 
हम निम्नलिखित प्रतीकृत युक्ति को लें : 
(प>फ)->व 
“'.०ज्व 2८० फ 
सोयाधिक प्रमाण द्वारा इसकी वैधता परीक्षण के लिए ऋकारी प्रमाण की 
तरह हम प्रथम चरणा में लिखेंगे 
., (प८०)फ) ->)व [«- बवचनणफ 
फिर हम पूर्वमान्‍्यता के रूप में निष्कर्प का श्रापादी ““० व श्रगले चरण में 
लिखेंगे श्रोर कारण के कालम में “पू - मा! लिख देंगे | यथा : 


. (प->2फ)>व /“रब->0«०फ 
2. नव पू «मा. 
झौर प्रमाण को निम्नलिखित प्रकार स्थापित करेंगे : 

3. (१>>फ)->>व /--“जव-0«“फ 
2. #रव पु० मा० .*.८०फ 
3, “«(प-०)फ) !, 2 से 

4.  “०/>(प - “>फ) 3से 
5.प*«/८ञ०फ 4 से 

6, नव्णफ न प 5से 

7, #>फ 6से 

8. “>अवब-06»फ 2, 7 से (प्र० प्र०) 


श्राठवाँ चरण मूनयुक्ति के निष्फर्प को केवल दोहराता है और बनाता 
है कि चूंकि | से 7 मूलयुक्ति से सर्वसम युक्ति दी बैंबता सिद्ध करते हैं, 
मूलयुक्ति का निष्कर्ष तदनुसार उससे निष्पादित होता है । 

मान लीजिए कि मूलयुक्ति का निष्फर्प “व 20/४फा के बजाय 
बब ४व०फ है। ऐसी दशा में 8 से *.*, हठा दिया जाता और प्रमाण को 
पन्य सुत्रों का उल्लेख करके “व ५४७०२फ! पर पहुंचाया जाता । 

सोपाधिक प्रमाण की सरलता का प्रनुमान उपझु क्त बुक्ति के ग्राकारो 
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प्रमाण के साथ तुलना करने पर लगाया जा सकता है। उपयुक्त युक्ति का 
आाकारी प्रमाण इस प्रकार होगा: 


, (प>फ) > व (व :06०फ 
2. “व -0८०(प “20 फ) ]से 
3, “वव :0/०/०(प * “>फ) 2से 
4, “व >) (प - /#*फ) 3से 
5. “>[८“अव - “<(प* “>फ)] 4 से 
6, ब४(१* “०२ फ) 5से 
7. (व ४प) * (व ४ “फ) 6से 
8, (व ४ “फ) * (व ४फ) से 
9, ब५ नणफ 8्से 
0., /«(“ःव * “४८०फ) 9 से 
]. ,,न्‍|व :0*“*फ 0 से 


आकारी प्रमाण न केवल सोपाधिक प्रमाण से लम्बा, वल्कि रचना 
करने में कठिन भी है। इसके अतिरिक्त सोपाधिक प्रमाण कुछ युक्तियों को 
स्थापित करती हैं जिनकी वैधता झ्ाकारी प्रमाण से नहीं हो पाती, यदि सीमित 
सत्र ही प्रयोग किए जाएं। यथा: 


4 
2. 
3. 
4, 
हु 
हम 
होगा : 


. 


+3 ०६ (७ +४ ४० ३2 


पझफ 

प 

फ 

पःफ 

“« प्‌ 0 (प*+फ) 


/«“«» प्‌ “0 (प*फ) 
पू. मा. /.*, (प*फ) 
], 2 से 

2, 3 से 

2-4 प्र, प्र. 


दूसरी प्रतीक्षत युक्ति लें जिसका सोपाधिक प्रमाण इस प्रकार 


प्‌ 0 (“*फ -0) व) 
“>फ -) (व “2 मे) 
प 

न्स्फ 

व->म 

*फ 2) व 

्फ >व 


/>«प 20 (“फ 2 मे) 
पू० मा० /.".वफ >म 
पू० मा० /.' म 

2, 4 से 

, 3 से 

6, 5 से 


ई्ल) 
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9 


8. से 7, 4 ते 
9.फ>झम 4, $ से (प्र० प्र०) 
0. «». प्‌ 0 (*फ :0 म) 3, 9 से (प्र० ५०) 
अच्यास 
निम्नलिखित में से आवार-वाक्यों के कौद कुलक्त अन्नंगठ हैं? यदि 
कोई कुलक संगत है तो उसका व्याधात प्राप्त कीजिए : 
.प-)फ | 
फच्च्च 
बरसचछः नफ 
2. “(८“»फरण प) 
पर त्च 
फ़-व 
3.प्‌>&>फ 
फझ>ब 
भे-)व०्थच 
पन्झ 
4. यदि अनुदन्ध देध है तो हरी उत्तरदायी यदि हरी उत्तरदायों 





ए्‌ 
या बैक उसको उदार घन देयी । पर दक उसको निश्चय ह। उधार 
घन नहीं देनी ॥ 

5. ददि सुत्ताना ने हत्या को तो वह मृतक के कमरे में था पग्लनौर वह 
ब्यारह बजे के पहले वापस नहीं गया । वस्तुतः वह मृत्तक के कमरे 
में था । यदि वह न्वारह दजे के पहले गया तो पार्षद ने उत्त देखा । 
परन्तु ऐसी बात नहीं है क्ि पायंद् ने उसे देखा या उसने हत्या 


6. ददि चार प्रथम स्णियाँ पर्याप्त हैं तो प्रत्याशी पद पाने में सफल 


पी. 


मे कल 3 
सात के तांदच संदत्य समसने करग, 











या 


हागा। यथा छो चयन झ 
द्रत्याक्षी पद पादे में उक्ल न होगा । छाय ही ऐसी >> 59 
व्याय्या पद पाद में सफ़द न हाभा | छाद हा एसा दाद नहा हू 
हैक. >ू रु न की ०० अर विका रत 
कि चार प्रयम श्रेंटियाँ पर्याप्त हैं पर चयन समिति के तीन 
०.० 8०० पिएघार पदते से फियों 22० 
सदस्य उछमथदन करंग। इसालए चार प्रयन ऋुया प्रयास नहा 
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निम्नलिखित युक्तियों का सत्यता-तालिका विवि हारा परीक्षण 

कीजिए : 

. दाशंनिक नीत्शे या तो प्रतिभाशाली थाया विकृत मस्तिष्क 
(पागल) । चूँकि वह पागलपन में मरा, वह प्रतिभाशाली नहीं 
था ।। े 

2. ग्रीक दार्शनिक ने तर्क किया : यदि कोई पिण्ड गतिमान होता है 
तो या उस स्थान पर गतिमान होता है जहाँ पर वह है या जहाँ 
पर वह नहीं है । परन्तु न तो वह गतिमान हो सकता है जहाँ पर 
वह है न जहाँ पर वह नहीं है। अतः कोई पिण्ड गतिमान नहीं 
हो सकता, और गति प्रसम्भव है ॥। 

3. अस्तित्ववादी कीकेंगार्ड ने माना कि यह असम्भव है कि कोई 
विश्वांस अ्रकूट हो श्लौर असंगत हो। यह विश्वास वास्तव में 
असंगत है, और इसलिए अकूट है !। 

4. सात का कहना है : हम दोनों एक ही समय पर एक-दूसरे के लिए 

कर्म नहीं हो सकते | क्योंकि जब वह मुझे कर्म के रूप में देखता है, 

और मैं उसकी दुनिया में खिंच जाता हूँ, तो मैं उसे कर्त्ता के रूप 
में अनुभव करता हूँ ॥। 

'मैं जाव॑ता हूँ कि मुझे पीड़ा है” वावंय सार्थक है केवल यदि । 

नमुझे संदेह है” कि मुझे वीड़ा है! वाक्य भी सार्थक है। परवर्ती 

वाक्य सार्थक नहीं है । इसलिए पूर्ववर्ती भी सार्थक नहीं है । 

6. यदि ईसाइयों का भगवान सब मनुष्यों से प्रेम करता है तो वह 
केवल एक से प्रेम नहीं करता । श्लौर यदि वह केवल एक मनुष्य 
से प्रेम करता है, तो वह सब मनुष्यों से प्रेम नहीं करता | 
इसलिए वह सब मनुष्यों से प्रेम नहीं करता ॥॥ 

7. “मैं जानता हूँ कि मुझे पीड़ा है” वाक्य में “में जानता है” शब्द कोई 
उ्ं श्य नहीं सिद्ध करते । यदि ऐसा है तो यह कहने में कि मैं 
“प्रत्यक्षत: जानता हूँ कि मुझे पीड़ा है” में कोई झ्रुटि है । परन्तु 
यह कहना कि आप “प्रप्रत्यक्ष वूप से जानते हैं कि में पीड़ा में हैं 
सही होगा केवल उस दशा में जबकि यह कहना सही होगा कि 
मैं प्रत्यक्ष रूप से जानता हूँ कि मैं पीड़ा में हें । अतः यह कहने 
में कि ग्राप अप्रत्यक्ष रूप से जानते हैं कि में पीड़ा में हैं कहने में 
कुछ घुटि है । 


प्र 


8. 


9, 


80. 


], 
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शरीर स्वभावत: खण्डनीय है । यदि ऐसा है और यदि मद और 
शरीर एक और समहरूप हैँ, तो मन भी खण्डतीय है । पर मन 
विल्कुल अ्रखण्डनीय है । इससे तिष्कंषं निकलता है कि मच और 
शरीर एक ही नहीं हैं ।! 

यदि मैं ईश्वर में विश्वास करता हूं तो यदि उसका अस्तित्व है तो 
मैं जीतता हैँ और यदि उसका अस्तित्व नहीं है तो (कम से कम) 
मैं हारता नहीं हैं । यदि, इसके विपरीत, मैं विश्वास चहीं करता 
सो यदि ईश्वर का अस्तित्व है तो मैं हारता हूँ ग्रौर यदि उसका 
अस्तित्व नहीं है तो मुझे लाभ नहीं होता । इससे यह परिणाम 
मिकलता है कि यदि मैं विश्वास करता हूँ तो या तो मुझे लाभ 
होगा या (कम से कम) हानि नहीं होगी, जबकि यदि मैं नहीं 
विश्वास करता तो यातों मैं हारूगाया (अधिक से अधिक) 
लाभ पाने से वंचित हुँगा ।। 

यदि कठोर निर्यातवाद, कोमल निर्यातवाद या अतियतिवाद इप 
तीनों में से कोई भी मत सही है, तो बाकी दोनों श्रान्तियूरों हैं । 
अ्रत: तीन मतों में से एक सही है श्रौर बाकी दो यलत हैं । 

यदि 'पेन्सिल' शब्द पेन्सिलों के वर्य को निर्दिष्ट करता होता, तो 
हम यह कहते कि 'पेन्सिल बहुत बड़ी है' स्थापित कर सकते कि 
पेन्सिलों का वर्ग बहुत बड़ा है। पर हम यह स्थापित नहीं कर 
सकते । अ्रतः 'पेन्सिल' शब्द पेन्सिलों के वर्ग को नहीं निर्दिष्ट 
करता ॥॥ 


(ख) यदि 'प', 'फ' झौर “व” तीन श्राणाविक प्रतिन्प्तियाँ हैं, तो सत्यता- 
तालिका विधि द्वारा तय कीजिए की निम्नलिखित ब्यंजकों में से कौन 
पुनरक्तियां हैं : 


(ग) 


. 


3 ४ >> 


4. 
ड़ 


प५श्फ-2फण५श५प 

प:-०(प०४०फ)५दथ 

« [(प१-०>फ)लछ-फऊ>प 

प > [फर->(फ->प)] 

« [(प४(०८-०प * फ) ]४५ (०ःप * “० १) 


साधारण बोलचाल की भाषा के प्ाधार पर निम्नलिखित वाक्य 
पोजियों वी सत्वता-तालिक्ा निर्माण कीजिए : 


. 


दोनों 'प' तथा 'फ' नहीं ! 


2. नतो 'प॑ न 'फा ] 
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(ध) निम्नलिखित युक्तियों का परीक्षण परोक्ष सब्त्यता-तालिका विधि 
द्वारा कीजिए : 


(च) 


, 
2, 
3, 
4, 
>५ 
6. 


प॒->६०“>प 9 फ) 

(प 2 फ) 227 (फ > प) 
प्‌ «+फ->)प५फ 
प॒*०+फ-) (पच्चथ्फ४५ व) 
[प*फ -) (प* “प 202 फ ४ “”> फ] * (फ :0 फो) 
(व “0 फे) हा (फ 2) प) 


निम्नलिखित युक्तियों का परीक्षण संयोजी प्रसामान्य श्राकार विधि 
द्वारा कीजिए : 


. 


शोपेनहाव र का कहना है : यदि मनुप्य में श्रभिलापाएँ हूँ तो वह 
कृण्ठित है और इस्नीलिए वह दुखित होता है। यदि मनुप्य में 
प्भिलापाएं नहीं हैं तो वह उठता हैं और इसीलिए दुखित होत 
हैं । दोनों में से प्रत्येक दशा में वह दुखित होता है ॥ 


. मिल का कहना है कि अभिमत की ब्रमिव्यक्ति का दमन करके मानव 
4 दर 


जाति एक लाभ से हाथ घोती हैं । क्योंकि यदि प्रभिमत सही है, तो 
वह शान्ति को सत्य से बदलने का भ्रवमर चीती है; यदि श्रभिमत 
अआन्तिपुर्ग है तो वह श्रान्ति से सत्य की मृठभेड़ होने से सत्य का 
प्रधिक स्पप्ट रूप पाने के लाभ से वंचित होती ह ॥॥ 


« खाइबनित्स ने लिखा है : यदि श्राकाण श्रनपेक्ष होता, तो ऐसी कोई 


घटना घटित हो सकती जिसके लिए कोई पर्याप्त हेतु होना ऋ्सम्भव 
है । परन्तु किसी घटना के घटित होने के लिए पर्याध्त हेनु होता ही 
चाहिए | अतः आकाश श्रनपेक्ष नहीं है !। 


जात का कहना है : हम दूसरे के प्रति सुमंगत दष्टिक्रोश रख सकते 


हैं केचल यदि हम एक ही समय पर कर्ता और कर्म के रूप में 
प्रद्ित होते जोकि सिद्धान्ततः अ्रसम्मव है । अ्रत: दूसरे के प्रति 
सुमंगत दृष्टिकीरा नहीं रख सकते । 

शांतित्रादी का तके है--य्रदि युद्ध के लिए बुलाएं जाते पर में युद्ध 
के लिए जाता हैं तो में अपने मिद्धान्तों का उल्लंघन करता 2 | 
प्रोर यदि में नहीं जाता हैं तो में बंदी बनाथा जाऊंगा, मेरे 
पस्विर का भरणा-पोपण नहीं होगा और इस प्रकार मेरे सिद्धान्नों 


द्वोगा ।॥। 
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6, भ्रलवर्ट श्वाइटजर का कहना है--कैवल यदि हमारे पास तर्क 
सिद्ध नैतिक आदर्श हैं तो हमारी संस्कृति सच्ची है। पर चूँकि हमारे पास 
तक सिद्ध नैतिक श्रादर्श नहीं हैं, हमारी संस्क्ृति सच्ची नहीं है ।। 

7. सुकरात ने तके किया : यदि न्याय सत्य वोलता होता और अपने 
ऋणों को च्ुकाता होता, तो हरेक को सत्य बोलना चाहिए और पागल को 
हथियार वापस कर देना चाहिए । परन्तु यदि ऐसपता करना अमान्य है तो न्याय 
सत्य बोलना और अपने ऋणों को चुकाना अ्रमान्य है !! 

(घी निम्नलिखित में से प्रत्येक. सरलतम समान प्रसामान्य रूप बताइए : 

3. प्‌ ५४५ (फ * «““प) 

« फ*(प५फ) 

« (१ ०७०फ)-(फ४व)- (प ५४ब) व 

« (प*फ)४(फ-व)४(प 5 ब)७ व 

प « (प१-०0[फ + (फ-)व)]) 

« प ४(८०प१:-०[फ ५ (/»फ-0व)]) 

« (प०फ):02[(प०फ)-02८०(फ ४ “*फ) | 

(प * फ)> [(१:2फ)-2/०(प - “*फ) ] 

(त) निम्नलिखित में से प्रत्येक प्रदत्त युक्ति का आकारिक प्रमाण है। प्रत्येक 
पाद जोकि झाधार वाक्य नहीं है, में प्रयुक्त नियम को बताइए 

. . का >)2खा 

2. “(खा ५ गा)/ .. “का 


60 3 ०७. 2 + (४० (> 


3, नअखा + नशगा 
4. न्|खा 
5. “अका 
2. 4. (चा-0छा) + (जा-०छा) 
2, रझा-0(चा ५ जा) 
3. जा /बत्छा 
4, चा५जा 
5. छा ५ छा 
6. छा 
3. 4. (टा-0ठा) + (डा ढा) 
2, (ठा-०सखा) + (दा>शा) 


3. 
4 


प्रतोक्ात्मक तक शास्त्र 


पा>व्०या 


« ढा>>डा /«+»>ठा 


श्श्णज न्च्या 
नल्ग्ठाश्ढा 


न्श्टा ४न०्डा 


- दा 2 «डा 


*“-उडा->)वब्/टा 


» टा> ० ठा 
- शञटा ५न०चण्टा 


- न्शञ्टा 


(का ५ खा)-0 (गा - घा) 


« (घा५ड्ग)-9चा /«का>)चा 

« “(का ५ खा) ५ (गा - घा) 

« [“[का ५४खा) भ गा] - [ (का ५ खा) ५४ धा) 
« [८०(का ५खा) ५४५ पा| - [०(का ५ खा) ५ गा | 
- “(का ५ खा) ५४ घा 

« [“०(क्ा ४" खा) ५भघा ४ डय 

« “(का ५ खा) ४ (घा ५ छा) 

« (का ४ खा)-0 (घा ४५ ड्य) 

« का ५ खा):2चा 


“>चा 20 “० (का ५ खा) 


« “>“>तचा ५ #०(का ५ खा) 
« “० “अ>चा ५ (“का - “खा) 


« (८ >“अचा ४५ #“>का) - (““>“>चा ५४ “>खा) 


*>>लचाश५ न्|का 


« चाठनका 


का->चा 
ठा-0(द८>)डा) 


» (टा * डा)->9(ठा - ढा) 


दा /-»(“>ठा ४०>टा)-0(«*ठा * “«डा) 


- ा -दा)खेडा 


(घ) 
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5. (दा +ठा) डा 
6. टा:02(ठ-> डा) 
7. ठा->डा 
8. दा:2 [ढा-0[ठा - ढा) ] 
9, डा-2[ठा + छा) 
0. “>डा ५ (ठा - ढा) 
. (“डा ४ठा) - (“डा ५ छा) 
]2. “>चा भ्ठा 
]3, डा>ठा 
4, (ठा->डा) * (दडा-0 ठा) 
5. ठाच्च्छा 
6, ठा डा) ५ (“>ठा + “डा) 
7. “०/>(ठा > डा) ५४ [/>ठा - “डा) 
8., “>(ठा * डा)-0(6०ठ - 6*डा) 
9, (“>ठा ५ “>डा):0(“>ठा * “डा) 


श्ल्पास 


निम्नलिखित युक्तियों के आकारिक प्रमाण का निर्माण कीजिए : 


] 


७ 


. कोई राजनीतिक नेता ईमानदार नहीं होता । घुट्गों राजन त्तिक 
नेता हैं । इसलिए घुट्टो ईमानदार नहीं हैं। 

सभी अभ्यवियों को घोखा हुआ। छुछ अन्यर्यी चरालाक थे,। 
इसलिए कुछ चालाक व्यक्तियों को घोर ्रा। 


कुशल हैं । श्रत: कुछ शिक्षक दार्शनिक नहीं हैं । 
सभी उपद्रवियों को जेल भेजा बया । कुछ उपद्रद्वी मारे नहीं गए । 


खत: दुद्ध लोग जो जल भत्र गए मार नहा गए । 


निम्न व्रत यक्तियों दी द्राका रिक प्रमागा द्वारा परसेत्ता बी ६ 
नम्मलिखित यक्तियों दी आ्ाकारिक प्रमाग द्वारा पर्सील्षा छाए क 
| दब 
वह बंध है या अवेध-- 
5 £. % _ 5 ० मल कप. न सी घयक्कियाँ बट 72 जो 
. सनी चुक्तियां बंध नहीं होतीं । हेड भी एसा दुनिया नहें हे जे 


है 


*ः 22200 22 008 हे दी 
के पक्की तथा बंध दोनों ही हों। द्ृत: सव युक्तियाँ परत सहे। 
सर 

हाता ॥ 


इोेई नी दार्निक ऐसा नहीं # जोड़ न 2 कक, कह म ट् 
इतर भी दालनिक एसा नहां # जा छादमानद न हू। | कुछ दागानक्त 
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0. 


प्रतीकात्मक तकंशास्त्र 


सहजचुद्धि में क्षीण हैं। अत: कुछ दाशनिक्र जोकि बुद्धिमान हैं 
सहजदवृद्धि में क्षीण हैं । 


. कोई भी श्रस्तित्ववादी क्रिसी भाववादी को पसन्द नहीं करता । 


वियना-दृत्त के सभी सदस्य भाववादी हैं | भ्रतः कोई अ्रस्तित्त्ववादी 
किसी वियना-बवृत के सदस्य को पसंद नहीं करता ।॥ 


- सभी विश्लेपी कथन प्राकू-आनुभविक हैं। इससे सिद्ध है कि कोई 


कथन प्राक-प्रानुभविक्र है यदि और केवल यदि वह ॒विश्लेपी है, 
क्योंकि प्राक-प्रानुमविक कथनों के अतिरिक्त कोई कथन विश्लेपी 
नहीं हैं ॥ 


« ऐसी निगमनात्मक युक्तियाँ हूँ जो सामान्य से विशेप की ओर नहीं 


जाती | इसलिए यह शअ्रसत्य है कि सभी निगमनात्मक युक्तियाँ 
सामान्य से विशेष की ओर जाती हैं ।। 


. कुछ बेघ निग्मनात्मक युक्तियाँ, जिनके निष्कर्प सत्य हैं, परन्तु 


श्राधार वाक्य असत्य, वध होती हैं । इसलिए ऐसी वात नहीं है कि 
क्रिसी चैध निगमनात्मकर युक्ति के श्राधार वाक्‍यों की सत्यता उप्तके 
निष्कर्प की सत्यता के लिए आवश्यक दशा है ।। 


« कुछ दार्शनिक प्रतिन्षप्तियाँ () सार्थक (2) श्रन-ग्रानुभविक्र तथा 


(3) विपयवस्तुह्दीन होती हैँ । सभी विश्लेपी प्रतिज्नप्तियाँ विषय- 
वस्तुद्दीन होती हैं । अतः यह धारणा कि सार्थक प्रतिनप्तियों को 
विश्लेपी और श्रानुभविक दो व्यावर्तक तथा सम्पूर्ण भागों में 
विभाजित किया जा सकता हैं, असत्य है ॥ 


- सत्य ग्रीर असत्य वार्ता के गुण हूँ, वस्तुग्रों के नहीं। श्रौर जहां 


वार्ता नहीं है वहाँ न तो सत्यता है न असत्यता ।॥॥ 


» ऐसे दार्शनिक अनुमान पाए जाते हैं जोकि तक के अन्तर्गत नहीं है, 


परन्तु महत्त्वपूर्ण हैँ यद्यपि बह श्रागमनात्मक भी नहीं हैं । सभी 

दार्गनिक अनुमान गण्गित, विधिशास्त्र और चर्म शास्त्र के बाहर हैं। 
से इस धारणा की प्रसत्यता स्थापित होती है कि सभी महत्त्वपूर्ण 

अनुमान जो तकजास्त्र, गरिय॒तणास्त्र, विधियास्त्र और धर्मणास्त्र के 

बाहर हूँ आगमनात्मक हैं ॥ 

यदि अनु नमववाद सही है तो कोई नी, प्रतिन्षप्ति जिसकी विपय-बस्तु 

वस्तुत्त: है, चनिवाय नहीं हो सकती | तदनुमार यदि अनुनववाद 


(थ) 
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सही है तो या सभी गरियतशास्त्रीय प्रतिज्ञप्तियों में अनिवार्यता का 
प्रभाव है या उन सभी में वस्तुत: विपय-वस्तु की कमी है । 


8!, यदि हर शब्द नाम है, तो हर वाक्य जिसमें एक से श्रधिक शब्द हैं 


2, 


एक सूची है | सूचियों का सत्यता मुल्य नहीं होता । कुछ वाक्‍्यों 
का सत्यता मुल्य होता है । इसलिए कुछ शब्द नाम नहीं है ।॥। 

हर असत्य वावय या () दावा करता है कि ऐसी बात नहीं है 
या (2) इंकार करता है कि ऐसी वात है। कोई वाक्य जो 
पूर्ववर्ती कर्म करता है मानता है कि कोई वात ऐसी है, और 
कोई वाक्य जो अनुवर्ती कर्म करता है इन्कार करता है कि 
कोई बात ऐसी है। कोई वाक्य जोकि कोई वात ऐस्ती हैं को 
मानता है या एन्कारता है, श्रर्थ-हीन नहीं है । श्रतः कोई वाक्य 
श्रसत्य और श्रर्थहीन दोनों एक साथ नहीं हैं ।॥। 


निम्नलिखित में से प्रत्येक युक्ति के श्राकारिक प्रमाण और प्रत्यक्ष 
प्रमाण का निर्माण कोजिए और दोनों की लम्बाई की तुलना 
कीजिए : 


॥। 
2 


ध्आण ++७ 


(का - खा)-0 (गा » घा), गा-0 “घा.'.८“२का५८०खा 
(चा-2छा) * (जा>)भका), (छा-)वा) - (फा-)ता), चा «जा 
“जा ता 

(था ४ दा):2 (था * ना), (धा ५४ पा)-02 (ना “0 था) .«ञ|्था 
फा-0(वा-0 भा), फा 0 बा, “मा-0 (या ४ फा) .. मा ५४ भा 
(“>रा ५४ ला) -0 (वा : क्षा), (वा ५ सा) (क्षा-2रा) . रा 


&+५-०४२७०८८० 2720० 


रथ 
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4 अ्रनुमान के कुछ नए रूप 

प्रतिन्नप्तियों के न्याय में वरशित निर्णय विधियाँ सभी युक्तियों की 
बेतता का निर्णय करने में सदा सफल नहीं होती हैं। उदाहरण के लिए हम 
निम्न युक्तियाँ लें-- 

(]) दर्शन परिपद्‌ के सव सदस्य वापिक चन्दा देते हैं। सव सदस्य 
जोकि वापिक चन्दा देते हैं परिपद्‌ के प्रकाशन बिना मूल्य पाते हैँ । अतएव 
परिषद्‌ के सब सदस्य परिपद्‌ के प्रकाशन बिना मूल्य पाते हैं ॥ 

(2) सब सनातन धर्मी छूत-पाक के कट्टर समर्थक होते हैं। कोई भी 
दृत-पाक का कंटुर समर्थक सच्चा समाज सेवक नहीं हो सकता । इसलिए कोई 
भी सनातत घर्मी सच्चा समाज सेवक नहीं हो सकता ॥ 

(3) विश्वविद्यालय के सब विद्याथियों को विश्वविद्यालय के पुस्तकालय 
का उपयोग करने का अधिकार है। कुछ विश्वत्रिद्यालय के विद्यार्थी पढ़ने 
लिखने में रुचि नहीं रखते। अतएवं कुछ लोग जिन्हें विश्वविद्यालय के 
पुस्तकालय के उपयोग करने का अधिकार है, पढ़ने लिखने में रुचि नहीं 
रखते ॥॥ 

इन युक्तियों की वैधता किसी अ्र्थ में सब, कुछ, 'कोई नहीं! श्ौर 
इनसे मिलते-जुलते शब्दों पर निर्मर है। तथा इस पर भी निर्भर है कि कुछ 
वर्रानात्मक पदवन्ध जैसे दर्शन परिपद्‌ के सदस्य', 'वापिक चन्दा', 'सनात्तन 
वर्मा आधार प्रतिनप्तियों और निष्कर्ष को जोह़ते हैं। इससे स्पप्ट है कि इस 
प्रकार युत्तियाँ पुप्ट नहीं होंगी, जबतक कि आधार प्रतिमष्तियों भौर निष्कर्ष 
की समेकित कुछ दणाश्रों को सन्तुप्ट नहीं किया जाता। इसलिए इन दशशात्ों 
को ठोक हप में तिदिप्द करना आ्रावश्यक है और इस प्रकार की युक्तियों की 
पुष्टता के परीक्षण करने की एक यन्त्रवत्‌ विधि को प्राप्त करना वांदित है । 
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इस विधि का साम्य उन नि्ंय विधियों से होगा जिनका प्रतिज्नप्तियों के न्याय 
में उल्लेख किया जा चुका है । 

युक्तियों के इस तवीन रूप की विशिष्टता को, हम एक पुरानी प्रकार 
की युक्ति को नवीन रूप में रखकर, श्रौर दोतों रूपों की ठुलबा करके समम 
सकते हैं । पहले हम वह रूप लिखें जिसका कि अध्ययन किया जा चुका है 
प्रौर फिर नवीन रूप को । 

(4) यदि वायुयान की नौकरी विपदूपूर्ण हैं तो उप्तमें वेतन अधिक 
होना चाहिए | वायुयात की नौकरी प्रधिक्र विपदूपूर्ण है इसलिए वायुबान की 
नौकरी में अधिक वेतन मिलना चाहिए ॥ 

(5) सब विपदृपूर्णो नौकरियों में वेतन अ्रधिक होना चाहिए । वायुयान 
की नौकरी विपदपुर्णा हैं। इसलिए वायुयाव की नौकरी में वेतन श्रधिक मिलना 
चाहिए ।। 

यद्यपि (4) प्रीर (5) युक्तियों का विषय एक ही है श्रौर उनका 
निष्कर्प भी एक ही है फिर भी तकंशास्त्र की हृष्टि में दोनों के रूप में मूल भेद 
है। युक्ति (4) में हम प्रतिज्ञप्तियों की रचना 'वायुयाव की नौकरी विपदूजनक 
है! तथा 'वायुयान की मौकरी में वेतन अधिक होना चाहिए पर ध्यान न दें 
तो भी हम युक्ति की प्रुष्टि केवल ताकिक तियम 

(6) [(१०फ) * पा>फ 
को देखकर कर सकते हैं, परन्तु बुक्ति (5) में ऐसा नहीं कर सकते । यदि हम 
यरुनात्मक पदबन्धों या वाक्यांशों को जोकि प्रतिज्नष्तियों में प्रयुक्त हुए हैं, पर 
ध्यान न दें तो युक्ति की ताकिक रचना हम इस प्रकार व्यक्त कर सकते हैं : 

(7) (प - फ)>व 
सण्टतः यह बंध सूत्र नहीं है। श्रर्थात्‌ यह युक्ति केवल इस ताकिक रूप में 
होने के कारण पुष्ट नहीं है और इसलिए हमको प्रतिज्ञप्तियों की ग्रान्तरिक 
रचता पर ध्यान देना आवश्यक सिद्ध होता है । 

प्रतिज्ञप्तियों के न्याय में निष्कर्प केवल प्रतिज्ञप्तियों के बीच के सम्बन्ध 
का भ्रध्ययन करके प्राप्त किया जाता है | वहाँ प्रतिज्ञष्ति वी रचना का अध्ययन 
नहीं किया जाता । परन्तु श्रव हमें प्रतिन्नप्ति की रचना का अध्ययन करना 
होगा। और चूंकि युक्तियों के नवीन रूप में अनुमान का बैध या अ्रवेध होना 
वर्णेनात्मक पदवस्धों अर्थात्‌ विषेय के ऊपर निर्भर प्रतीव होता है। इसलिए 
इस अध्ययन को “विधेयों के न्याय की संज्ञा दी जाती है । यह अध्ययच सरल 
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तथा जटिल दोनों प्रकार का होता है । यहाँ पर हम केवल सरल विधेयों के 
न्याय का विवेचन करेंगे और उच्चतर विधेयों के न्याय को विलष्टता के कारण 


स्थगित कर देंगे । सरल विधेय न्याय का प्रारम्भ भी हम सरलतम प्रतिज्ञप्तियों 
से प्रारम्भ करेंगे । 


4-2 एकव्यापी प्रतिज्ञप्ति 

प्रतिज्ञप्तियों में सबसे सरल एकव्यापी प्रतिज्ञप्तियाँ हैं । इनकी 
परिभाषा हम नकारात्मक रूप में इस प्रकार कर सकते हैं कि इनमें कोई 
ताकिक अश्रचर नहीं होते और यह “सब”, "कोई नहीं', “कुछ” तथा इनके 
समानान्तर शब्दों से मुक्त होती हैं । उदाहरण के लिए हम यह प्रतिन्नप्ति लें : 

() राम राजा हैं । 

(2) राम लक्ष्मण से बढ़े हैं । 

(3) राम श्रौर लक्ष्मण के बीच में सीता चलती हैं । 

इन प्रतिज्ञप्तियों का विश्लेपण करने पर हम पाएंगे कि प्रत्येक कुछ 
पदों से वनी हैं । पहली प्रतिज्ञप्ति में दो पद हैं--“राम' श्र “राजा: दूसरी 
प्रतिनष्ति में तीन पद हैं---“राम”, “लक्ष्मण” झौर “बड़े; तीसरी प्रतिन्नष्ति 
में चार पद हैं--“राम', “सीता, 'लक्ष्मण” तथा बीच में चलना” | हम ऐसी 
प्रतिज्ञप्तियों की भी कल्पना कर सकते हैँ जिनमें चार से श्रधिक पद हों यद्यपि 
व्यवहार में ऐसी प्रतिज्ञप्तियाँ बहुत कम प्रयुक्त होती हैं। उपर्युक्त तीनों 
अतिज्ञप्तियों में () सरलतम है, क्योंकि उसमें केवल दो पद हैं । यहाँ पर हम 
क्रेवल ऐसी दो पद वाली प्रतिन्नप्तियों का विश्लेषण करेंगे । तदर्थ हम लिम्न- 
लिखित दो पद वाली प्रतिन्नष्तियाँ लें : 

(4) राम घनुर्घारी हैं । 

(5) लक्ष्मण धनुर्घारी हैं । 

(6) श्रर्जुन घनुर्धारी हैं । 

(7) कर्ण बनुर्घारी हैं । 

इनमें “धनुर्घारी हैं” विधेय प्रत्येक प्रतिनप्ति में पाया जाता है। इस 
विधेय के लिए यदि हम “ध' का प्रयोग करें तो प्रतिज्ञप्तियों को इस प्रकार 
लिख सकते हैं--- 

(4) राम घ। 

(5) सक्ष्मय घ ! 
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(6) अर्जुन घ। 

(7) कर्ण घ । 

हम व्यक्तियों के स्थाव पर भी श्रक्षरों का प्रयोग कर सकते हैं। तदर्थ 
हम “क' वर्ग के अक्षरों का क्रमशः प्रयोग करके प्रतिजश्ञप्तियों को फिर से लिख 
सकत हू ; 

(4)कघ 

(5”? खध 

(6) गधघ 

(7) घघथघ 

इन व्यक्तियों के स्थान पर और भी व्यक्तियों के नाम रखकर भी सत्य 
प्रतिज्ञप्तियाँ मिल सकती हैं । अर्थात्‌ और व्यक्तियों जैसे भीष्म, द्रोणाचाययं पर 
भी यह विधेय लायू हो सकता है। इसलिए हम गणितशास्त्र में प्रचलित 
विधि का उपयोग कर सकते हैं भौर व्यक्तियों को “क' “ख' “ग' द्वारा सम्बोधित 
करने के लिए “थ' का प्रयोग कर सकते हैं । इस “य' को हम “व्यक्तीय चर की 
संज्ञा दे सकते हैं, क्योंकि यह चर व्यक्तियों का मूल्य ग्रहण करता है । हम 
कह सकते हैं कि : 

य धनुर्धारी है, 

अथवा 

यघहै। 

उपर्युक्त सूत्र में 'य” व्यक्तीय चर है श्र “ध” विधेय अचर । 

अब हम कुछ और दो पद वाली एकव्यापी प्रतिन्नप्तियों को ले 

(8 ) पाव॑ंती सती हैं । 

(9) सावित्री सती हैं ! 

(0) सीता सती हैं । 

(74) अनुसूया सती हैं । 

इनकी रचना भी पहली प्रतिज्ञप्तियों की भाँति व्यक्तीय चर तथा विधेय 
अचर के द्वारा अभिव्यक्त की जा सकती है। यहाँ पर विधेय अचर 'सती है' 
है। व्यक्तियों के लिए हम 'ल” और विधेय के लिए “स' का प्रयोग करके सूत्र 
बना सकते हैं-- 

ल्स 
हम नियम मान लें कि व्यक्तीय चरों के लिए “यथा र' ल' का प्रयोग 
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करेंगे और विवेय अ्रचरों के लिए “त' «थ” “द”ः। इन श्रक्षरों की सहायता से 
हम किसी भी दो पद वाली एक्रव्यापी प्रतिन्नप्ति की रचना बना सकते हैं । 
इनमें व्यक्तीय चर के स्थान पर व्यक्ति और विधेय अचर के स्थान पर व्यक्ति 
का वर्णान मिलता है 
हाँ पर व्यक्तिदाचक संज्ञा और एक्रव्यापी के भेद को बता देना 

ग्रभीष्ट है | व्यक्तिवाचक संजा जैस्ताकि नाम से स्पष्ट है केवल एक ही 
व्यक्ति के लिए प्रयुक्त होती है । परन्तु हम ऐसा वर्णन भी दे सकते हैं जोकि 
एक ही व्यक्ति पर लागू हो । यद्यपि व्यक्तिवाचक सजा तथा उपर्युक्त प्रकार 
का वर्णन दोनों एक्र ही व्यक्ति पर लागू होता है फिर भी उपर्यक्त प्रकार का 
वर्णान व्यक्तिवावक संज्ञा नहीं कहा जा सकता । उदाहरण के लिए 'भारत के 
राष्ट्रपिता' या गाँधी जी” दोनों एक ही व्यक्ति के लिए प्रयुक्त होते हैं फिर भी 
गाँधी जी! व्यक्तिवाचक संजा है और भारत के राष्ट्रपिता' नहीं । व्यक्तिवाचक 
संज्ञाओं तथा अनूठे वर्णानात्मक प्रतिनष्तियों के भेद को हम श्रौर भी स्पष्ट 
कर सकते हैं यदि हम “भारत के वर्तमान सम्राट” पदवर्णन पर विचार करें । 
यह पदवर्सान क्रिमी पर लागू नहीं होता जबकि व्यक्तिवाचक संज्ञा किसी न 
किसी व्यक्ति को श्रवश्य निर्देशित करती है । 

व्यक्तिवाचक संज्ञा तथा वर्णान का भेद और भी अ्रधिक समभ में झा 
जाएगा यदि हम आगामी उदाहरण पर विचार करें। मान लीजिए किसी 
सिनेमा या सरकंस के विज्ञापन में हम पढ़ें कि आइए इस चित्र में प्रसिद्ध व 
प्रणंच्चित पालुम्बों को देखिए! तो हम इतना तो सम्रक जाएंगे कि पालुम्बो! 
एक व्यक्तिवाचक सज्ञा है। परन्तु इतना जानने से हमें इसका कोई ज्ञान न 
होगा कि “पालुम्बो” पुरुष, स्त्री, घोड़ा, कुत्ता या बच्दर है। सिनेमा या सर्कत 
के सन्दर्भ के परे श्रन्य सन्दर्भो में 'पालुम्बो” नदी, पर्वत, नगर तथा श्रन्य 
ग्रगरणित वस्तुग्रों को इंगित कर सकता है | ब्रर्वात्‌ व्यक्तिवाचक् संज्ञा जिस 
वस्तु की वह वाचक है, उसके स्वरूप का कुछ भी पता नहीं लगता । 

43 प्रतिन्नप्तियों का सामान्यीकरण : अंणशव्यापी परिमाणक 

एकरव्यापी-प्रत्िगप्ति की विशेषता यह है कि उसमें मात्रा बताने वाला 
कोई शब्द नहीं पाया जाता है । मात्रा बताने वाले णब्द मुख्यतः तीन प्रकार 
के हैँ: 'कुछ', सब, 'कोई नहीं ।” परन्तु ऐसी प्रतिन्नप्तियाँ भी विद्यमान हैं 
जिनमें मात्रामुचक णब्द परोक्ष या अपरोक्ष रूप में श्राते हैं । ऐसी प्रतिशप्तियों 
की रचना का विश्नेपण वया है ? यह विश्लेपण कंसे होगा? ये प्रश्न 
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सम्भवतः उठते हैं । इन प्रश्नों का उत्तर हम कुछ मात्रा-सुत्रक प्रतिज्ञप्तियों का 
विश्लेपण करके देंगे । 

निम्नलिखित प्रतिज्ञप्तियों पर विचार कीजिए : 

(!) अप्सराएं होती हैं । 

(2) धोडे होते हैं । 

ये प्रतिज्ञप्तिताँ एकव्यापी नहीं हैं, वर्योंकि इनमें कोई व्यक्तिवाचक 
संज्ञा नहीं प्रयुक्त है और क्योंकि 'होते हैं! कोई विधेय नहीं कहा जा सकता | यह 
कहना कि 'घोड़े होते हैं! घोड़े किस प्रकार की वस्तुएँ हैं या कैसे हैं इनके बारे 
में कुछ भी नहीं बताता । भाव लीजिए कि हुमारे सामने उन प्रतिज्ञप्तियों के 
स्थान पर ये प्रतिज्ञप्तियाँ हैं : 

(3) कोई वस्तु है जोकि अप्सरा है। 

(4) कोई वस्तु है जोकि घोड़ा है| 

स्पष्टतः यह दोनों प्रतिन्नप्तियाँ वही ग्र्थ व्यक्त करती हैं जोकि पहली 
दो प्रतिज्ञप्तियों का है, यद्यवि पिछली दो प्रतिन्नप्तियों का रूप कुछ असाधारण 
अवश्य है। अब हम (3) और (4) को दो भागों में इस प्रकार बाँट 
सकते हैं : 

(5) (कोई चीज है) (जोकि अप्सरा है) । 

(6) (कोई चीज है) (जोकि घोड़ा है) । 

'क्षोई चीज़ है' यह प्रतिज्ञप्ति तरकंशास्त्र का एक मुलभृूत प्रत्यय है और 
इसका अधिक विश्लेषण नहीं किया जा सकता । इसको '“अंशव्यापी परिमाणक' 
या “ग्रस्तित्वपरक परिमाणक' की संज्ञा दी गई है। व्याकरण का सर्वेनाम 
भी तकंशास्त्र का एक मूलभूत प्रत्यय है झौर तकंशास्त्र में इसका वही काम है 
जोकि सरल वीजगणित में किसी चर का है। तकंशास्त्र में हम इस शब्द के 
स्थान में 'य', 'र', *ल' का प्रयोग करते हैं श्ौर यही अक्षर किसी वस्तु के 
लिए भी । इन अक्षरों का प्रयोग करके हम (5) और (6) को ऐसे लिख 
सकते हैं : 

(7) (य है) (य अप्प्तरा है) 

(5) (य है) (य घोड़ा है) 

झव हम 'अप्सरा है”! और 'घोड़ा है” के लिए विधेय झचर के प्रतीक 
'त' तथा “था का प्रयोग करके (7) और (8) को ऐसे लिख सकते हैं: 

(9) (य है) (त्त य) 

(0) (य है) (थ य) 
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अन्त में वहाँ है! के लिए हम एक नए प्रतीक “3! का प्रयोग करें 
मर उसकी सहायता द्वारा (9) और (0) को ऐसे लिखें: 

(44) (3 य) (त य) 

(2) (5य) (थ य) 

यह सूत्र “प्रप्सराएं होती हैं! तथा <धोड़े होते हैं! एवं इस प्रकार की 
अन्य प्रतिज्ञप्तियों की ताकिक रचना को प्रदर्शित करते हैं | प्लौर इसी रचना 

ऊपर उन प्रतिन्नप्तियों का ताकिक स्वरूप निर्भर है । 

चूँकि () और (2) में दिए गए (4) का रूप अप्रचलित है इससे 
शंका पेदा हो सकती है कि क्या ऐसी सरल प्रतिजप्ति जैसे घोड़े होते हैं” या 
अप्सराएं होती हैं" की ताकिक़र रचना को इतने टेढ़े-नेड़े विश्लेषण द्वारा बताना 
आवश्यक या वांछनीय है, परन्तु यह शंक्रा निराघार है । उपरयक्त विश्लेपण 

महत्त्वपूर्ण है और इसके गुणों का परिचय जैसे हम आगे बढ़ेंगे, वैसे पता 
लगेगा । 
4'4 कुछ परिमाणित प्रतिज्ञप्तियों का विश्लेषण 

मान लीजिए हम कहना चाहते हैं : 

(!) अप्सराएं नहीं होती हैं । 

स्पप्टतः यह “अप्सराएँ होती हैं! का निपेष है और इसलिए इसका रूप 
होगा-- 

(2) “(3 य) (य अप्सरा है) 

या 

(3) “(3 य) (त य) 

अब विचार कीजिए : 

(4) कुछ अप्सराएं शापग्रस्त हैं । 

इसको हम लिखेंगे : 

(5) (कुछ हैं) (जोकि अप्सरा हैं, और जोकि शाप-न्रस्त हैं) । 

अब हम अप्सरा हैं' के लिए 'त' तथा शापग्रत्त हँ” के लिए 'थ' का 
प्रयोग करें और (5) को ऐसे लिखें: 

(6) (उय) (तय - थय) । 

इसी प्रकार: 

(7) कोई अप्सराएं घापन्रस्त नहीं हैं ॥ 

को लिख सकते हैं : 
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(8) “(कुछ अप्सराएं शाप-प्रस्त हैं) 

अथवा 

(9) ““(उ3य) (तय - थय) 

इसी प्रकार : 

(0) सब अप्सराएं शाप-प्रस्त हैं । 

कफो लिखा जा सकता है: 

() कोई अप्सराएं शाप-पग्रस्त नहीं हैं । 

जिसका रूप है: 

(2) “«(3]3य) (त्तय - “5 थ य) ।7 

यहाँ पर घ्यान देने की बात यह है कि सूत्र : 

(6) (ये) (त्तय - थ य) 

निम्नलिखित सूत्र (3) के समान नहीं है : 

(3) (य) (त्त य) * (य) (थ य) 

क्योंकि 'त” श्रौर “थ' के वर्तमान श्रर्थों के श्रनुसार (6) का श्रर्थ है: 

(4) कुछ शअप्सराएँ शापग्रस्त हैं 
जबकि (3) का भ्रर्थ है कि कोई चीज़ अप्सरा है और कोई चीज (जो 
कि हो सकती है वही है भ्ौर हो सकती है वही नहीं है) शापग्रस्त है अर्थात्‌ 
(3) का श्र्थ वही है जोकि 

(4) अप्सराए होती हैं शऔलौर शापग्रस्त वस्तुएँ होती है, का है और 
(4) सत्य हो सकती है चाहे कोई भ्रप्सराएं शापग्रस्त न हों । 

45 साविक परिमाणक 

(१) श्रप्सराएँ होती हैं । 

इस प्रतिज्ञप्ति को, जहाँ तक इसकी ताकिक रचना का सम्बन्ध है, इस 
प्रकार लिख सकते हैं: 

(2) एक 'य है ऐसा कि 'थ' एक अप्परा है । 

अथवा 

(3) (य य) (तय) । 

(4) अप्सराएँ नहीं होती हैं । 

यह प्रतिज्ञप्ति स्पष्ठतः () की विरोधी है और इसका रूप हैं: 

(5) “>(एक य' है ऐसा कि “य' एक अप्सरा है) 

परन्तु (4) को हम इस प्रकार भी व्यक्त कर सकते हैं : 

(6) कोई भी वस्तु अप्सरा नहीं है । 
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अथवा 


(7) “या कुछ भी हो, 'य अप्सरा नहीं है । 

'य कुछ भी हो' प्रतिज्ञप्ति के इस रूप को 'साविक परिमाणाक' कहा 
जाता है और इसका प्रतीक है '(य)” इस प्रतीक के द्वारा हम (7) को इस 
प्रकार लिख सकते हैं : 

(8) (य) (“>त य) । 

(9) प्रत्येक वस्तु अप्सरा है । 

प्रतिनज्ञप्ति का रूप है: 

(!0) (य) (त य) 

स्पष्ठत: (5) तथा (8) का श्रर्थ एक ही है श्रौर इसलिए एक दृष्टि से 
इनको व्यक्त करते से साविक परिमाणक ग्रनावश्यक है। इसकी व्याख्या 
अ्स्तित्त्मापक परिमाणक तथा निपेध द्वारा की जा सकती है । 

प्रतिनष्तियों के न्याय के नियमों से हमें जात है कि : 

(0) (तक4 ४ तक, ४... - ते कन ज्त> (“अत का * 

तक, * --- ते कन ) 
तथा 
(]) (तक "तक, + “*“तं कन )5-८5८०( ल्‍०त का ४७ 
तक ५... त कन ) 
और हम देख चुके हैं क्रि यदि क4 . ... कन विश्व की समस्त वस्तुएँ हैँ तो 
(0) का वामवर्ती पक्ष सत्य है यदि श्रीर केवल यदि 
(2) (3 य) (तय) 
सत्य है। 
इसके अतिरिक्त (2) समान है 
(2) “+(य) (“>त य) 
श्रीर (3) सत्य है यदि और केवल यदि (0) का दक्षिणवर्ती पक्ष सत्य 
। इसी प्रकार () वामवर्ती पक्ष सत्य है यदि और केवल यदि 
(]4) (य) (त य) 
सत्य है श्र (4) वही है जोकि 

(5) “(3 य) (“>त य) 
है, और जो सत्य है यदि श्रोर केवल यदि () का दक्षिणवर्ती पक्ष सत्य है । 
इस प्रकार '(य)' तथा “(3 य)! की अन्‍्तर्व्यास्या डिबमार्गन के नियमों का 
परिणाम है जो प्रतिनप्तियों के न्याय के नियम हैं । 


के, 
ञ्ै 
हु 
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यहाँ पर यह वता देना आवश्यक है कि संयोजन और वियोजन का 
सम्वन्ध परिमाणित सूत्रों के वीच में सवंसाधारण रूप से तभी पाया जाता है 
जबकि बोधित व्यक्तियों की संख्या सीमित होती है । 
संक्षेप में हम अंशव्यापी तथा साबिक परिमाणकों की भ्रन्तव्यख्या इस 
प्रकार कर सकते हैं; मान लीजिए “(य) का' तथा * (उय) खा आदि साधारण 
परिमारणित सूत्रों के संक्षेपण हैं तथा दीर्घ 'का' खा” आदि 'त या तय ->थय! 
प्रकार के सरल तथा जटिल मुक्त सूत्रों को निदर्शित करते हैं । चूँकि दीर्घ “का 
आखा' आदि 'त य' “थ य! प्रकार की अभिव्यक्तियों के सत्यता फलन हैं इसलिए 
हम सर्वंदा लिख सकते हैं : 
(3) ““०(य)८०का' (3 य) का! के स्थान पर, और 
() ““>(य उ)का” (य)८०का' के स्थान पर । 
झौर इनके आधार पर परिमारित फलनों के बीच में तिम्तलिखित समानताएँ 
प्रस्तुत कर सकते हैं : 
(7) (3 य) (त य)5८/८०(य) (८२त य) 
(7) (3 ये) (/२त य)८८८८०० (य) (तय) 
(70) “>(य ये) (व य)"८(य) (“२त्त य) 
(९) “(3 य) (०२त य) 5-(य) (त य) 
उपर्युक्त समानताओं पर ध्यान देने से दिखाई देगा कि सूत्र ॥ तथा 
पा, अर्थात्‌ (य) (>>त य)' तथा (तय) (त य)' एक-दूसरे के विरोधी हैं । 
इसी प्रकार त तथा ५, अर्थात्‌ 4त) (व य)' तथा (उय) (“२त य)' परस्पर 
विरोधी हैं । प्रत्येक युग्म में से एक सदस्य में कहा जाता है सब . . .” और 
दूसरे में सब नहीं ... '।इस तथ्य को 'त* का मुल्य देकर अधिक स्पष्ट 
किया जा सकता है । मान लें कि 'त' का अर्थ है 'विनाशवान' श्लौर “रत 
का 'विनाशहीन, तो 
(३ ) (थ) («रत य) प्रत्येक वस्तु विनाशहीन हैं । 
(3 य) (त य) कम से कम एक वस्तु ऐसी हैजो 
विवाशवान्‌ है | 


(7 ) (ये) (व य) प्रत्येक वस्तु विनाशवान्‌ है ! 
(3 य) (“>त य) कम से कम एक ऐसी वस्तु है जो विनाश- 
दीन है | 


4-6 अस्तित्वपरक परिमाणक का स्वरूप 
झर्ती तक (3 य) (त्त य) का अर्थ बताया गया है :' 
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([) कम से कम य का एक ऐसा मुल्य है कि य त है। या 

(2) कम से कम एक वस्तु है जोकि त है। 

इसके श्र भी कुछ पाठ इस प्रकार हैं: 

(3) कम से कम एक वस्तु त है । 

(4) एक वस्तु है जोकि त है। 

(5) कोई वस्तु है जोकि त है। 

(6) कोई वस्तु त है । 

(7) कुछ वस्तुएँ त हैं । 

इनमें से (3), (4), (5) व (6) परस्पर आश्रित हैं श्रौर निस्सन्देह 
“(प्र य) (त य)' के पाठ हैं। परन्तु (7) के बारे में शंका हो सकती है और 
इसलिए इसके विवेचन की आवश्यकता प्रतीत होती है। “कुछ” जिसका कि 
प्रयोग (7) में हुआ है सामान्यतः "एक से अधिक' का अर्य रखता है श्रर्थाव्‌ 
“कम से कम एक त है” सत्य है जबकि एक वस्तु “त' है और जबकि एक से 
अधिक वस्तुएँ भी 'त' हैं । 

(7) भ्रौर (3), (4), (5)व (6) का भेद श्र भी तीक्षण दिखाई 
पड़ता है जब हम ऐसे जटिल सूत्र लेते हैं, जैसे : 

(9) (3य) (तय * थ य) 

जिसको कि तकंशास्त्री पढ़ेंगे : 

(9) कुछ त थ हैं[। 

इस पाठ के अनुसार “त्य) (तय *-थय)” बहुत-सी प्रचलित 
प्रतिन्ञप्तियों का सुविदित रूप है | जैसेकि कुछ बन्दर चालाक होते हैं” 'कुछ 
लोग निर्दयी होते हैं” 'कुछ शिक्षक विद्वान होते है! । “कुछ शिक्षक विद्वाव होते 
हैं! इस प्रतिज्ञप्ति को हम प्रतीकों द्वारा इस प्रकार लिख सकते हैः 

(0) (कोई वस्तु है) (जोकि शिक्षक है तथा जोकि विद्वान है) । 

अथवा 

(]) (य है) (य शिक्षक है तथा य विद्वान है) । 

साधारण भाषा में हम (]) को अधिक ठोक प्रकार से इस तरह कहेंगे : 

(2) कोई वस्तु शिक्षक व विद्वान॒ दोनों हैं । 

भ्रथवा 

(3) कम से कम एक शिक्षक विद्वाद है । 

(2) व (3) में से किसी में भी अनेकता का संकेत नहीं होता 
इसलिए “कम से कम एक शिक्षक विद्याव है” और कुछ शिक्षक विद्द न्‌ हैं! इन 
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दोनों प्रतिज्ञप्तियों को एक ही प्रकार से प्रतीकात्मक भाषा में ग्रभिव्यक्त करना 
संदेहास्पद मालूम होता है । परन्तु फिर भी हम एक ही सूत्र दोनों के लिए 
प्रयोग करते हैं । ऐसी परम्परा चल गई है श्रौर यह परम्परा उचित है ऐसा 
सिद्ध किया जा सकता है। 

यह निविवाद है कि कुछ शिक्षक विद्वान्‌ हैं! का अंंशतः अर्थ है कि 
कम से कम एक शिक्षक विद्वान्‌ है| प्रश्न है कि व्या झ्रांशिक अर्थ को समग्र 
श्र के बराबर माना जाए । उत्तर है कि 'कुछ' के प्रयोग से यह विदित होता 
है कि एक से श्रधिक शिक्षक विद्वान्‌ हैं और यदि केवल एक ही शिक्षक-विद्वान्‌ 
होता तो संभवत: कुछ शिक्षक्र विद्वान्‌ हैं" यह्‌ कथन सत्य न माना जाता । 
'कोई शिक्षक विद्वान्‌ नहीं है! भर 'कुछ शिक्षक विद्वान हैं' यह दोनों प्रतिज्ञप्तियाँ 
सामान्यतः परस्पर विरोधी मानी जाती हैं । परन्तु यह विरोध सत्य नहीं हो 
सकता । यदि “कुछ विद्वान हैं! का श्रर्थ होता है कि “एक से ग्रधिक शिक्षक विद्वान 
हैं! और “यदि एक से भ्रधिक शिक्षक विद्वान हैं! सत्य है तो “कोई शिक्षक विद्वान 

हीं है” यह अ्सत्य है । और यदि 'एक से अधिक शिक्षक विद्वान्‌ हैं' यह दो 

दशाओं में श्रसत्य. होता है जबकि केवल एक शिक्षक विद्वान्‌ है या कोई 
भी नहीं । 
कुछ' के प्रयोग में इस प्रकार एक इन्द्र पाया जाता है। एक ओर तो हमें 
कुछ” बहुबचन का बोध कराता है और बहुवचन एकवचन का विरोधी होता 
है । दूसरी ओर “कुछ” बहुवचन कोई नहीं” का विरोधी माना जाता है और 
कोई नहीं का विरोधी “कम से कम एक' से होता है । तकंशास्त्र में “कोई नहीं 
का 'कम से कम एक” का विरोध प्राचीन काल से मान्य रहा है श्रौर इसलिए 
“कुछ! को उसके न्यूनतम अर्थ “कम से कम एक' की मानना समीचीन प्रतीत 
होता है शौर ऐसी दशा में 'कुछ शिक्षक विद्वान्‌ हैं! और “कम से कम एक 
शिक्षक विद्वान है! इन दोनों प्रतिज्ञप्तियों को एक ही प्रकार के प्रतीकात्मक सूत्र 
द्वारा व्यक्त करना न्‍्यायसंगत जान पड़ता है । 

4-8 श्ररस्तृ के प्रतिज्ञप्ति के चार रूपों का विश्लेषण 

अरस्तू ने प्रतिज्ञप्तियों के चार रूप बताए हैं। उनके अनुसार प्रत्येक 
प्रतिज्ञप्ति में उद्देश्य, विधेय तथा योजक पाए जाते हैं । “मनुष्य मरणशील है' 
में “मनुष्य” उद्देश्य में 'मरणशील' विधेय तथा है' योजक है । 

उद्देश्य और विधेय का सम्बन्ध स्वीकारात्मक या नकारात्मक हो सकता 
है और इस, सम्बन्ध के आधार पर प्रतिज्नप्ति स्वीका रात्मक और नकारात्मक दो 
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प्रकार की हो सकती है | उदाहरणायं मनुष्य मरणशील है 'मनुष्य मरणशील 
नहीं है! इनमें से पहली प्रतिन्रेष्ति स्वीकारात्मक और दूप्तरी नकारात्मक है । 

प्रतिन्॒प्तियों का रूप एक दूसरे दृष्टिकोण से भी वनाया जाता है श्रौर 
उम्र हृष्टिकोण का आ्राघार है विवेय का पूर्णतया या आंशिक-रूप से उद्देश्य 
पर लागू होना । उदाहरण के लिए “मनुष्य मरणशील हैं प्रतिनप्ति में 
मरणणीलता” सव मनुष्यों के ऊपर लागू मानी जा सकती है या कुछ पर ही । 
प्र्थात्‌ हम कह सकते हैं कि सव “मनुप्य मरणणील हैं! तथा कुछ मनुष्य 
मरणशील हैं । 'सव मनुष्य मरणशील हैं प्रतिनज्ञप्ति में चूंकि जितने भी मनुष्य 
हैं सभी के बारे में मरणशीलता श्रारोपित की गई है इसलिए इस प्रतिज्ञप्ति 
को 'सर्वव्यापी! कह सकते हैं । कुछ मनुष्य मरणशील हैं! प्रतिज्नप्ति में क्योंकि 
थोड़े हो मनुष्यों के बारे में मरणशीलता आरोपित की गई हैं इसलिए इस 
प्रतिन्नप्ति को अंशव्यापी' कह सकते हैं । 

यदि हम उद्देश्य के लिए “उ' और विधेय के लिए “वि” का प्रयोग करें 
वो प्रतिनप्तियों के ग्रुण तथा मात्रा दोनों प्राधारों को मिलाकर चार प्रकार की 
प्रतिन्नप्तियाँ प्राप्त कर सकते हैं--- 

() सव उ वि हैं । 

(2) कोई उ वि नहीं है 

(3) कुछ उ वि हैं । 

(4) कुछ उ वि नहीं हैं । 

इन चारों रूपों को क्रमश: अंग्रेजी के चार ग्रक्षरों 'ए", “ई”, आई” ओो” 
से सम्बोधित किया जाता है श्लौर यह श्र॒क्षर इन रूपों के लिए इतने प्रचलित 
हो गए हैं कि इनका ही प्रयोग प्रतिज्नप्तियों का रूप बताने के लिए साधारणतया 
होता है । इन चारों रूपों में () और (2) सर्वव्यापी प्रतिन्रप्तियों के प्रारूप 
हूँ प्र (3) और (4) अंशव्यापी प्रतिन्रप्तियों के। उसके प्रतिरिक्त () और 
(3) छ्वीकारात्मक प्रतिमप्तियों के प्राव्प हैं ओर (2) और (4) नकारात्मक 
के | इन चारों के उदाहरण निम्न हैं--- 

ए. (]) सब मनुष्य मरणणशील हूँ । 

इूफ (2) कोई मनुृप्य मरणशील नहों है । 

आइ (3) कुछ मनुप्य मरणग्ीतल हैं । 

प्रो (4) कुछ मनुप्य मरणशील नहीं है । 

अरस्तू के उपर्युक्त प्रतिगषप्तियों के चार रूपों को हम वर्तमान 
प्रतोकावली द्वारा इस प्रकार व्यक्त कर सकते हैं-- 
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() ए :(य) (त य>)थ य) (सब उ वि है) 

(2) ३: (य) (त य-) “पथ य) (ज्ञोई उ वि नहीं है) 

(3) पझ्ाइ : (उय) (तय - थ य) (कुछ उ वि हैं) 

(4) झो : (3य) (त य-“०थ य) (कुछ उ वि नहीं हैं) 

चारों रूपों को किसी एक परिमाणक के द्वारा भी व्यक्त किया जा 
सकता है क्योंकि एक परिमाणक की व्याख्या दूसरे में निषिध की सहायता से 
की जा सकती है। सर्वेव्यापी परिमाणक द्वारा चारों रूपों को इस प्रकार कर 
सकते हैं--- 

(3) ए ५: (य) (तय>थ य) 

(4) इ ; (ये) (त य-0 “>थ य) 

(5) झाई ; “«(य) (त्त य:0 “>थ य) 

(6) हो : ““[(य) (त य-)थ य) 

और पस्तित््वपरक परिमाणक द्वारा इस प्रकार-- 

(7) ए :८०(उय) (तय +“०थ य) 

(8) 0 :८०(यय) (तय ५ थ य) 

(49) आई : (उय) (तय * थ य) 

(20) झो : (उय) (त ये *२थ य) 

4-8] परम्परागत और आधुनिक विश्लेषणों की तुलना : 

प्ररस्तू द्वारा बताए गए प्रतिज्षप्तिपों के चार रूपों का झाधुनिक 
विश्लेषण कई भ्र॒थों में श्रेष्ठ है। () आधुनिक प्रतीकावली से 'ए' भौर 'झो' 
तथा 'इ' और 'झाई' का विरोध हृष्टिपात से ही स्पष्ट हो जाता है । विरोधी 
प्रतिशप्तियों का लक्षण है कि वे दोनों एकसाथ सत्य नहीं हो सकती भौर 
दोनों झसत्य हो सकती हैं । यह लक्षण सूत्रों को देखकर तुरस्त ज्ञात हो जाता 

। देखिए--- 

यदि इ-(पयी) (तय *थय) सत्य है तो झाइ (उप) (तय थे य) भप्तत्य है 
झौर यदि ए००(उय) (त य *०२ध य) सत्य है तो प्लो (3य) (व थ -०२थ य) 
असत्य है । 


भ्रथवा 
यदि इ (य) (त य८0“>थ य) सत्य है तो झाइ०[(य) (व य-0<«थ य) असत्य 


है और यदि ए (य) (व य>भ य) सत्य है तो झोत+(य) (तय->थ य) 
भसत्य है । 
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(2) साधारण भाषा में नाना प्रकार के ऐसे कथन मिलते हैं जोकि 
स्पष्टतया इन चार रूपों में नहीं होते हैं, परन्तु जो इन्हीं चारों रूपों में लिखे जा 
सकते हैं। उदाहरण के लिए जिन प्रतिज्ञप्तियों के प्रारम्भ में कोई” प्रत्येक! 
आते हैं उनको 'सब' में परिवर्तित किया जा सकता है। आधुमिक विश्लेपण 
में इन शब्दों को सर्वव्यापी परिमाणक “(य)' से व्यक्त किया जाता है। जिन 
प्रतिज्ञप्तियों में कोई रूप-प्र दर्शक शब्द नहीं मिलते हैं परन्तु जो साविक तथ्य 
को वताते हैं जँसेकि “'चिड़ियाँ उड़ती हैं! उनको भी साथिक प्रतिन्नप्तियों का 
रूप दिया जाता है । 

(3) परम्परागत विश्लेषण से आधुनिक विश्लेषण कुछ वातों में भिन्न 
है । ग्ररस्तू ने निम्नलिखित प्रतिज्ञप्तियों का 

(5) देवदत्त मरणशील है। 

(6) जिस पहाड़ पर हम चढ़ेंगे वह ऊंचा है । 

ठीक वर्गीकरण नहीं किया है। उसके अनुसार इस प्रकार की प्रतिज्ञप्तियाँ 
साविक हैं। भ्रतः उनका विश्लेपण इस प्रकार का है: 'य” के सब मूल्यों के लिए 
यदि “य' देवदत्त है तो “य' मरणशील है | परन्तु यह विश्लेषण अर्थहीन है क्योंकि 
'य देवदत्त है” यह फलन नहीं है | “य” कोई ऐसी वस्तु नहीं है जिसके मूल्य हो 
सकते हैं क्योंकि देवदत्त एक व्यक्तिवराचक्र न कि जातिवाचक संज्ञा है । 

(4) रूपों का श्राधुनिक विश्लेपण 

ए :८०(उयी) (तय + #>थ ये) । आइ : (उघ) (त्तय -थ य) 

इ :८०(यय) (तय -थ य) शो : (उय) (तय -<थ य) 

के अनुसार यदि “ए' ग्रोर 'इ” को नकारात्मक और 'श्राइ” “इ” व 'ओ' को 
स्वीकारात्मक कहा जाय तो इसमें कोई ब्रुटि नहीं दिखाई देती है । 'ए' और “इ' 
निषेध करतेहँ जबकि “भाई” और “प्रो ब्ंगीकार करते हैँ कि कुछ फलनों के मूल्य 
हैं। प्रतिज्ञप्तियों के रूपों का वर्गीकरण स्वीकारात्मक या नकारात्मक किस प्रकार 
किया जाता है इसके विवेचन पर ग्रधिक महत्त्व न दिया जाता यदि वर्गीकरण 
के कुछ ऐसे परिणाम न होते जोकि परम्परागत सिद्धान्तों के प्रतिकूल हैं । 

भरस्तू के मतानुप्तार 'सब उ वि हैं! का श्रयं है कि 'कुछ उ वि हैं' तथा 
'कोई उ वि नहीं है” का तात्ययं है कि 'कुछ उ वि नहीं है! श्र्यात्‌ ए' , आई! 
की श्रोर “इ” नो” की सत्यता घ्िद्ध करती है । परन्तु भ्राधुनिक विश्लेपण से 
यह नहीं सिद्ध होता | इसका मूल कारण यह है कि परम्परागत तकंपशास्त्र के 

अनुस।र साविक प्रतिनप्तियों का अस्तित्व सूचक आशय होता है। परन्चु 
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ग्राधुनिक तकंशास्त्र में ऐसा नहीं होता । परम्परागत तकंशास्त्र के प्रनुसार 'सब 
“उ वि है' और 'कोई 'उ वि नहीं है! प्रतिन्नप्तियों का क्रश: कहना है कि-- 

(य) (त य>)थ ये) - (जय) (त य) 
तथा 

(य) (त य-2 “>थ य) - (उय) (त य) 
आधुनिक तकंशास्त्र के अनुसार केवल उनका इतना ही कहना है कि--- 

(य) (त य-0थ य) 
तथा 

(य) (त य-0 ““थ य) 
दोनों में से कोई भी अपने में स्वयं अस्तित्व सूचक आशय नहीं रखता | 

आधुनिक विश्लेषण की औचित्यता निम्नलिखित प्रतिज्ञप्तियों पर 
घ्यान देने से प्रमारितत हो जाएगी : 

(7) उत्तर प्रदेश के किसी भी मू-भाग से तेल निकालना आसान नहीं है । 

(8) सब वेदिक देवता मनुष्यों की तरह आचरण करते हैं । 

(9) सब मनुष्य जोकि कीटाणुरों से मुक्त हैं रोग से मुक्त हैं। 
यह सब प्रतिज्ञप्तियाँ सत्य मानी जाती हैं यद्यपि वे सत्य नहीं भी मानी जा 
सकती हैं । यदि हम यह स्वीकार करें कि उत्तर प्रदेश में तेल की खानें हैं' 
या 'मनुष्य कीटासुझ्रों से युक्त होते हैं! या वैदिक देवता हैं' तो ये प्रतिज्ञप्तियाँ 
सत्य होती हैं यदि उनका श्रर्थ निम्बलिखित है : 

(7) कोई भी वस्तु नहीं है जोकि उत्तर प्रदेश में तेल की खान है और 
जो तेल निकालने में आसान हैं । 

(8) कोई भी वस्तु नहीं है जोकि कीटाणुओ्रों से मुक्त मनुष्य है और 
जोकि रोग से मुक्त नहीं है । 

(9) कोई भी वस्तु नहीं है जोकि वैदिक देवता है और जोकि मनुष्यों 
की तरह आचरण नहीं करती । 

इत प्रतिज्ञप्तियों को परम्परागत तकंशास्त्र में इस प्रकार अभिव्यक्त 
कर सकते हैं--- 

(7) कोई उ वि नहीं है श्रौर कोई उ है । 

(8) सब उ वि हैं, परन्तु कोई उ है । 

(9) कोई उ वि हैं परन्तु कोई उ है । 

इस प्रकार व्यक्त करने में यह प्रतिज्ञप्तियाँ अरस्तु द्वारा दिए गए रूपों 
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के अपवाद मानी जा सकती हैं। आ्राधुनिक तकंशास्त्र प्रतिन्नष्तियों का रूप इस 
प्रकार देता है कि उसमें श्रपवाद बताने की आवश्यकता नहीं रहती भौर 
इसलिए वह परम्परागत विश्लेषण से श्रेष्ठ है । 

(5) परम्परागत तकंशास्त्र में प्रतिज्ञप्तियों के चारों रूपों का परस्पर 
सम्बन्ध, एक चित्र जिसको कि (विरोध चतुरश्र” कहते हैं से बताया जाता है । 
वह इस प्रकार हैं : ह 


श्ट पशियरीजब 


आइए उप किपरीकी ओ 


चारों रूपी का परत्पर सम्बन्ध जैसाकि चित्र में बताया गया है, इस 
प्रकार है--- 

ए” और “रो” परस्पर विरोधी हैं । 

“इ और 'ग्राइ! परस्पर विरोधी हैं । 

ए और 'इ” एक-दूसरे के विपरीत हैं । 

ग्राइ' प्रौर शो! परस्पर उप विपरीत्त हैं । 

'झ्राइ' ए! का और ओ्रो' 'इ का आश्रय है । 

ब्राई! का (ए' और “प्रो का “इ' उपाश्रय है । 

विरोधी प्रतिन्नप्तियों में से दोनों सत्य नहीं हो सकती न दोनों अ्रसृत्य 
प्र्थात्‌ यदि एक सत्य होगी तो दूसरी असत्य । 

विपरीत प्रत्तिज्ञप्तियों में से दोनों सत्य नहीं हो सकतीं यद्यपि दोनों 
ग्रसत्य हो सकती हैं । 

उप विपरीत प्रतिनप्तियाँ दोनों श्रसत्य नहीं हो सकतीं, परन्तु दोनों 
सत्य हो सकती हैं । 

यदि आश्रय अमत्य है तो उसका उपाश्रय भी श्रसत्य होगा । परन्तु 
यदि झाश्रय सत्य है तो उपाश्वय की सत्यता निश्चित नहीं । 


ड््‌ 
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यदि उपाश्चय सत्य है तो आश्रय सत्य होमा, परन्तु यदि उपाश्रय 
असत्य है तो यह झ्रावश्यक नहीं कि आश्रय भी असत्य हो | 
परम्परागत तकंशास्त्र में प्रतिज्ञप्तियों के परस्पर सम्बन्ध का जो 
विवरण दिया गया है वह आधुनिक विश्लेपण से प्रमारितत नहीं होता । 
आधुनिक विश्लेपण के अनुसार, जेसाकि ऊपर कहा जा चुका है, ए' और 
“<” की सत्यता आई” और ओ' की सत्यता को सिद्ध नहीं करती यद्यपि 'ए! 
और “ओ' तथा 'इ! और आइ' परस्पर विरोधी हैं क्योंकि सार्विक प्रतिज्ञप्तियों 
का कोई अस्तित्व सूचक आशय नहीं माना जाता । 
आधुनिक विश्लेषण के अनुसार 'ए' और “ओर तथा “ई' और आइ' 
का विरोध ही अनिवार्य है। उसके अनुसार 'ए” और “इ” दोनों एकसाथ 
सत्य हो सकते हैं, क्योंकि प्रतिश्ञप्तियों के उद्देश्य का अस्तित्व-सूचक भ्राशय 
नहीं है । साधारणतः कोई भी तकशास्त्र मान्य नहीं होता जोकि इस प्रकार 
की ““(उय -तय)' आनुभविक्र अस्युपगम की सम्भावना को भाषा में 
व्यक्त करने में भ्रसमर्थ है | संक्षिप्तता के लिए हम अम्युपगम “(3 य) (तय) 
मिथ्या है' के लिए 'मि' का प्रयोग करें। वह सहज ही विदित हो जायगा कि 
“([(य) (त य)]।-0[(3ब) (त्तय - थय)। और ““[(उब) (त य)]> «० 
[(उय)(त ये - थ य))' अथवा (मि-0 “आई! और (मि-0 “प्रो' | उदाहरण 
के लिए 'सब दानव दाढ़ी वाले होते हैं! और 'कोई दानव दाढ़ी वाले नहीं होते' 
यह दोनों सत्य या प्रसत्य हो सकते हैं जबकि यह मान लिया जाए कि दानवों 
का कोई शस्तित्त्व नहीं है । इस का प्रमाण निम्न प्रकार से दे सकते हैं : 
क्योंकि 
एज्डब्ल्ग्रो 
तथा 
मि-0«“अप्रो 
इसलिए 
मि->ए 
इसके अतिरिक्त 
व्च्ल्ब्ण्ग्रद 
मि:0“अपग्राइ 
इसलिए 
मि-2३॥ 
यह 'ए! और 'इ की प्रतीकीकृतरूप से भी स्पष्ट है । 
“० [यय) (तय * “*थ य)£“०(-3य) (तय * थ य) 
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इस प्रकार परम्परागत विरोध चतुरश्र में श्राधुनिक विश्लेपण के 
अनुसार केवल विरोध का सम्बन्ध ही रह जाता है और शेप सम्बन्ध विलोम 
हो जाते हैं। श्र्थात्‌ चतुरश्न के किनारे लोप हो जाते हैं और केवल कर्ण रह 
जाते हैं। इस स्थिति का चित्रण इस प्रकार हो सकता है : 





ट् 3 | 
4-9 विधेयों के न्याय व प्रतिज्नप्तियों के न्याय का सम्बन्ध 
प्रतिनप्तियों के न्याय की भाँति विधेयों के न्याय में भी तीन प्रकार के 
सूत्र पाए जाते हैं। जिनको 'पुनरुक्ति या विश्लेपी', “प्रापातिक' या संश्लेपी' 
तथा धव्याघाती' की संज्ञाएं दी गई हैं। इन तीनों की समानता के निम्न 
उदाहरण हैं-- 


विधेयों की पुनरुक्ति प्रतिज्॒प्तियों की पुनरुक्तियाँ ' 
() (3 य) (त्त य ४८०२त य) पज्न्य्प 
(2) (3य) (तय थ य) पनफ 
(3) (3य) (तय +“>थ य) पनप 


विधेयों के न्याय में प्रतिज्ञप्तियों के न्याय के' प्रमेषः (पुनरुक्तियाँ) 
सम्मिलित हैं। उहाहरण के लिए प्रतित्रप्तियों के न्‍याय के कुछ प्रभेयों के 
समानान्‍्तर विवधेयों के न्याय के प्रमेय इस प्रकार हैं : 


विधेयों के प्रमेय प्रतिन्षप्तियों के प्रमेय 
(4) [(य) (त य) ४ (य) (त य)] -2 (य) (तय) (प्‌५प)ऊ5प 
(5) (3 य) (त य)-2(य य) (तय) (प-)प) 


(6) [(य) (त ये) + (ब) (थ य)]-2(य) (तय) (प-फ)>प 
परन्तु वि्रेयों के न्याय में ऐसे भी प्रमेय हैं जिनकी प्रतिजष्तियों के 
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न्याय में कोई उपमा नहीं है। उदाहरण के लिए विधेयों के निम्नलिखित 
प्रभेय हैं--- 
(7) (3 ये) (तय - थ य) 0[(उबय) (त य):0 (3 य) (थ य)] 
(8) [(य) (त्त य) - (य य)]-0 [(उय) (त य)-2(3य) (थ य)] 
(9) (य) (व ये - थे य) 5" (य) (त य) - (य) (थ य)] 
(0) (य) (तू य-2थ य)-0[(य) (त य)-0 (य) (थ य)] 
(4) [(य) (त य->)थ ये) * (उय) (त य)]-2 (उय) (त्तय - थ य) 
(2) (य) (त्तय>थ य)-2 “० (जय) (तय « “थ य) 
(3) [(3बय) (व ये) ५ (उबर) (थ य)]5८(उय) (तय ४ थ य) 
(4) [(य)(त य>)थ य) + (उय)(त ये - द य)] 2 (उय) (थ ये « दे य) 
प्रतिज्ञप्तियों एवं विधेयों के न्याय. के एक मुलभूत भेद का उल्लेख कर 
देना चाहिए। सत्यता फलनों में सम्मिलित पुनरुक्तियों को प्रमाणित करने की 
निश्चयात्मक निर्णाय पद्धतियाँ प्राप्त हैं। उदाहरण के लिए सत्यता-तालिका 
निर्णय पद्धति को अपनाकर यह सिद्ध किया जा सकता है कि कोई सूत्र वैध है 
था नहीं और यह प्रमाण थोड़े ही पगों में स्थापित हो जाता है | परल्तु विधेयों 
के न्याय में वैधता निर्णय करने को समस्या का पूर्ण रूप से समाधान नहीं 
हुआ है । जहाँ तक द्विपदीय प्रतिज्ञप्तियों का सम्बन्ध है जिनका एक पद 
उद्देश्य है और दूसरा विधेय, वहाँ तक तो वैधता-निर्णयय की समस्या का 
समाधान हो गया है । परन्तु जब इससे श्रधिक जटिल प्रतिज्ञप्तियों का सामना 
करना पड़ता है तो समस्या का समाधान पूर्णारूप से नहीं दिखाई देता । 
4:0 निर्णय प्रणाली के नियम 
एकव्यापी-प्रतिज्ञप्ति के सूत्रों की सत्यता का निर्णय करने के लिए 
निम्नलिखित नियम हैं-- 
] कोई भी एकव्यापी सूत्र संतुष्टीय है । 
मान लीजिए एकव्यापी सूत्र 'त_ के है!। यदि हम “का का भ्र्थे 
लगावें दिवदत्त' और 'त' का श्रर्थ “मरणशील है” तो “तक सत्य वाक्य 
वददेवदत्त मरणशील है' का बोध करेगा | यदि हम क' का श्रथे लगावें गालिव' 
और 'त' का श्रर्थ लगावें' श्राज जीवित हैं! तो 'तक' का श्रथे हुआ 'गालिव 
जीवित हैं, जोकि मिथ्या है। इसलिए कोई भी एकव्यापी सूत्र एक सत्य 
प्रतिज्ञष्ति के लिए प्रयुक्त हो सकता है । यही वात नियम में कही गई हैं। 
पर एकव्यापी सूत्र का कोई सत्यता फलन सन्तुष्टीय है यदि और 
केवल यदि वह व्याघाती नहीं है । 
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यदि सत्यता फलन व्याघाती नहीं है तो एकव्यापी सूत्र का कोई न 
कोई अर्थ ऐसा होगा कि उत्त फलन को सत्य बना देगा । मान लीजिए सत्यता 
फलन है-- 

(]) (तत्र ४/त ख) >थ गे 

यहाँ पर यदि हम 'क' को 'राम' 'ख' को लक्ष्मण तथा “ग' को भरत 
मानें प्रोर त' का श्र्थ लगावें बीर' और 'थ' का “भक्त' तो इस सूत्र का 
श्र्थ होगा 

(2) यदि राम वीर हैं या लक्ष्मण वीर हैं तो भरत भक्त हैं। इसकी 
सत्यता का निम्नलिखित विश्लेपण 

[([ ५ )>]55(] > |)&] 
करने पर हम इस परिणाम पर पहुँचते हैं कि यह फलन सत्य है । 
परन्तु किसी भी व्याघाती फलन को हम सत्य नहीं वना सकते चाहे कोई भी 
श्र्थ हम एकव्यापी सूत्र का लगावें । उदाहरण के लिए 

(3) त क -“>तक 
को कोई भी प्रर्थ सत्य नहीं वन सकता क्योंकि यदि 'तक' सत्य है तो 
“/>त क' अ्रसत्य है श्रोर यदि 'त क' असत्य है तो '“>त क'! सत्य है । 

पा (3 ये) प्रकार के सूत्र जिनके व्यक्तीय चर केवल अत्तित्त्वपरक 
परिमाणक से वद्ध हैं, सन्तुष्टीय हैं यदि श्रौर केवल यदि उनके प्रतिज्ञप्तीय 
विस्तार विरोधी नहीं हैं । 

हमें ज्ञात है कि (3 य) ए! प्रकार के सूत्रों का विस्तार एकब्यापी 
प्रतिज्ञप्तियों के वियोजन विस्तार की तरह किया जा सकता है। उदाहरण 
के लिए 

(4) (उय) (तय *८>थ य) 
का विस्तार इस प्रकार किया जा सकता है : 

(5) (त क *#अथ के )० (ल के वव्श्थ क) ०ननतिं के त> 
य क, ) इसलिए "(3 य) ए! प्रकार के मूत्र सन्तुष्टीय होंगे यदि श्रौर केवल 


यदि उनके प्रतिन्नप्तीय विस्तार विरोधी नहीं है । उदाहरण के लिए : 
(6) (3य) (त्तय 6० ते य) 
का विस्तार करके हम प्राप्त करते है 
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(7) (त क *“२त क| )० (त बा न्ग्त क) ५... (त क । 


तक, ) जोकि श्रस्पष्टतः विरोधी है। इसीलिए (6) सन्तुष्टीय नहीं है । 


7५ <(य) ए* सन्तुष्टीय है यदि उसके प्रतिन्नप्तीय विस्तार क्रोधी 
नहीं हैं । ' 

हमें ज्ञात है कि '(य) ए' प्रकार के सूत्रों का प्रतिज्ञप्तीय विस्तार 
एकव्यापी प्रत्तिज्ञप्तियों के संयोजन द्वारा होता है। श्रर्धात्‌ (य) ए! प्रकार 
के सूत्रों का कहना है कि प्रत्येक वस्तु 'ए! दशाग्रों को संतुष्ट करती हैं । 
मान लीजिए कि सूत्र है-- 

(8) (मय) (त य) 
श्रव मान लीजिए कि कोई ऐसा ग्रुणा है जो कि विश्व की प्रत्येक वस्तु में पाया 
जाता है श्लौर 'त! ऐसे ही स्वभाव को सम्बोधित करता है तो 'त क* सत्य 
हीगा चाहे कोई भी श्रर्थ हम 'क' का लगावें । 

यदि सूत्र इस प्रकार का है 

(9) (तय>थय) ५४न य 
तो 'या के स्थान पर हम “'क' को रख कर प्राप्त करते हैं-- 

([0) (त क-)>थ क) ४५ न 
झ्रौर यह कुछ सत्यता मूल्यों के रखने पर सत्य होगा श्रौर इसलिए हम (0) 
की सत्यता प्रमाणित कर सकते हैं चाहे 'क” किसी वस्तु को निर्दे शित करे 
यदि हम 'त' “'थ” न का कोई उचित प्रर्थ लगाएं । श्र्थात्‌ 

(|) (ये) [(तय->)थ य) ४ (न य)] 
सन्तुष्टीय होगा श्रौर इसीलिए ऊपर कहा गया है कि “(य) ए* सन्तुष्टीय है 
यदि उसके प्रतिन्नप्तीय विस्तार विरोधी नहीं हैं । 

4']] वेधता परीक्षण 

परिमाणकों द्वारा प्रतीकीकृत युक्तियों की श्राकारी प्रमाण परीक्षा के 
लिए हमें श्रनुमान के नियमों की सूची में वृद्धि करनी पड़ेगी । 

. सर्वव्यापी हृष्टान्तीकरण : चूंकि किसी प्रतिज्ञप्तीय फलन का सर्व- 
व्यापी परिमाणन तभी सत्य है यदि और केवल यदि उस प्रतिन्नप्तीय फलन 
के सभी प्रतिस्थापन हृष्टान्त सत्य हैं, इसलिए किसी प्रतिज्ञप्तीय फलन का 
कोई प्रतिज्ञापन दृष्ठान्त उसके सर्वेध्यापी परिमाणन से वंधतापूर्वक श्रनुमानित 
किया जा सकता है । इस नियम को हम प्रदीकीकृत कर सकते हैं । 
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(य) ते 
---- (जहाँ “व व्यक्ति का प्रतीक है) 
«तल 
इस नियम को हम '*“सर्वव्यापी दृष्दान्तीकरण का नियम” कह सकते हैं 
और संक्षेप में 'ल० ह०” इस नियम द्वारा हम निम्नलिखित युक्ति का प्रमाण 
इस प्रकार दे सकते हैं--- 
सभी मनुष्य मरणशीजत्र हैं । 
गाँधी मनुष्य हैं । 
गाँधी मरणशील हैं । 
. (ब) (तय->थ य) 
2, ह 
त्‌ 3834 


3, त्त -2ब, । स० ह० 


4. थ.ु 3,2. 

2. सर्वेव्यापी सामान्यीकरण। हम*“र' का प्रयोग किस्ती मनचाहे चुने हुए 
व्यक्ति के लिए करें ।ऐसी दशा में “लर' प्रतिनप्तीय फलन “त य' का प्रतिस्था- 
पन ह्टान्त है। स्पष्टत: (त र/ (य) तय से वंधतापूर्वक स० हु० द्वारा 
निष्पादित होता है क्‍योंकि जो सब व्यक्तियों के लिए सत्य है वह किसी मन 
चाहे चुने हुए व्यक्ति के लिए भी सत्य है। तथा जो किसी मन चाहे चुने हुए 
व्यक्ति के लिए सत्य है वह सभी व्यक्तियों के लिए सत्य है। इसलिए हम 
नियम मानें कि किसी प्रतिन्न॒प्तीय फलन का सर्वव्यापी परिमाणन उसके प्रति- 
स्थापन हृष्टान्त के 'र' प्रतीक से वेधता पूर्व अनुमानित किया जा सकता है ! 
इस नियम को हम “सर्वव्यापी सामान्यीकरण का तियम' कहें, संक्षेप में 'स० 
सा०' । इस नियम का प्रतीकीकृत रूप निम्न होगा : 

तर 





(जहां “र! किसी मनचाहे छुने हुए व्यक्ति को इग्रित करता है) 
“-(य)तय 
इस अतिरिक्त नियम का उपयोग करके हम निम्नलिखित युक्ति की 
बंधता की परीक्षा कर सकते हूँ : 
कोई भी मनुष्य अमर नहीं है । 
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हुआ है, सत्यता अनुमानित कर सकते हैं। इस नियम को इस प्रकार लिख 
सकते हैं : 

(जञुय)तय 

(जहाँ श” एक वेयक्तिक झचर है जिसका संदर्भ में पूर्व 

'"तश उल्लेख नहीं हुग्ना है) 

इस नियम को हम अस्तित्त्वपरक हृष्टान्तीकरण' का नियम कह सकते 
हैं। संक्षेप में 'अ० द०! । 

हम पिछले दो नियमों का प्रयोग निम्नलिखित युक्ति के आ्राकारी प्रमाण 
के लिए कर सकते हैं । 

सभी याय पूजनीय हैं । 

कुछ पशु कुत्ते हैं। 

«- कुछ पशु पूजनीय हैं ।। 


4, (ग) (घयथ “2 घ य) 

2. (ये) (त य- घ य) / .. (3 ये) (त्व- थ य) 
3. तश-धश 2, भ्र* द- 

4. घश >घश ], स, ह- 

5. घोश-+-घाणश 3, क्रम विनिमयता 

6, घाश 5, सरलीकरण 

7. घएण् 4, 6- श्रनुमित श्रापादन 
8, तश 3, सरलीकरण 

9. तश-धघधश 8. 7 संयोजन 
]0. 


(3 |) (तय -« थय) 9, श्र. सा« 
श्र- ह- पर इंगित अंकुश लगाने की ग्रावश्यकता को निम्नलिखित श्रवेध 
युक्ति पर विचार करके बताया जा सकता है। 
कुछ गायें पशु हैं । 
कुछ कुत्ते पथु हैं । 
“कुछ गायें कुत्ते हैं । 
यदि हम अंकुश को भुला दें तो हम प्रमाण का निर्माण इस प्रकार 
कर सकते हैं । 
. (3य) (घय-तय) 
2. (3य) (घय - तय) / -. (3य) (घय - ध य) 
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3. घण-तण , अर ह- 

4, घीश-त श 2, अर. ह. (गलत) 
5, घण 3, सरलीकरण 

6. घणश 4, सरलीकरण 

7. घण्म-धणश 5, 6, संयोजन 

8. (3]य) (थय- ध य) 4, अ्र* सा- 


उपयुक्त उदाहरण में चौथी लाइन में गलती है। दूसरी आ्राधार 
प्रतिज्ञप्ति श्राश्वासन देती है कि कम से कम एक वस्तु ऐसी है जोकि पशु 
श्रौर कुत्ता दोनों है। परन्तु हम उसके लिए प्रतीक “श' का प्रयोग नहीं कर 
सकते क्योंकि उसका प्रयोग पहले श्राधार वाक्य में इंगित वस्तु जो गाय तथा 
पशु दोनों है उसके लिए हो चुका है । यहाँ पर यह स्पष्ट होता चाहिए कि 
जहाँ प्रमाणीकरण में हम श्रू- हः तथा स- ह* दोनों का किसी बैयक्तिक श्रचर का 
इृष्टान्तीकरण के लिए करते हैं, वहाँ हमें पहले श्र- ह- का प्रयोग करना 
आवशयक हू । 


4"]2 अवैधता परीक्षण 

तीसरे श्रव्याय में हमने अवैध युक्तियों की अ्रवंधता की परीक्षा युक्ति 
के घटक सरल वावयों का सत्यता-मुल्य इस प्रकार भर के की कि आ्राधार 
वाक्य सत्य हों और निष्कर्प असत्य । उसके सहश पद्धति का प्रयोग हम 
परिमाणक-आ्रवेष्ठित श्रवेध युक्तियों की श्रवेधता परीक्षण के लिए कर सकते 
हैं। इस पद्धति का घनिष्ठ संबंध मूलभूत पूर्वमान्यता से है कि विश्व शुन्य 
नहीं है श्र्थात्‌ विश्व में कम से कम एक व्यक्ति विद्यमान है । 

इस पूर्वमान्यता का कि विश्व शून्य नहीं है संतुष्टीकरण कई प्रकार से 
हो सकता है : यदि ठीक एक व्यक्ति है, यदि ठीक दो व्यक्ति हैं, या ठीक तीन 
व्यक्ति हैं, श्रादि | ऐसी प्रत्येक दशा में अमिश्र सामान्य प्रतिज्ञप्तियों के मिश्रों मे 
ठीक ताकिक समानता है । यदि विश्व में ठीक एक व्यक्ति है, उदाहरणार्थ 
क्र तो 

(य) (त्त य) 5८ ते क' और <(3 य) (त य) हन््॑< तक! 

यदि ठीक दो व्यक्ति हैं, उदाहरखार्थ 'क' श्रौर 'ख' तो 

“(य) (त्तय) ह्ड (तक «- तख)” और (3 य) (त य) छ5 

(तक्र७त ख)' 
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इसी प्रकार यदि विश्व में व्यक्तियों की ठीक संख्या “न! है, उदाहरणार्थ “का, 
खा, प्न््‌ँ तो 
(ये) (तय) ऋ| (तक - तख - त के ““ त न) 
श्रौर 
(3य) (तय) न (तक ५त ख ७ तग ““ ५ त.न) 
चूंकि कोई परिमाणक आवेष्ठित युक्ति वैध है यदि प्रत्येक सम्भाषित 
प्रशून्य विश्व के लिए वह किसी सत्यता-फलनी वबैधयुक्ति के ताकिक समान है 
श्रत: किसी भ्रवेध युक्ति की श्रवैघता यह दिखा कर कि कोई सम्भावित श्रशुन्य 
विश्व है जिसके लिए वह युक्ति किसी भ्रवेध सत्यता फलनी युक्ति के ताकिक 
समान है सिद्ध कर सकते हैं। इस उद्देश्य की प्राप्ति हम प्रदत्त परिमाणक 
आ्रावेष्ठित युक्ति का रुपान्तरण तरकंतः समान युक्ति जिप्तमें केवल एकव्यापी, 
प्रतिन्नप्तियों श्रौर उनके सत्यता-फलनी मिश्रण पाये जाते हैं, श्ौर फिर उनकी 
प्रवेबता प्िद्ध करने के लिए सत्यता-मुल्य को निर्धारित करके कर सकते हैं । 
उदाहरण के लिए निम्न युक्ति में : 
सभी हाथी चौपाए हैं । 
सभी सिंह चौपाए हूँ । 
“«सभी हाथी सिंह हैं ।। 
पहले हम इस को प्रत्तीकीकृत करें : 
(ये) (तय “2 थ य) 
(ये) (धय -2 थ य) 
“,(य) (तय “2 घ य) 
यदि विश्व में ठीक एक व्यक्ति है, उदाहरणार्थ 'क' तो उपर्युक्त युक्ति 
तकंतः समान है : 
तक >>) थक 
घक >थक 
“तक >> घक 
और श्रनुदर्ती की अ्रवैधता सिद्ध होती है यदि हम त का 'थ का! को सत्य” और 
दया का “प्रसत्य' सत्यता मुल्य निर्धारित करें । भरत: युक्ति अवेध है । 
यहां पर यह सुस्पष्ट कर देना चाहिए कि परिमाणक-सशावेप्ठित 
युक्तियों में परिमाणन के नियमों का कोई प्रयोग नहीं "किया जाता । जिस 
सम्भावित विश्व में जिस में ठीक एक व्यक्ति है हम 'त के 20 धक! को (य) 
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“(तय “0 थ य)' स- ह- द्वारा अनुमानित नहीं करते क्योंकि ऐसे सम्भावित 
विश्व के लिए दोनों कथन तकंतः समान हैं । 
प्रतिज्षप्तीय फलन 'त्य 2) थ या का 'तक :0 थ क” अकेला प्रति- 
स्थापन दृष्टान्त है । 
यह सम्भव है कि एक अवैध परिमाणक-श्रावेष्ठित युक्ति ऐसे विश्व के 
लिए जिसमें केवल एक व्यक्ति है, एक बेध सत्यताफलनी युक्ति के तकंतः 
समान है, यद्यपि वह अवैध युक्ति अवध सत्यताफलनी युक्ति के तकंतः समान 
होगी जबकि विश्व में एक से अ्रधिक व्यक्ति हैं। उदाहरण के लिए निम्न युक्ति 
पर विचार करें : 
सभी हाथी चौपाए हैं । 
कुछ पिह चौपाए हैं । 
“- सभी हाथी सिंह हैं । 
जिसका प्रतीकीकरणा होगा : 
(य) (तय 2) थ य) 
(3 य) (घय - घय) 
»« (य) (तय “2 थय) 
जस विश्व में केवल एक ही व्यक्ति, उदाहरणार्थ 'क' है उसके लिए 
उपयुक्त युक्ति तकंत: समान है निम्नलिखित के : 
तक >) थक 
घक - थक 
*.' खक - घक 
जो एक वेधयुक्ति है, परन्तु जिस सम्मानित विश्व में ठीक दो व्यक्ति 
हैं, उदाहरणार्थ 'क' और 'ख', तो प्रस्तुत युक्ति तकतः समान हैं । 
(तक >) थक) * (तख -> थ ख) 
“(धक * थक) ४ (घख - थख) 
(तक “2 धक) * (तख “2 थख) 
जो अवैध सिद्ध होती है यदि हम “तक! 'तख” “थख” थक! धख” का 
सत्य” और 'धक' का असत्य” सत्यता-मुल्य निर्धारण करें। अतः मुलयुक्ति 
अवैध है क्योंकि ऐसा अशुन्य विश्व संभावित है जिसके लिए यह युक्ति एक 
अवैध सत्यताफलनी यूक्ति के तकत: समान है । 
उपयृक्त पद्धति के प्रयोग में यह आवश्यक हो सकता है कि उससे 
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ग्रधिक व्यापक और उससे भी अधिक व्यापक संभावित अ्रशून्य विश्वों में 
अ्वैधता को सिद्ध करने के लिए विचार करना पढ़े। प्रश्न उठता है कितना 
व्यापक सम्भावित अधुन्य विश्व हो ताकि अवंधता प्रमाणित की जा सके ? 
इस प्रश्न का उत्तर यह है कि यदि वह किसी अश्युन्ध विश्व जिसमें 27 व्यक्ति 
हैं के लिए वध है तो वह प्रत्येक संभावित अशुन्य विश्व अर्थात्‌ सर्वव्यापी रूप 
में बंध है। यह उत्तर सिद्धान्ततः संतोपजनक है परन्तु व्यवहार में लाभप्रद 
नहीं है । * 
अस्पास 


(क) निम्नलिखित कथनों का रूपान्तर उद्देश्य-विधेय प्रतीकावली में 
कीजिए । 


]. हंस सफेद होता है । 

2. कौवा काला और हंस सफेद होता है । 

3. हंस सफेद होता तथा रुई सफेद होती है जबकि कौवा काला 
होता है । 

यदि कालिदास मनुष्य हैं, तो कालिदाप मरणशील हैं । 
हर मनुष्य वहरा है । 

हर मनुष्य वहरा नहीं है 

कोई मनुप्य वहरा नहीं है । 

प्रत्यक मनुष्य वहरा नहीं है । 

सभी मनुष्य वहरे नहीं हूं 

0. कोई भी मनुप्य ऐसा नहीं है जो वहरा न हो । 

|. कुछ मनुष्य वहरे होते हैं । 

]2. कुछ मनुष्य बहरे नहीं होते हैं । 
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]3. ऐसी वात नहीं है कि कुछ मनुप्य वहरे नहीं होते 

4. ऐसी वात नहीं है कि कोई ऐसे मनुष्य नहीं हैं जो हे 
45. कोई भी ऐसे बंदर नहीं हैं जिनके पूछ न हो । 

]6. सभी वंदरों के पूछ नहीं होती । 

]7. ऐसी बात नहीं है कि कुछ बन्दरों के पूछ नहीं होती । 

]8. ऐसे कुछ बंदर नहीं हैं जिनके पूछ नही होती । 

9. ऐसी बात नहीं हैं कि ऐसे कुछ बंदर नहीं हैं जिनके पंछ नहीं 


द्ोती । 
20. ऐसी बात नहीं है कि सभी बच्दरों के पूछ नहीं होती । 
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(ख) उपयूक्त कथनों के रूपान्तरण में जिनमें अस्तित्वपरक परिमाणक का 


(ग) 


प्रयोग किया है उनका सर्वव्यापी परिमाणक का प्रयोग करके समरूप 
दीजिए और जिनमें सर्वव्यापी परिमाराक का प्रयोग किया है उनका 
अस्तित््वपरक परिमाणक का प्रयोग करके समरूप दीजिए । 
निम्नलिखित प्रतिन्नव्तियों का उद्देश्य-विधेय प्रतीकावली में रूपान्तरण 
कीजिए : 

]. बदि कोई चीज खोई है तो किसी को हानि हुई है । 

यदि कोई चीज़ खोई है तो त्तम्भवतः नौकर ने उसे चुराया है । 
यदि कोई नेता बड़े हैं ठो कुछ नेता वंदनीय हैं । 

यदि कोई नेता बढ़े हैं तो यदि सभी बड़े नेता बंदनीय हैं तो वह 
वंदनीय है। 

5. यदि सभी विद्यार्थी जो उपस्थित हैं था दर्शनशास्त्र या समाजशास्त्र 
के विद्यार्थी हैं तो या तो कुछ दर्शनशास्त्र के विद्यार्थी या 
समाजणास्त्र के विद्यार्थी उपस्थित हैं । 

6. यदि कोई भी विद्यार्थी उपस्थित है तो या तो कोई दश्शनशास्त्र 
का विद्यार्थी उपस्थित नहीं है या वह दर्शनशास्त्र का विद्यार्थी है । 

7. यदि सभी दरशेंनार्थी स्नेही हैँ और केवल सम्बन्धी ही दश्शनार्थी हैं 
तो यदि कोई दर्णनार्थी हैं तो कुछ सम्बन्धी स्नेही हैं । 

8. यदि कोई भी दर्शनार्थी हैं श्लौर केवल सम्वन्धी ही दर्शनार्थी हैं, तो 
वह झवश्य ही सम्बन्धी हैं । 

9, यदि सभी पुत्र झाज्ञाकारी हों और कोई भी पिता चरित्रवान न 
हो, तो कुछ पुत्र कष्ठ पाएंगे । 

0. यदि कोई भी पिता चरित्रहोन हो, तो यदि सभी पुत्र प्राज्ञाकारी 
हैं तो वह कष्ड पाएगा । 

]. सभी समय के क्षण किसी दूसरे क्षण के बाद हैं 

]2. कोई भी समय का क्षण ऐसा नहीं है कि सभी क्षण उसके 
बाद हैं । 

3. कोई भी क्षण ऐसा नहीं है कि कोई भी क्षण उसके वाद नहीं 

]4. यदि समय के दो क्षरा सर्वंत्तम नहीं हैं, तो एक-इहुसरे के बाद 

5. यदि एक क्षण दूसरे क्षण के बाद है, तो दूसरा पहले के पूर्वे है । 


न. थे 2 
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(घ) निम्तलिखित युक्तियों की बैघता अथवा अवेधता की परीक्षा कीजिए : 


. 


हर घटना किसी घटना (कुछ घटनाओं ) से उत्पन्न होती है । ग्रतः 
कोई घटना ऐसी है जोकि सब घटनाओं को उत्पन्न करती है । 
हर घटना किसी घटना (कुछ घटनाओं) से उत्पन्न होती है । 
इसलिए हर घटना किसी घटना (कुछ घटनाओं) को उत्पन्न 
करती है । 

यदि 'का' “खा' का मालिक है तो खा“'का' का नौकर है । इसलिए 
हर कोई जो अपने का मालिक है अ्रपने का नीकर भी है । 

यदि एक वाक्य दूसरे वाक्य से व्युत्पन्न है, तो यदि दूसरा वाक्य 
विश्लेपी है तो पहला भी विश्लेपी होगा। तदनुसार यदि एक 
वाक्य दूसरे से व्युत्पन्न है तो पहला विश्लेपी होगा यदि दूसरा भी 
विश्लेपी है । 

यदि कोई वियोजक सत्य नहीं है तो उसके कोई भी वियोज्य सत्य 
नहीं हैं । 

कारण : वियोजक सत्य है केवल जबकि उसका कम से कम एक 
तियोज्य सत्य है । 

सभी दार्शनिक प्रतिज्ञप्तियाँ विश्लेपी हैं। कम से कम एक दार्शनिक 
प्रतिजपष्ति असत्य है । अ्रस॒त्य विश्लेपी प्रतिन्नप्ति हर प्रतिज्नप्ति का 
व्याघात करती है | इससे इस दावे की श्रसत्यता स्थापित होती 
है कि कोई भी दार्शनिक प्रतिन्नप्ति किसी भी वैज्ञानिक प्रतिनप्ति 
का व्याघात करती है । 

किसी भी वध न्याय वाक्य में कोई पद जो निष्कर्ष में व्याप्त नहीं 
होता जवतक कि वह किसी आझ्राधार वाक्य में व्यास न हो । 
किसी भी न्याय-वाक्य में जिसका संयोग ईप्नो श्राई हो कम से 
कम एक पद ऐसा होता है जोकि किसी श्राधार वाक्य में व्याप्त 
है पर निष्क् में व्याप्त नहीं है । श्रतः कोई न्याय वाक्य जिसका 
संयोग ई ओ श्राई है वैध नहीं है । 

हर इन्द्रिय प्रत्यय का कुछ कारण है। किसी चीज का श्रस्तित्त्व 
नहीं है केवल उसके जोकि अन्तरात्मा या प्रत्यय नहीं हैं । प्रत्यय 
किसी चीज को उत्पन्न नहीं करते। इसलिए एक अन्‍्तरात्मा 
(ईश्वर) है जोकि समस्त इन्द्रिय प्रत्ययों का हेतु है । 
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कोई व्यक्ति ग्रच्छा है यदि और केवल यदि वह हरेक से प्रेम करता 
है। इसलिए ऐसा व्यक्ति है जोकि सब अच्छे व्यक्तियों से प्रेम 
करता है । 

सबसे श्रशान्त प्रदेश पूर्व में है। सभी पूर्वी प्रदेश कांग्रेसी हैं । 
इसलिए सबसे अ्रशान्ति प्रदेश कांग्रेसी हैं । 

ठीक एक पैसा भेरे दाहिने हाथ में है । ठीक एक पैसा मेरे बाएं 
हाथ में है । कोई भी वस्तु मेरे दोनों हाथों में नहीं है । इसलिए 
मेरे हाथों में ठीक, दो पैसे हैं । 


ड) 


सब्बन्धों का न्याय 








5. सम्बन्धीय प्रतिनप्तियाँ 
जिन प्रतिन्नप्तियों में दो या अ्रधिक नाम निहित होते है उनकी व्यास्या 
पृथक उद्देश्यपदों से युक्त प्रतिन्रप्तियों के मिश्रणों के रूप में करना साधारण- 
तय: उपयुक्त है। उदाहरणार्थ “ईसा तथा गाँवी महापुरुष हैं! प्रतिज्ञप्ति की 
व्याख्या दो एकव्यापी प्रतिन्नष्तियों के संयोजन के रूप में उचित है । परन्तु 
कुछ ग्रन्य प्रतिन्नप्तियों का ऐसा विश्लेषण, यद्यपि उनका शाब्दिक रूप 
उपयुक्त प्रकार का ही है, श्रनुपयुक्‍त है। यथा “मीरा कृष्ण की भक्त हैं! दो 
अभिव्यक्तियों मीरा भक्त हैं--एवं 'कृप्ण भक्‍त हैं! का न तो संयोजन है न 
अन्य कोई सत्यताफलन । वस्तुतः इस प्रतिज॒प्ति का इस प्रकार विभाजन 
उसकी साथकता को नप्ट कर देता है, वयोंकि इस प्रतिन्नप्ति का अर्थ यह नहीं 
है कि मीरा भ्रीर कृष्ण दोनों भक्त हैं श्रथवा भक्ति रखते हैं वरन्‌ यह कि एक 
भक्त है भ्रोर दूसरा भगवान है । इस प्रतिन्नप्ति की यह मान्यता नहीं है कि 
मीरा एवं कृष्ण दोनों ही किसी गुरा-विशेष (भक्ति) से सम्पन्न हैं वल्कि यह 
कि उनमें एक विशेष प्रकार का सम्बन्ध है। मीरा के लिए केवल यह नहीं 
कहा गया हैं कि वह भवत हैँ, (“भक्ति! का जो भी ञ्र्थ हो) बल्कि यह कि 
वह कृष्ण की भकक्‍त है । 
दो नामों के मध्य सम्बन्ध व्यक्त करने वाली बुछ अन्य प्रतिनप्तियों 

के उदाहरण है : 

राधा हृष्ण से प्रेम करती हैं । 

प्लातोन सुकरात के शिष्य हूँ 

लखनऊ दिल्‍ती के पश्चिम है 


सखनऊ इबिल्ती से छोटा है ॥ 


सम्वन्धों का न्याय [[] 


पाकिस्तान चीन का मित्र है। 
लक्ष्म्स और शत्रुघ्न युगल हैं। 
जो सम्बन्ध सदैव दो नामों के मध्य होते हैं उनको “द्याश्रित' प्रथवा 
'द्विपदीय” कहते हैं । परन्तु सम्बन्ध दो से अ्धिक-तीन, चार, पाँच, या उससे 
भी अधिक-नामों के वीच हो सकते हैं । तीन नामों के मध्य के सम्बन्ध को 
त्रिपदीय', चार के बीच में “चतुर्पदीय”, पाँच के वीच में “पँचपदीय” इत्यादि 
कहे जाते हैं। त्रिपदीय सम्बन्धों के उदाहरण निम्न हैं : 
विनोद ने गिरीश को परीक्षाफल पर बधाई दी । 
चीन ने भारत पर 965 में आक्रमण किया । 
लखनऊ दिल्‍ली झौर पटना के मध्य है । 
भारत ने गो को पुतंगालियों से मुक्त किया । 
बुद्ध ने सारताथ में धर्मंचक्र का प्रवर्तन किया । 
चतुर्पदीय सम्बन्धों वाली प्रतिज्ञप्तियों के निम्न उदाहरण हैं : 
राम, भरत, लक्ष्मण तथा शत्रुध्न भाई-भाई है । 
न्यायाधीश ने अपराधी की हत्या के भ्रभियोग में मृत्युदण्ड दिया । 
'. निरीक्षक ने नकलवाजों को अपने परीक्षा कक्ष में पकड़ लिया | 
नटवरलाल ने जाली बिल्टी दूकानदार के हाथ सौ रुपये में वेच दी । 
52 सम्वन्धों के झआाकारी गुण 
सम्बन्धात्मक युक्तियों की वंधता सम्बन्धों के श्राकारी गुणों पर 
आ्राधारित होती है । द्विपदीय सम्बन्धों के कुछ झाकारी गुणों का झागे वर्णन 
किया जा रहा है | उनके आधार पर अन्य वहुपदीय पम्बन्धों को भी वर्गीकृत 
किया जा सकता है । 
5:2] सममिति 
शाम सीता के पति हैं” प्रतिज्ञप्ति में “पति होने का सम्बन्ध पाया 
जाता है । 'सीता राम की पत्नी हैं! प्रतिज्ञप्ति में पत्नी होने! का सम्बन्ध पाया 
जाता है। दोबों प्रतिज्ञप्तियाँ एक ही वस्वुस्थिति को दो दृष्टिकोणों 
( सम्बच्धों) द्वारा व्यक्त करती हैं । दूसरा सम्बन्ध पहले का प्रतिलोम है । 
यदि राम का सीता के साथ पति! का सम्बन्ध है तो सीता का राम के 
साथ यह सम्बन्ध नहीं है। ऐसे सम्बन्ध को अ-सममिति संबंध” कहते हैं । 
'संस्कृत साहित्य उत्तना ही समृद्ध है जितना अंग्रेजी साहित्य” प्रतिज्ञप्ति 
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में समृद्ध होने! का संबंध सममिति संबंध है, क्योंकि यदि संस्क्ृत साहित्य का 
अंग्रेजी साहित्य से ऐसा सम्बन्ध है तो अंग्रेजी साहित्य का संस्कृत साहित्य के 
साथ वही सम्बन्ध है । अर्थात्‌ सममिति सम्बन्ध अपने प्रतिलोम रूप में भी वही 
होता है; असममिति सम्बन्ध अपने प्रतिलोम के विपरीत होता है । 


यदि भारत पाकिस्तान से मैँत्री चाहता है तो यह झ्रावश्यक नहीं है कि 
पाकिस्तान भारत से मेत्री चाहता है । वस्तुतः पाकिस्तान मंत्री नहीं चाहता । 
अर्थात्‌ 'मैत्री चाहना' कभी सममिति ग्रौर कभी अ्रसममिति सम्बन्ध हो सकता 
है । ऐसे सम्बन्धों को “व सममिति' की संज्ञा दी जाती है । 'प्रेम करना', 'बैर 
करना' इसी प्रकार के सम्बन्ध हैं । 


5:22 संचारिता 

यदि 'क' ख' का पिता है श्रौर ख' “ग' का पिता है तो क' 'ग 
का पिता कदापि नहीं हो सकता । इसी प्रकार यदि राम दशरथ के पुत्र हैं भ्रौर 
लव राम के पुत्र तो लव दशरथ के पुत्र नहीं हैं । 'पिता होने”, 'पुत्र होने! भर 
इसी तरह के अन्य सम्बन्धों को असंचारी कहते हैं । 

यदि राम भरत से बढ़े हैं और भरत लक्ष्मण से बढ़े हैं तो राम लक्ष्मण 
से बड़े हैं । बढ़े या श्रायु में ्रधिक होने का सम्बन्ध संचारी है । 

यदि भारत पाकिस्तान का मित्र है और पाकिस्तान चीन का मित्र है 
तो यह आवश्यक नहीं कि भारत चीन का मित्र है। वस्तुस्थिति यह है कि 
भारत चीन का मित्र नहीं है। यदि भारत पाकिस्तान का मित्र है ग्रौर 
पाकिस्तान अमरीका का मित्र है तो यह आवश्यक नहीं है कि भारत भ्रमरीका 
का मित्र हो परन्तु वस्तुतः ऐसा है ; ऐसे सम्बन्ध जो कभी असंचारी और कभी 
संचारी हो सकते हैं उनको 'नसंचारी' कहा जाता है । सममिति तथा संचारिता 
के सम्बन्ध सर्वधा स्वतन्त्र हैं यद्यपि उदाहरणों से ऐसा प्रतीत होता है कि वह 
भिन्न नहीं हैं । दोनों सम्बन्धों को स्वतन्त्र मानकर हम दोनों की एक साथ लागू 
करके निम्नांकित नौ प्रकार के सम्बन्ध प्राप्त कर सकते हैं : 

, संचारी सममित जँसे “उतना ही पुरातन होना”; 

2, संचारी भ्रसममित जैसे 'पुरवंज होना'; 

3. संचारो नप्तममित जैसे 'झायु में श्रधिक न होना; 

4. भ्रसंचारी सममित जैसे पति” झयवा पत्नी होना: 

5. श्रसंचारी ध्रसममित जैसे पिता होना'; 
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* असंचारी नसममित जैसे 'निकटतम समसम्बन्धी होना'; 
नसंचारी सममित जैसे “चचेरा भाई होना'; 

« नसंचारी असममित जैसे “मालिक होना'; तथा 

* नेसंचारी नसममित ज॑से 'प्रेमी होना, 'शप्रु होना' आदि । 
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>'23 सहसम्वन्ध 

सहसम्वन्ध का गुण उन विपयों की संख्या पर आधारित है जिनसे 
निर्देश्य प्रस्तावित सम्बन्ध से सम्बद्ध होते हैं। यदि भ्रमेरिका भारत का ऋण- 
दाता है तो अमेरिका के अतिरिक्त श्रन्य राष्ट्र भी भारत से इसी श्राधार पर 
सम्बन्धित हो सकते हैं श्रौर भारत के अतिरिक्त अन्य देश भी अमेरिका से इस 
प्रकार सम्बन्धित हो सकते हैं । ऐसे सम्बन्ध को 'वहु-वहु' सम्बन्ध कहते हैं । 

यदि राम दशरथ के पुत्र हैं तो राम के अतिरिक्त ग्रन्य विभूतियां भी 
दशरथ से यह सम्बन्ध रख सकते हैं | (जैसे भरत, लक्ष्मण, शत्रुघ्न), परन्तु 
दशरथ केवल शअकेले होंगे जिनसे राम इत्यादि का पुत्र का सम्बन्ध हो । ऐसे 
सम्बन्ध को “बहु-एक” सम्बन्ध कहते हैं । 

इस का विलोम 'एक-वहु' सम्बन्ध है। दशरथ राम के पिता हैं । 
दशरथ, भरत व शशुघ्न के भी पिता हैं। 'पिता' का सम्बन्ध श्रतः “एक-बहु' 
सम्बन्ध का उदाहरण है । 

*दस नौ से एक अधिक है' प्रतिज्ञप्ति में केवल एक ही संख्या ऐसी है 
जिससे 'दस” का इस प्रकार का सम्बन्ध हो सकता है श्रौर केवल एक ही संख्या 
ऐसी है जो “नौ” से इस प्रकार सम्बन्धित हो सकती है। ऐसे सम्बन्धों को 
'एक-एक' सम्बन्ध कहते हैं। ऐसे सम्बन्ध सहसम्बन्धों की व्याख्या में महत्त्वपूर्ण 
भूमिका रखते हैं । 

5:24 पूर्वापर संयुक्तता 

सम्बन्धों का यह गुण इस तथ्य पर श्राधारित है कि किसी समूह के 
प्रत्येक युग्म में कोई निश्चित सम्बन्ध है या नहीं । उदाहरण के लिए पूर्णाकों 
के मध्य अधिक होने के सम्बन्ध को लीजिए । किन्‍्हीं दो पूर्णाकों के मध्य या 
तो एक का दूसरे से श्रधिक होने श्रथवा एक का दूसरे से कम होने का विलोम 

' सम्बन्ध होता है । इस गुणा से युक्त सम्बन्ध को 'पूर्वापर संयुक्त सम्बन्ध कहते 
हैं । पूर्णाकों के किसी युग्म में एक का दूसरे से दो अधिक होने का सम्बन्ध 
नहीं है अतएव इस सम्बन्ध में पूर्वापर संयुक्ति का गुण नहीं है । 
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. .. .« ... 2:25 स्ववाचकता जम] 


जिन सम्बन्धों में सममिति और संचारिता दोनों ही ग्रुण विद्यमान 
होते है उनमें 'समानता' का *आकारिक गुण होता 'है। ऐसे सम्बन्धों का एक 
ग्रन्य (तीसरा) महत्त्वपूर्ण गुण भी होता है'जिसे 'स्ववाचकता' कहते हैं । इस 
गुण की व्याख्या इस प्रकार की जा सकती है : ज़ब किसी पद या नाम और 
स्वयं उसके बीच कोई सम्बन्ध हो तो वह सम्बन्ध स्ववाचक' है | व्याकरण में 
इस सम्बन्ध का निरूपण वहाँ होता है जहाँ विधेय उद्देश्य को ही सम्बोधित 
करता है । यथा 'उसने अ्रपने को धोखा दिया । स्ववाचक सम्बन्ध का सबसे 
उत्कृष्ट उदाहरण तादात्म्य का सम्बन्ध है । यदि 'य कोई पद है तो (या की 
या! से तादात्म्यता है । स्ववाचक न होते हुए भी कोई सम्बन्ध सममभित हो 
सकता है, जैसे 'विवाहित जन होना । रसेल ने कहा है कि केवल तादात्म्प 
सम्बन्ध को ही निरूपाधिक एवं अ्रसीमित श्रर्थ में स्ववाचक्र कहा जा सकता 
है । स्ववाचकत्ता, सममिति, तथा संचारिता के आकारिक गुण तादात्म्य और 
समानता के सम्बन्धों में पाए जाते हैं । श्रनुहपता तथा सहआझ्रापादत तथा अन्य 


प्रकार के कोई भी सम्बन्ध जिसमें यह श्राकारिक ग्रुणा होगा, उसका श्राकारिक 
स्वरूप तादात्म्य का होगा । 


53 सम्बन्धात्मक प्रतिज्नप्तियों पर आधारित युक्तियाँ 
सम्बन्धात्मक प्रतिनज्ञप्तियों पर आबारित युक्तियों के कई रूप हैं। इनका 
एक सरल उदाहरण निम्नलिखित है : 
किशोर-हरिहर से झ्रायु में अधिक- है-। गा 
हरिहर प्रकाश से आयु में ग्रधिक. है । 
किशोर प्रकाश से आयु में अधिक है । 
उपयूंक्त से जटिल उदाहरण इस प्रकार है : 
है नीता श्याम को चाहती है । 
जो कोई श्याम को चाहता है, वह गिरीश को भी चाहता है । 
नीता केवल सीम्याकृति वाले व्यक्तियों को चाहती. है । 
गिरीश एक सौम्याकृतिवाला व्यक्ति है । , 
उपर्युक्त उदाहरण की जटिलता परिमाणन के समावेश से उत्पन्न होती 
है | बहुपरिमाणन के समावेश से जटिलता झोर अधिक हो जाती है। 
उदाहरण के लिए निम्न युक्ति लीजिए जोकि बंध है : 


अम्बेन्धों कॉल्यॉय ]5 


. सभी घोढ़े जानवर हैं । 
एक घोड़े का सिर एक जानवर का सिर है । 
54 सम्बन्धीय प्रतिज्ञप्तियों का प्रतीकीकरण 
सम्बन्धी प्रतिज्ञप्तियों पर आधारित युक्तियों की वैर्घता की परीक्षा 
करने की विधियों की विवेचना करने के पहले उनके प्रतीकीकरण की समस्या 
का निराकरण श्रपेक्षित है । 


जिस प्रकार एक ही विधेयात्मक प्रतीक विभिन्‍न प्रतिज्ञप्तियों में प्रयुक्त 
हो सकता है, उसी प्रकार एक ही सम्वन्धात्मक प्रतीक विभिन्‍न प्रतिज्नष्तियों में 
स्थान ग्रहण कर सकता है। जैसे 'शंकर आचार्य हैं', 'रामानुज आ्राचार्य हैं', 
माध्व श्राचार्य हैं', “वल्लभ प्राचाय हैं” प्रतिज्ञप्तियों में विधेय “प्राचायें' समान 
है । वैसे ही “पटेल गाँधी के भ्रनुयायी हैं, 'मोरार जी पटेल के अनुयायी हैं' 
प्रतिज्ञप्तियों में 'अनुयायी” का संम्ब्न्ध समान है। और जिम्त प्रकार चारों ही 
उद्देश्य-विधेयात्मक प्रतिज्ञथ्तियों को “ ञ्राचार्य हैं” प्रतिज्ञप्तीयप फलन के 
विभिन्‍न प्रतिस्थापन हृष्टान्त माने जाते हैं, उसी प्रकार उपर्युक्त सम्बन्धात्मक 
प्रतिज्ञप्तियों को 'य र का भनुयायी है! प्रतिज्मप्तीय फलन के विभिन्‍न प्रतिस्वापन 
दृष्टान्त मान सकते हैं। चर “य' को अचर पटेल” से तथा चर “र' को अश्रचर 
गाँधी! से अ्तिस्थापित करने पर हमें पटेल गाँधी के अनुयायी हैं! प्राप्त होता 
है । इसी प्रकार 'य' तथा “र' को दो विशेष अचरों से प्रतिस्थापित करने पर 
'मोरार जी पटेल के अनुयायी हैं” प्रतिज्प्ति प्राप्त होती है। इन सभी 
प्रतिस्थापनाओं में प्रतिस्थापन के क्रम का श्रत्यधिक महत्त्व है। यदि पहली 
अभिव्यक्ति में “य' को गाँधी” श्रौर “र” को “पठेल' से प्रतिस्थापित करें तो 
परिणाम असल प्रतिज्ञप्ति गाँधी पटेल के अनुयायी है” होगा । 

जिस प्रकार 'य मनुष्य है” की तरह के एकचरीय प्रतिज्ञप्तीय फलंन 
को संक्षेप में ''म, ” लिख सकते हैं, उसी प्रकार “य र के अनुयायी हैं” की तरह 


के सम्बन्धात्मक दो चरीय प्रतिज्ञप्तीय फलनों को संक्षेप में झ__? के रूप में 


प्रस्तुत कर प्कते हैं । इसी प्रकार 'य र तथा ल के मध्य में है प्रतिज्ञप्तीय 
फलन का सेंक्षिप्त रूप मल गरगा और “य नर को ल के हाथ बेच दिया 
* होग 
5 जम होगा।.. हर 
उपर्युक्त परिपाटी को मानकर पहली सम्बन्धात्मक युक्ति का 
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जिसमें किसी भी परिमाणाक्र की अपेक्षा नहीं है, प्रतीकोकरण सरलता से 
्य 

क्षिया जा सकता है । व्यष्टिपरक अचरों 'कि', ह', और प्र का 'किशोर*, 

“हरिहरः और “प्रकाश” के लिए प्रयोग करके, तथा 'य र से झायु में अधिक है' 

को संक्षेप में झा, _ द्वारा अभिव्यक्त करने पर युक्ति का प्रतीकीकृत रूप 

निम्न होगा : 


आछ हु 
झ्राः प्र 

“आह प्र 

दूसरी युक्ति का प्रतीकीकरण भी अ्रधिक दुरूह नहीं है क्योंकि 
इसकी किसी भी घटक प्रतिज्ञपण्ति में एक से अधिक परिमाणक प्रपेक्षित 
नहीं है । व्यष्टिपरक अचरों '*“नि', और 'गि को क्रमश: "नीता, 
'इयाम' और “गिरीश' के च्योतक रूप में “थ एक सौम्याकृति वाला व्यक्ति हैं 
को संक्षेप में 'सौ' के रूप में, तथा य ल को चाहता है' को संक्षिप्त प्रतीक 
है 2 मल के रूप में प्रयोग करके इस युक्ति का प्रतीकीकरण निम्न प्रकार से 


होगा : 


शा 
में 


. चाक श्‌ 


2. (य) (चा, श्े चा,. गिर 


3. (य) (चा 


नीय- सो.) 


“सो 
इस युक्ति की वेधता का निदर्शन इतना सरल है कि प्रतीकीकरण की प्रधिक 
जटिल समस्याझ्रों की चर्चा करने के पहले इस निदर्शन को आकारी प्रमाण 
विधि द्वारा स्पष्ट कर दिया जाय । प्रमाण इस प्रकार है : 

न 

4. चाय शूगे चार दि 2 से स० ह० द्वारा 

$. चा भि 2, £ से विधायक हेतु फलानुमान द्वारा 
6. चाल मि > सौ. 3 से स० हण० द्वारा 
7 


हे सो 6, 5 से विधायक हैतु फलानुमान द्वारा 


सम्वन्धों का न्याय !7 


“ जब एक ही सम्वन्धात्मक प्रतिन्नप्ति में कई परिमाणक अपेक्षित होते 
हैं तो उसका प्रतीकीकरण जटिल हो जाता है । इस्त जटिलता को सरलता से 
समभने के लिए हम केवल दो व्यष्टिपक अचरों 'का और 'खः तथा 
प्रतिनप्तीय फलन 'य र को आकपित करता है (संक्षेप में “ प्रा, हे )पर ध्यान 


दें । स्पष्ट है क्रि 'क ख को आकर्षित करता है' तथा 'ख क की ओर आक्रपित 
होता है! का एक ही ग्रर्थ है। दोनों में अ्रन्तर केवल इतना है कि पहली 
श्रभिव्यक्ति कत्‌ वाच्य है और दूसरी कर्मवाज्य । दोनों का संक्षिप्त प्रतीकात्मक 


रूप प्रा... न ही होगा । 


इसी प्रक्रार 'ख क को ग्राकपित करता है” तथा 'कख को ओर 


आ्राकपित होता है” एक ही सूत्र ला के द्वारा प्रतीकीकृत क्रिया जा सकता 


है। और प्रा, स “प्रतिन्नप्तीय-फलन के यह दोनों प्रतिस्थापन हृष्ठान्त 


तेक॑शास्त्रीय दृष्टि से एक दूसरे से स्वतन्त्र है। अर्थात्‌ इनमें से कोई भी क्रिप्ती 
श्रन्य प्रतिज्॒प्ति की सत्यता को निष्पादित न करते हुए भी सत्य हो सकता है। 

इसी प्रक्नार क प्रत्येक वस्तु को आकषित करता है' अथवा प्रत्येक 
वस्तु क की ओर श्राकर्षित होती है” को 


(य) झा य 


'क कुछ वस्तुओं को झ्राकपित करता है” अथवा कुछ वस्तुएँ क की ओर 
प्राकपित होती हैं” को 


(3य) आा... गे 
'प्रत्येक वस्तु क. को आक्रपित करती है” प्रयवा 'क प्रत्येक वल्तु की ओर 
श्रार्कपत होता है' को 

(ये) आा, 
तथा कुछ वस्तुएँ क को प्राकपित करती हैं! अथवा 'क कुछ वस्तुओं की शोर 
भाकपित होता है! को 

(3य) ब्रा, 


के रूप में प्रस्तुत किया जा सकता है । 
जब हम व्यष्टिपरक अ्चरों का वित्षकुल त्याग कर पूर्णंतव: सामात्त्य 
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सम्बन्धात्मक प्रतिज्ञप्तियों के प्रतीक्ोीकरण की शोर गंग्रंसर होते हैं तो समस्या 
और जटिल हों जाती है। निम्नलिखित सैरलंतम प्रेतिज्नप्तियाँ लीजिए : 

() प्रत्येक वस्तु प्रत्येक वस्तु को प्राकंपित केरती हैं । 

(2) प्रत्येक वस्तु प्रत्येक वस्तु द्वारा आ्रांकंपित हीती है | 

(3) कुछ वस्तुएं कुछ वस्तुय्नों को श्राकवित करती <हैं। 

(4) कुछ वस्तुएँ कुछ वस्तुश्रों द्वारा आकर्षित होती हैं । 

(5) कोई भी वस्तु किसी वस्तु को श्राकपित नहीं करती है । 

(6) कोई भी वस्तु किसी वस्तु द्वारा आकृपित नहीं होती । 
इन्हें निम्न सृत्रों द्वारा प्रतीकीकृत किया जा सकता है : 


(7) (य) (र) भरा, २ 


(2) (र) (य) भा, .. 
(3) (उय) (उर) झा, २- 
(4) (3₹) (उय) था, ., 


(5) (य) (र) “अप्नां, कं 


(6) (२) (य) “भा, २. 


इन प्रतिज्ञप्तियों में स्पष्ट ही () श्रौर (2) परस्पर समान हैं। उसी 
प्रकार (3) श्रौर॑ (4) तथा (5) और (6) भी समान हैं । 

परन्तु जब हम निम्नलिखित प्रतिज्ञप्तियाँ लेते हैं : 

(7) प्रत्येक वस्तु कुछ वस्तुग्रों को प्राकधित करती हैं । 

(8) कुछ वस्तुएँ प्रत्येक वस्तु द्वारा आकपित होती हैं। 
तो हम इनमें ताकिक सर्वसमता अथवा समानार्थकता नहीं पाते। यद्यपि कुछ 
विशिष्ट सन्दर्भों में (7) का श्रर्थ वदल सकता है, परन्तु इसका सामान्य और 
स्वाभाविक अर्थ यही है कि “प्रत्येक वस्तु किसी न किसी वस्तु को आकपितत 
करती है; ओर यह नहीं कि “कोई एक वस्तु ऐसी है जिसे प्रत्येक वस्तु 
श्राकपित करती है । श्रतएवं इसका प्रत्तीकीकृत रूप होगा : 


(7) (य) (3२) झा, २ 


(8) की भी यद्यपि भिन्न व्याख्याएँ सम्भव हैं जिनमें से एक (कोई न कोई 
वस्तु प्रत्येक वस्तु द्वारा श्राकपित होती है) इसे (7) के समानाथथंक बना देती 
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है, परन्तु (8) को सीधे और निश्चित रूप में समझने के लिए इसका यह प्र्थ 
कि “कोई एक वस्तु सभी वस्तुग्रों द्वारा आ्राक्रपित होती है! अ्रश्चिक उपयुक्त है । 
; अतएवं इसका प्रतीकीकृत रूप होगा : 
(8) (पर) (य) आरा, २ 


अन्तिम दोनों सूत्रों (7) व (8) में कुछ भ्रामक समानता है क्योंकि 
दोनों में प्रतिन्ज्तीय फलन आ _! निहित है और दोनों में 'य' करे साथ 


सर्वेव्यापी परिमाण॒क्र तथा 'र' के साथ .अ्रस्तित्वपरक़ परिमाणक लागू किग्रा 
गया है, परन्तु जिस क्रम में ग्रह दोनों परिमाणक लिखे गए हैं वह दोनों में 
'सर्वथां भिन्न हैं और यह क्रमभिन्नता दोनों के ,ग्रर्थ में अन्तर ला देती है। 
(7) जिसमें सर्वव्यापी परिमाणाक पहले श्राता है यह स्वीकारता है कि “विश्व 
की किसी भी वस्तु को लें, कोई न कोई ,वस्तु अवश्य ऐसी है जिसे वह 
ग्राकपित करती है” । (8) जिसमें अ्रस्तित्वपरक परिमाणक्र पहले आ्राता है वह 
स्वीकारता है कि “विश्व में कोई .एक वस्तु ऐसी है जिसे विश्व की सभी 
-चस्तुएँ ग्राकपित करतो, हैं' ग्र्थात्‌ जहाँ एक ही ज्तिज्ञप्तीय फलन में दो 
“परिमाणक़ लागू करिए जाते हैं, 'तो यदि, दोनों ही सर्वव्यापी अथवा अस्तित्त्व- 
'प्ररक हैं तो उत्तके ऋ्म-भेद से उनके प्र पर.कोई प्रभाव नहीं पड़ता है जैसा 
»कि () व (2), (3) व (4) तथा (2) त्ञ.(6) की समानार्थक्रता से स्पष्ट है । 
, परन्तु जहाँ.एक परिमाणक् सर्वव्यापी और दूसरा ,अस्तित्त्त्परक है वहाँ 
ऋमभिन्नता महत्त्वपर्णा है,। 
(7) श्रौर (8) के समान,ही निम्नलिखित प्रतिन्नप्तियाँ असमानाथेक हैं 
(9) प्रत्येक वस्तु कुछ वस्तुग्रों दारा आक्रप्रित होती है । 
. (0) कुछ वस्तुएँ प्रत्येक वस्तु को आकर्षित क़रती हैं। , 
स्पष्ट है कि यदि (9) में प्रयुक्त कुछ वस्तुओ्रों से कोई न कोई वस्तु' और 
, (0) में प्रयुक्त 'कुछ - वस्तुप्रों से |कोई एक .वस्तु' समझी जाय तो (9) व 
. (0) असमान हैं । ओर इनका प्रतीकीकृत रूप होगा : 


, 9) 6) छपी आर 


" (]0) (उ्य) (र)' भा, 


5-4 ग्रव्यक्त सम्वन्धों वाली प्रतिज्नप्तियाँ 
क्रभी-कभी सम्बन्धात्मक प्रतिन्नप्तियों को इस प्रकार प्रतियादित किया 
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जाता है ज॑सेकि वह उद्देश्य-विधेयात्मक सरल प्रतिज्ञप्तियाँ हों । उदाहरणार्थ 
'क को चोट लगी की समुचित व्याख्या इस स्वीकारोक्ति द्वारा होती है कि 
(किसी वस्तु ने कको चोट पहुँचाई ।' ऐसे अव्यक्त सम्बन्ध प्रायः सकमक क्रियाओं 
के कर्मवाच्य में प्रयुक्त होने पर घटित होते हैं । श्रव्यक्त सम्बन्धों वाली प्रतिन्नप्तियों 
के प्रतीकीकरण में हमें यह देखना होगा कि उनका प्रयोग किसलिए किया 
गया है । युक्तियों के प्रतीकीकरण के पीछे अभिप्रे रणा यह है कि उन्हें इस रूप 
में प्रस्तुत किया जाए जिससे ताकिक नियमों को लागू करके उनकी बंधता 
निश्चित करने में हमें सुविधा हो । ग्रतएव किसी भी दी हुई युक्ति के बारे 
में हमारा लक्ष्य यह नहीं है कि हम सैद्धान्तिक दृष्टि से उसकी साज्भोपाज् 
व्याख्या प्रस्तुत करें बल्कि यह कि व्याख्या इतनी पूर्ण या पर्याप्त हो कि उसकी 
बैधता की परीक्षा की जा सके । अतः कुछ अव्यक्त सम्बन्धों को अव्यक्त रहने 
दिया जा सकता है और कुछ को व्यक्त करके प्रतिन्न॒ष्ति की व्याख्या करनी 
होती है । 
342 छद्म सम्बन्ध 
अव्यक्त अथवा अन्तनिहित सम्बन्धों की चर्चा के साथ ही दार्शनिक 

इृप्टि से रोचक पर तकंशास्त्र की हप्टि से अधुविधाजनक छग्म अथवा श्राभासी 
सम्वन्धो का उल्लेख चांद्धित है । “इच्छा करना,” आजा करना, (योजना बनाना 

काम करना', “विश्वास करना, इत्यादि छद्य सम्बन्ध के उदाहरण हैँ। इन्हें 
छद्म सम्बन्ध मानने का कारण यह है कि कुछ श्रनुमान जो साधारण सम्बन्धों 
के विपय में वध होते हैं छद्य सम्बनन्धों के विपय में अवध होते हैं या कि नहीं 
उतरते । यदि मैं किसी सभा में वर्तमान होता हें तब तो मेरे लिए सभा का 
अर्तित्त्व अनिवार्य है । परन्तु यदि में स्रभा में उपस्थित होने की केवल योजना 
बनाता हैँ और योजना को कार्यान्वित नहीं करता तो सभा के अस्तित्व की कोई 
आवश्यकता नहीं है । 

इसी प्रकार यदि में किसी सर्वंगुण सम्पन्न स्त्री से विवाह करता हूँ तो 

मेरे लिए एक सर्वगुण सम्पन्न स्त्री का अस्तित्व श्रनिवार्य है। परन्तु यदि मं 
केवल एक ऐसी स्त्री की कामना करता हैँ जोकि सर्वंगुण सम्पन्न हो तो किसी 
भी प्रकार से इससे यह नही सिद्ध होता कि किसी सर्वंगुण सम्पन्न स्त्री का 
प्रस्तित््व है जिम्तसे मेरा सम्बन्ध कामना का है! राहु झौौर केतु का श्रस्तित्त्व 
वेबल उनमें अटल विश्वास करने से स्वापित नहीं होता, कर्यीकि विश्वास करना 

एक छद्य सम्बन्ध है । यदि हम छद्य सम्बन्धों को वास्तथिक सम्बन्ध मानने की 


पं 
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भूल करते हैं तो हम प्रमस्तित्व को श्रस्तित्वः मानमे की भूल करते हैं पर 
इस भूल से वचना चाहिए । 


5-43 सीमित सामान्यता 

अभी तक जिन सम्बन्धात्मक प्रतिज्ञप्तियों की चर्चा हुई है वह अ्रसीमित 
सामान्यता के उदाहरण हैं जिनमें कहा गया है कि (प्रत्येक वस्तु' अथवा 'कुछ 
वस्तुएं" अ्रथवा 'कोई भी वस्तु” अ्रमुक-अमुक सम्बन्ध से युक्त या मुक्त है । परन्तु 
बहुत से सम्बन्धात्मक कथन इतने व्यापक नहीं होते । वह यह दावा नहीं करते 
कि प्रत्येक वस्तु भ्रमुक-अ्रमुक सम्बन्धों से युक्त है बल्कि यह कि कुछ विशेष 
दशाओं की पूरी होने पर प्रत्येक वस्तु ऐसे सम्बन्धों से युक्त है। यथा हम कह 
सकते हैं कि : 

प्रत्येक वस्तु सभी चुम्बकों द्वारा आकर्षित होती है । 

अथवा 

लोहे की बनी प्रत्येक वस्तु सभी चुम्बकों द्वारा आकर्षित होती है। 

इन दोनों कथनों में दूसरा पहले की अपेक्षा प्रधिक सीमित या संकुचित 
है । पहले कथन का पर्याप्त प्रतीकीकरण निम्न है--- 

(य) (२) (ड. > भा. «) 


शौर दूसरी प्रतिज्ञप्ति का प्रतीकीकरण निम्न होगा जहाँ “प लोहे की बनी वस्तु 
है! को संक्षेप में लो माना जाए 


(य) [लो,. > (र) (छए >भा «)।] 


सम्बन्धात्मक प्रतिज्ञप्तियों को प्रतीकीकृत करने में सम्भवतः सबसे 
उपयुक्त विधि यह है कि हम पग-पग आगे बढ़ें । उदाहरणार्थ यदि 
प्रतिजशञप्ति है 
प्रत्येक अच्छा शौकिया खिलाड़ी किसी न किसी पेशेवर खिलाड़ी 
मात दे सकता है 
तो हम पहले चरण में उसको इस प्रकार लिखेंगे : 
(य) [(य एक अच्छा शौकिया खिलाड़ी है) > 
(य किसी न किसी पेशेवर खिलाड़ी को मात दे सकता है)॥ 
आर फिर कोष्टकों में स्थित आपादन के आपाद्य 
य किसी न किसी पेशेवर खिलाड़ी को मात दे सकता है 
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को परिमाणकयुक्त भ्रभिव्यक्ति द्वारा इस प्रकार प्रतीकीकृत करेंगे 
(3 र) [(र एक पेशेवर खिलाड़ी है)-0(य र को मात दे सकता है)] 
और इसके बाद “य एक ग्रच्छा शौकिया खिलाड़ी है', “र एक पेशेवर खिलाड़ी 
है' तथा 'य र को मात दे सकता है” को क्रमशः प्र, ! है] तथा आर के 
रूप में संक्षेपण करके पूरी प्रतिज्ञप्ति को निम्न सूत्र के रूप में प्रस्तुत कर 
सकते हैं : 
(य) [श्र >2(03र)- (पर * 2 र)] 
प्रतीकीकरण की पग-पग चलने वाली प्रणाली को उन हदृ्टान्तों पर भी लागू 
किया जा सकता है जितमें एक से अ्रधिक सम्बन्ध निहित होते हैं । निम्त 
प्रतिज्प्ति लीजिए : 
कोई भी व्यक्ति जो प्रत्येक को प्रत्येक वस्तु देने का वचन देता है, किसी 
न किसी को निराश करेगा । 
इसको पहले हम ऐसे लिखें : 
(य) ((य एक मनुष्य है) « (र) [(र एक मनुष्य है) 2 
(ल) (य र को ल के लिए बचन देता है) ]) > 
(3 व) [(व एक मनुष्य है) « (य व को निराश करता है)] 
श्रौर फिर “य एक मनुष्य है, 'य र को ल देने का वचन देता है', तथा 'य, र को 


निराश करता है! का संक्षेपण फ्रमशः “य!_ “बा ; हे ! के रूप 

श्‌ हद णा क्रमर ये, यिरल फी नि. 

में करके सूत्र को इस प्रकार प्रतीकीकृत करें : । 
मं - (र 

(य) ६ तर (र) [मं >> (ल) वा, २ की, >> 


(34 (मु * नि, ले 
भन्पास हो जाने पर सभी चरणों को व्यक्त रूप से प्रलग-पलग लिफ़ने 
की झावश्यदाता नहीं रहती । 
प्रत्येक, 'कोई एक”, “हर फोई”, कोई भी', “जो भी प्रकार के 
परिमाणाक शब्द सभो व्यक्तियों को इंगित करते हैं। “कुछ एक', तथा “कुछ 
लोग' के प्रकार के परिमाणक शब्द कुछ वस्तुओं को नहीं वरव कुछ व्यक्तियों 


के थोतक है । प्रतीकोकरण के क्रम में प्रायः इस संदर्भ को स्पष्ट करना 
वांछवीय होता है । पर ऐसे घब्दों से युक्त युक्तियों की वैधता की परीक्षा करने 
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. में ऐसा करना सदेव आवश्यक नहीं है । “सदेव”, “कभी भी नहीं” तथा “कभी- 
कभी प्रकार के शब्दों की वास्तविक सार्थकता प्राय: श्रनकालिक या कालक्षत 
रहित होती है । उदाहरण के लिए निम्न प्रतिज्ञप्तियाँ लीजिए : 
प्रच्छे व्यक्ति सर्देव मित्रों से घिरे रहते हैं । 
बुरे व्यक्तियों के कभी भी मित्र नहीं होते । 
कभी-कभी जिन व्यक्तियों के पत्नियाँ नहीं होतीं, उनके मित्र होते हैं । 
इनको स्पष्ट संक्षेपकों का प्रयोग करके निम्न रूप में प्रतीकीकृत कर 
सकते हैं : 
(य) [(आ,, व्यू, ) -? (3२) मि, ,)] 


(ब) [व >त्य प्र ह० (रो) मम.) 
व्य 0  व: पि हो 20 कल) मि लरे 


इन शब्दों के कुछ प्रयोगों का निश्चित रूप से काल-संदर्भ होता है । 
जव ऐसा होता है तो उनका प्रतीकीकरण “जब, “जब कभी”, जहाँ भी! श्रादि 
कालिक शब्दों की तरह ही उपलब्ध ताफिक प्रतीकों द्वारा किया जा सकता है। 
यथा “जब कभी राम मोहन से विछुड़ता है, उसे पत्र लिखता है! प्रतिज्ञप्ति की 
स्वीकारोक्ति है कि “प्रत्येक वह समय जब राम और मोहन एक दूसरे से 
विछुड़ते हैं ऐसे समय हैं जिनमें राम मोहन को पत्र लिखता है! | यहाँ यदि “य 
एक समय है' के लिए सस् ? ये रको ल (समय) पर पत्र लिखता है” के लिए 
लि, रल 
करें तो उपर्यक्त प्रतिज्ञप्ति का सूत्र निम्त रूप का होगा । 


(य) से -? ((बि, स्ले लि, ली 


सारांश यह है कि सम्बन्धात्मक युक्तियों का प्रतीकीकरण यदि बताए, 
गए प्रकार से हो जाए तो उनके परीक्षरा में कोई समस्या नहीं उत्पन्न होती । 
इसलिए उनके प्रतीकीकररा में विशेष सावधानी की श्रावश्यक्रता है 
5-5 सम्बन्धावेण्टित युक्तियाँ 
सम्बन्धावेष्टित युक्तियों की वैघता के परीक्षण के लिए किसी नए 
ताकिक नियम की अपेक्षा नहीं है । बेध युक्ति के प्रारूपों की सूची (पुनरुक्तियाँ), 


तथा-'य र से ल (समय) विछ्ुड़ता है के लिए “वि, २ की पयोग 
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सीपाधिक प्रमाण की संबलित विधि, तथा चार प्रकार के परिमाए नियम प्रत्मेक 
ऐसी युक्ति जिसमें केवल व्यष्टि-परक चर परिमाणक हो और सत्यता फलन 
संयोजन हो की वैधता निदर्शित करने के लिए पर्याप्त हैं । फिर भी सम्बन्धा- 
वेष्ठित युक्तियों के संदर्भ में परिमाणन विधियों में कुछ परिवर्तेन वांछनीय हैं । 

पूर्वोक्त सभी उदाहरणों के निदर्शन में सर्वेव्यापी दृष्टान्तीकरण 
(स० ह०) तथा शअस्तित्वपरक दृष्ठान्तीकरण (श्र० ६०) का प्रयोग आधार- 
प्रतिज्ञप्ति में परिमाणित चरों से भिन्न चर को दृष्टान्तीकृत करने के लिए और 
स्वेव्यापी सामान्यीकरण (स० सा०) तथा अ्स्तित््वपरक सामान्यौकरण 
(अ्र० सा०) का प्रयोग आधार प्रतिज्ञप्ति में स्वतन्त्र रूप से प्रयुक्त चरों से 
पृथक चर को परिमारियत करने के लिए किया गया है । श्रतएवं अनुमानों का 
रूप इस प्रकार का था : 

(य) त्त्‌ (म3 थ) तू तर तर 


8) तर ६ ७2 तर ६4 बॉ (र) त्‌ 9 न (जे व) तर 


परन्तु परिमाणन नियमों की अपेक्षा यह कदावि नहीं है कि ५ एवं /> 
पृथक्‌ चर हों । दोनों एक भी हो सकते हैं ॥ फलत: जहाँ कहीं भी उचित हो 
जिस चर को परिमाणित किया गया हो उसे ही दृष्टान्तीकृत श्रौर जो चर 
आधार प्रतिज्ञप्ति में युक्त हो उसे ही परिमारित किया जा सकता है | अतः 
उपयु क्त भनुमानों के निम्त रूप भी हो सकते हैं : 


(य) त, ( थ) गय तू तर 





 अरगआगधकछ्ाकार 2 कक थामा थूऋ 42७७-७४ ७ समा 
 त “« ते. «० (य) त्त. +* (3 र) त्‌ 
इस प्रकार परिमाणक को छोड़ने से ही दृष्टान्तीकरण और परिमाणक 
को जोड़ने मात्र से ही सामास्यीकरण बड़ी सरलता से प्राप्त किया जा 
सकता है । 
फिर भी परिमाणन के नियमों पर लगाए गए प्रतिबन्धों को तो हमें 
मानना ही पढ़ेगा उदाहरणाय यदि आपधार-प्रतिनज्नप्तियाँ 
पिद्न ) तत्‌ 
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तथा 


( यू त्श्तू 


हों तो इनमें से किसी भी एक के विषय में केवल परिमाणक को छोड़ने से 
दृष्टान्तीकरण प्राप्त किया जा सकता है, पर ऐसा करने के उपरान्त यदि दूसरी 
प्रतिज्ञप्ति में श्र० ह० का प्रयोग किया जाता है तो “य' के श्रतिरिक्त किसी नए 
चर का प्रयोग करना प्रनिवाय होगा, क्योंकि 'य का प्रयोग मुक्त रूप से पहली 
प्रमाण रचना में हो चुका है । यद्यपि किसी विशेष मनचाहे चर या भ्रचर पर 
स० ह० का प्रयोग करके दृष्टान्तीकरण करने के लिए फिर भी हम स्वतन्त्र 
हैं ते है कथन की पुष्टि हम निम्न युक्ति की वेघता को निदर्शित करके कर 
सकते हैं : 

एक व्यक्ति ऐसा भी है जिससे सभी छुणा करते हैं । 

ग्रतः कम से कम एक व्यक्ति स्वयं से घृणा करता है । 
यहाँ पर «थ एक व्यक्ति है” तथा य र से घुणा करता है' के लिए क्रमशः 
“व्य ! तया है. हु संक्षेपफों का प्रयोग कर इस युक्ति का प्रतीकीकरण 


तथा प्रमाणन निम्न प्रकार से कर सकते हैं : 
[.. (3, 4 [ब्ये* (र) जय न अर हुी।/ हर) व्यय) 


2. व्यू, * (र) (व्यू, > ४8 |) से भझ्र० ह० के द्वारा 
3. (र) (व्यय > घर थ) 2 से सरलीकरणा द्वारा 
4. व्यू, > हद थे 3 से स० ह० द्वारा 

5. व्यू, 2 से सरलीकरण द्वारा 
6. छू, ५ 4,5 से विधा० हेतु० द्वारा 
0 कम 5,6 से संयोजन द्वारा 
8. (६,) (व्यू * घ यो 7 से थ्रा० सा० द्वारा 


इस युक्ति की वेघता के परीक्षण में (3) से (4) पर पहुँचने के लिए 
प्रिमाणान मियम का एकमात्र प्रयोग भ्रौर साथ ही साथ चर में परिवतंन 
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किया गया है । यह प्रयोग इसलिए अपेक्षित था, क्योंकि हमें हम प्रभिव्यक्ति 


प्राप्त करती थी । इसी प्रकार जब कभी परिमाणान नियम के प्रयोग के साथ 
ही साथ चरों को परिवर्तित किया जाता है, तो शेष अनुमान में ऐसी ही अपेक्षा 
होती है । 


अभ्यास 
(क) निम्नलिखित वाकयों का रूपान्तर सम्बन्धों की प्रतीकावली में कीजिए : 
]. मृतक मनुष्य चुगली नहीं करते । 
2. मृतक शेर जीवित श्वान से श्रधिक विपदपुर्ण है। 
3. कोई व्यक्ति तवतक कोई चीज नहीं सीखता जबतक वह उसे 
स्वयं को नहीं सिखाता ॥ 
4. हर गुलाब में कांटा है । 
5. कोई व्यक्ति जो कुछ भी सफलता प्राप्त करता है हरेक का द्वेष 
भागी होगा । 
6, हर विद्यार्थी कुछ प्रश्न हल करता है, पर कोई विद्यार्यी सब प्रश्नों 
को हल नहीं करता । 
7. कोई प्रतियोगी जो उसे पूछे प्रश्तों का उत्तर दे देता है किसी 
भी पुरस्कार जिसे वह चाहे जीत सकता है 
8. हर पुत्र का पिता होता है पर हर पिता का पुत्र नहीं होता । 
9. जो डाक्टर ऐसे बीमार का इलाज करता है जितकों कोई बीमारी 
नहीं है, धूर्त है । 
0. जो डाक्टर ऐसे बीमार का इलाज करता है जिसको सभी वीमारियाँ 
हैं उससे कोई भी हद प नहीं करेगा । 
]. हरेक किसी (न किसी) दूकान से कुछ वस्तु खरीदता है । 
]2, एक दूकान है जिससे हरेक कुछ (न कुछ) खरीदता है । 
3. कुछ लोग भ्रपनी सारी खरीददारी एक ही दृकान से करते हैं । 
4, कोई भी व्यक्ति किसी दूकान में बिकने वाली सारी चीजें नहीं 
खरीदता । 
5, कोई भी व्यक्ति हर दूकान से चीजें नहीं खरीदता । 
6. फोई भी दूकान का हरेक ग्राहक नहीं है । 
7. कोई भी दुकान अपनी सारी बिक्री एव ही ग्राहक को नहीं करती । 
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8. क्षिसी में सब धर्म-गुणा नहीं हैं । 
9. कुछ गुण-घर्म किसी में नहीं पाए जाते । 
20. कोई दो वस्तुग्रों में सारे गुण-धर्म सामान्य नहीं हैं । 
2. कोई भी दो वस्तुप्रों के कुछ गुण-धर्म सामान्य हैं । 
22. कालिदास में महाद्र कवि के सभी ग्रुण विद्यमान थे । 
(ख) निम्नलिखित सम्बन्धों का वर्गीकरण जो ग्रुणधर्म उनमें हैं या नहीं 
हैं के प्रनुसार कीजिए : 
. पितामह होने का समस्त व्यक्तियों के कुलक से सम्बन्ध । 
2. समस्त व्यक्तियों के कुलक से समान ऊँचाई होने का सम्बन्ध । 
3. व्यक्तियों के कुलक में ठीक एक वर्ष छोटे होने का सम्बन्ध । 
(ग) यदि 
यह का श्र्थ है यर का पिता है 


या का भ्रर्य है यर की माता है 


यर 
भा. काशअथ है यर का भाई है 
यर 

यार श्र्थ है. घर की वहन है 


तो निम्नलिखित का श्रर्थ क्या है ? 
[.य (पि/मा).,. 


2. ये (मा/ब). 
3.य (मा/पि),, 
4. य (व भा). 


5. य ब/मा वि), 


6 


वर्गों का न्याय 





6-[ वर्ग 
वे हम मनुष्य”, पशु”, 'वोड़ा', 'हाथी” श्रादि शब्दों का प्रयोग करते 

हैं तो हम वर्गों के प्रत्यय का प्रयोग करते हैं ॥। जातिवाचक शब्दों के अतिरिक्त 
हम ग्रुणवाचक शब्दों जैसेकि न्याय, सुन्दरता” श्रादि का भी प्रयोग करते 
हैं। परन्तु ये शब्द वर्ग नहीं हैं; वल्कि वर्ग के सदस्यों पर लागू हीते हैं । वर्ग 
कोई वस्तु नहीं है जिसको हम इन्द्रियों द्वारा देख सकते हैं, वरत्र॒ वह एक 
साधन है जिसके द्वारा उन वस्तुओं के बारे में, जिनको हम देख सकते हैं था 
जिनकी कल्पना करते हैँ, उन पर विचार करते हैं। वर्ग एक ताक़िक निर्माण 
है । इसका यह श्र्थ नहीं है कि तकंशास्त्र वर्गों का श्राविष्कार करता है, वरन्‌ 
यह है कि ताकिक या वौद्धिक प्रणालियों का उपयोग करने में वर्गों का प्रयोग 
होता है | 

साधारणखतवा वर्ग” का श्रर्थ हम इकाइयों या व्यक्तियों के समुह से 
लगाते हैं । मनुष्यों का वर्ग मनुप्यों का समुह है । घोड़े का वर्ग धोड़ों का समूह 
हे, परन्तु यह्‌ विचार बिल्कुल ठीक नहीं है, क्योंकि ऐसे भी वर्ग हैँ जिनके कि 
कोई सदस्य नहीं होते हैं । 

प्रश्न है कि यह ताकिक निर्माण, जिसको हम वर्ग कहते हैं, ज॑से 
निर्वारित किया जाता है ? वर्ग ग्रुणों से निर्धारित किए जाते हैं । श्र्थात्‌ कोई 
भी गुरा वर्गों को निर्धारित करने का श्राधार हो सकता है श्लौर जिस व्यक्ति 
में वह ग्रुण पाया जाता है बह उस वर्ग का सदस्य माना जाता है | उदाहरण 
के लिए 'विचारवाब होना” एक गुण है श्रौर यह ग्रुण जिन व्यक्तियों में पाया 
जाता है वे 'विचारणील व्यक्तियों के वर्ग को निर्धारित करते हैं। श्रतः वर्ग के 
प्रत्यक्ष में दो घटक सन्निहित हैं---गरुण श्रीर व्यक्ति जिनमें कि गुण पाए जाते 
हूँ । जो गुण किसी वर्य को निर्धारित करता है उसको वर्ग का 'गुणार्॑/ कहते 
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हैं और जिन व्यक्तियों में गुण पाया जाता है उनके विस्तार को वर्ग का 
“वस्त्वर्थ” कहते हैं। यहाँ पर वर्गों के विवेचन में हम वर्गों का वस्त्वथे लेंगे अर्थात्‌ 
यह विवेचन वस्त्वर्थीय तकंशास्त्र के श्रन्तर्गत होगा । 

उपर्युक्त मान्यता का एक परिणाम उल्लेखनीय है । चूंकि वर्ग से 
तात्पयं उसके वस्त्वर्थ से है इसलिए एक ही गुण को मानते हुए भी हमको 
भिन्न-भिन्न वर्ग प्राप्त हो सकते हैं। श्रर्थात्‌ विभिन्न वर्गों का गुण एक ही हो 
सकता है। उदाहरण के लिए हम “मनुष्यता” को लें । यह गुण जिन व्यक्तियों 
में पाया जाता है उनका विस्तार अ्रलग-प्रलग॒ समय पर अभलग-श्रलग हो सकता 
है भौर इसलिए श्रलग-अलग समय पर अलग-अलग मनुष्यों के वर्ग होंगे । इसका 
. उल्टा भी हो सकता है । एक ही वर्ग के विभिन्न निर्णायक गुणा हो सकते हैं । 
यदि किसी जस्तुशाला में सब पशु मर गए हों, और केवल सिंह ही बचे हों तो 
जन्तुशाला में 'पशु' और “कटघरे में वनद सिंह! दोनों ही वर्ग को निर्धारित करेंगे । 

हाँ पर यह भी बता देना वाँछित है कि किसी गुणा द्वारा निर्धारित 
वर्ग स्वयं उस वर्ग का सदस्य नहीं हो सकता । यदि “लखनऊ के निवासियों” का 
वर्ग स्वयं 'लखनऊ का निवासी” कहा जाए तो ऐसा कहना स्पष्टत: श्रर्थहीन 
होगा । दूपरे शब्दों में हम कह सकते हैं कि किसी वर्ग के सदस्य एक ताकिक 
प्रकार के होते हैं और वर्ग दूसरे ताकिक प्रकार का। इस विषय का अधिक 
विवेचन “प्रकारों के सिद्धान्त! का अंग है जोकि उच्चतर तकेशास्त्र का विषय 
है और इसलिए इसका और अधिक विवेचन हम नहीं करेगे । 

6 वर्गों की प्रतीकावली 

हम वर्गों के लिए 'क', 'ख, ग' श्रांदि अक्षरों का प्रयोग कर 
सकते हैं । *- ह ः 
यदि 'क' कोई वर्ग है तो हम इसका विरोधी 'क' द्वारा बता सकते हैं । 
जहाँ पर 'क' को पढ़ा जाएगा नहीं क!। 'क्' उस वर्ग को निदेशित करता है 
जिसके सदस्य वह सब हैं जोकि 'क' के सदस्य नहीं हैं। 'क को 'क! का 
पूरक भी कहते हैं क्योंकि जो 'क' के सदस्य नहीं हैं वह 'क” के सदस्य हैं । यदि 
“क” लाल वस्तुप्रों का वर्ग है तो “क' लाल-नहीं वस्तुग्रों का वर्ग है | चूंकि 'क' 
में चह सब वस्तुएं सम्मिलित हैं जोकि 'क” में नहीं पाई जाती है इसलिए 'क' 
तथा 'क! दोनों मिलकर 'वाद-विश्व' को सम्बोधित करते हैं। यदि हम एक 
आयतन वाद-विश्व के लिए खींचें और वर्ग के लिए एक वृत्त, तो दोनों का 
सम्बन्ध चित्र नं० | द्वारा अंकित कर सकते हैं । 
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यदि वर्ग दो, तीव, या चार हैं तो उनका चित्रण चित्र नं० 2 द्वारा 
किया जा सकता है। प्रत्येक वर्ग के लिए “क', ख', 'ग', “ध' श्रादि अक्षरों 
का प्रयोग होगा । 





6:24 वर्गों का गुणा 

यदि 'क' 'ख! दो वर्ग हैं तो हम इन दोनों के मध्य कई प्रकार के सम्बन्धों 
को श्रलग-प्रलग प्रतीकों द्वारा व्यक्त कर सकते हैं। पहला सम्वन्ध.ग्रुणा का 
है । यह दो या श्रधिक वर्गों से एक ऐसे वर्ग की रचना करता है जोकि उनका 
वाकिक फल है। इस सम्बन्ध को वर्गों के बीच गुणा का चिह्न “>< लगाकर 
बताया जाता है । 

यथा : 

क>८ख 

का श्रर्थ होगा वह वर्ग जो 'क' तथा “ख' दोनों में है। श्रर्थात्‌ जिस वर्ग के 
सदस्य वह हैं जोकि 'क' तथा “ख' दोनों में पाये जाते हैं । यदि “क' कुत्तों का 
वर्ग है भौर 'ख' 'स्वामिमक्त प्राणियों! का तो 'क »< ख” उनका वर्ग होगा जो कुत्ते 
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भी हैं और स्वामिभक्त प्राणी भी अर्थात्‌ 'स्वामिभक्त कुत्तों का। इस सम्बन्ध 
को चित्र नं० 3 द्वारा बताया जा सकता है । 


खित्र.मं० 3 





चित्र में जो भाग दोनों वृत्तों से घिरा है वही भाग वर्ग 'क » ख! को निर्देशित 
करता है क्योंकि उसी के सदस्य 'क' वगे श्रोर 'ख' वर्ग दोतों के एक ही साथ 
सदस्य हैं । ेृ 

गशित में शुशा के चिह्न के स्थान पर कभी-कभी विस्दु (  ) का प्रयोग 
करते हैं और कभी दो में से किसी का'भी नहीं । गुणां के चिह्न या विन्दु के 
भ्रभाव में भी ग्रक्षरों के वीच में गुणा का सम्बन्ध समभा जाता है । यथा : 

क>खत्न्क - खष्न्कख ' 
यद्यपि तकंशास्त्र में प्रक्षरों “के वीच' गुणा का चिह्न प्रयुक्त होतां हैं फिर भी 
गणित के ग्रुणुतफल "और ताकिक ग्रुणनफल में अन्तर है । मान लीजिए कि 
“क' वर्ग के सदस्य तीन हैं और 'ख' वंगे के दो और दोनों वर्गों के वीच में एक 
सदस्य सामान्य है ऐसी दशा में दोनों वर्गों का ताकिक फल एक होगा जबकि ' 
उनका गरितीय' फल 6 होगा । इस भेद को बताने के लिए ताकिक ग्रुणा के 
सम्बन्ध के लिए एक नये प्रतीक, '॥) का व्यवहार किया जाता है । 
6:22 वर्गों का योग 

वर्गों के वीच में दूसरा सम्बन्ध योग का है। यदि “क' एक वर्ग है और _ 
प्र” दूसरा वर्ग तो हम 'क+ ख' वर्ग की कल्पन्तो कर सकते हैं। यह वर्ग का 
तथा 'ख' के ताकिक योग का वर्ग है भौर यह वर्ग उत सब सदस्यों से नि्भित न्‍ 
है जोकि या तो 'क' या 'ख' या 'दोनों में पाये जाते हैं। यदि 'क' व्यसनी 
लोगों” का वर्ग है भौर“ख' घनाढूय लोगों' का तो यौगिक वर्ग उनत्त सब का 
होगा जोकि या तो व्यसनी हैं या धवादय हैं यो व्यसनी 'भौर घनाढ्य दोनों. 
हैं। यौगिक वर्ग को चित्र नं० 4 द्वारा चित्रित कर सकते हैं । 
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यहाँ यह भी बता देता आ्रावश्यक है कि यद्यपि योग का चिह्न गणित तथा 
तकंशास्त्र में सामान्य है तथापि दोनों के अर्थ में थोड़ा भेद है । यदि 'का और 
'ख' दोनों के कुछ सदस्य सामान्य न होते तो तकेशास्त्र का योग गशित के: 
योग के समान होता । यदि “क' के सदस्य तीन हैं और 'ख'” के दो श्र दोनों में 
सामान्य एक, तो 'क+ख' के ताकिक योग के वर्ग में 6 सदस्य होंगे, जबकि 
दोनों वर्गों के सदस्यों का योग गणित के अनुप्तार होगा | तकंशास्त्र तथा 
गणित के योग की क्रिया के भेद को घ्यान में रखते हुए ताकिक योग के लिए 
एक नये प्रतीक '(।*, का व्यवहार होता है । 
6:23 वर्गों का समावेशन 

वर्गों के बीच में समावेशन का सम्बन्ध भी पाया जाता है। इस्त 
सम्बन्ध का प्रतीक (८८ माना गया है। “क८:ख' का श्रथे है कि 'क' ख' में 
समावेशित है। समावेशन सम्बन्ध की विशेषता यह है कि एक वर्ग ही दूसरे * 
वर्ग में समावेशित होता है । कभी-कभी हम कहते हैं कि एक सदस्य वर्ग में 
समावेशित होता है । यह. प्रयोग भ्रमात््मक है, बयोंकि जैसा पीछे कहा जा 
चुका है कि सदस्य और वर्ग दो विभिन्न ताकिक प्रकार हैं श्रीर इसलिए उन 
दोनों के लिए एक ही सम्बन्ध, समावेशित. को मानना “प्रकार-दोप' है । 
कालिदास 'नाटककारों/ के वर्ग के सदस्य हैं भौर इसलिए 'साहित्यिकों' के वर्ग 
के'सदस्य । इस उदाहरण में नाटककारों का वर्ग साहित्यिकों के वर्ग में 
समावेशित है, न कि उसके सदस्य । उसको सदस्य मानना अशथेहीन है, क्योंकि , 
नाटककारों का वर्ग साहित्पिक नहीं हो सकता ॥ 

यह सम्भव है कि एक वर्ग दूसरे वर्गे का सदस्य हो, परन्तु पहले वर्ग 
के सदस्प दूसरे वर्ग _के सदस्य नहीं हैं। उदाहरण के लिए “भारत के पर्व॑तों' 
का वर्ग “भौतिक वस्तुत्रों' के बगे का सदस्य है। परन्तु भारत के पव॑तों' के 
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सदस्य “भौतिक वस्तुओ्नों' के वर्ग के सदस्य नहीं हैं। यदि ऐसा होता तो 
उसको भी एक वर्ग होना पड़ता । परन्तु किसी भौतिक वस्तु को वर्ग कहना 
अर्थहीन है । 

समावेशन का सम्बन्ध दो वर्गों 'क' और ख' के बीच में पाया 
जाता है यदि और केवल यदि 'क' के सव सदस्य “ख' के भी सदस्य हैं । 
“भारत के पव॑तों” का वर्ग भौतिक वस्तुओं” के वर्ग में समावेशित है और पहले 
चर्ग के सब सदस्य दूसरे वर्ग के सदस्य- है, वयोंकि भारत का प्रत्येक पर्वत 
भौतिक वस्तु है। समावेशित होने के सम्बन्ध को झाक्ृति नं० 5 द्वारा अंकित 
कर सकते हैं । | 

है हु चित्र नं० 5 


(3) ख्‌ 
(_/ 


6:24 वर्गों की सर्वेसमता ; 

घर्गों के बीच में सर्वसमता का सम्बन्ध स्थापित किया जा सकता है । 
इस सम्बन्ध को हम-'क -> ख! द्वारा व्यक्त कर सकते हैं । जब हम कहते हैं. कि - 
क्र! और 'ख' सर्वसम हैं तो हमारा यह अर्थ नहीं है कि उनके निर्णायक ग्रुण 
एक हैं वरन्‌ केवल यह कि उनका सदस्यता विस्तार एक ही है ! सवेसमता के 
लिए केवल यह आवश्यक है कि 'क” वर्ग का ,प्रत्येक सदस्य 'ख' वर्ग का सदस्य 
हो श्र 'ख” वर्ग का प्रत्येक सदस्य 'क' वर्ग का सदस्य हो । ऐसी दश्शा में 'क' 
और 'ख' का सदस्यता विस्तार एक ही होगा। अर्थात्‌ दोनों वर्गों का एक ही रूप 
होता है। इससे यह निष्कर्ष निकलता है कि सर्वेसमता का सम्बन्ध वर्गों के- 
बीच में तब होता हैं जबकि वे एक-दूसरे में समावेशित -हों। अतएवं हम 
सवंसमता की निम्न परिभाषा दे सकते हैं : 

,((कच>>ख)-5 (क८: ख) - (ख८:क) 

यदि 'क' और “ख' दो वर्ग सर्वेतम हैं तो 'क' का वृत्त खख' के वृत्त के 
बिल्कुल वरावर होगा और चित्र में 'क' एवं ख” के वृत्त इतने एकहूप होंगे 
कि हमें एक ही वृत्त दिखाई देगा । चित्र नं० 6 से यह स्पष्ट है । 
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कक व 


सर्वेत्रमता, जिसका प्रतीक ““» है, की परिभाषा को जान लेने के 
पश्चात्‌ हम सहज ही इसका श्रर्य बता सकते हैं। वह यह है यदि “का वर्ग 
का कोई सदस्य 'ख' में नहीं है पा 'ख” का “क' में नहीं है तो 'क' भौर “खा 
सर्वेसम नहीं हैं । 

6-3] शून्य वर्ग 

श्रभी तक वर्गों के विवेचन में हम मानते रहे हैं कि वर्गों का विस्तार 
है अर्थात्‌ उन में सदस्य पाये जाते हैं। परन्तु हम ऐसे वर्ग की भी कल्पना कर 
सकते हैं जिसके कोई सदस्य नहीं हैं । ऐसे वर्ग को हम “शून्य” वर्ग कह सकते 
हैं ॥ और इसका प्रतीक '0! मान सकते हैँ । यह वर्ग अद्वितीय है कोई भी 
दूततरा वर्ग इस प्रकार का नहीं हो सकता । वर्गों की विभिन्नता उनकी विस्तार 
भिन्नता पर श्राघारित दै। परूतु शून्य वर्ग में विस्तार का भेद हो नहीं 
सकता । शून्य वर्ग में सदस्यों की कप्यी या अधिकता का प्रश्न नहीं उठता । 

शून्य वर्ग भी वर्ग है यद्यपि इसका विस्तार नहीं है। इसको गुण के 
द्वारा निर्धारित किया जा सकता है। उदाहरण के लिए “चौकोर वृत्तों का 
वर्ग उन इकाइयों का वर्ग है जिनमें 'वृत्त! श्रौर 'चौकोर” दोनों गुरा पाये जाते 
हैं । हमें ज्ञात है कि कोई भी वस्तु ऐसी नहीं है जोकि गोल और चोकीर एक 
साथ हो । इसलिए “चौकोर गोलों' का वर्ग सदस्यहीन' है । इसी प्रकार 
“पाकिस्तान के वादशाहों' का वर्ग उन इकाइयों से वना है जोकि पाकिस्तान 
के वादशाह होने” का गुण रखती हैं। परन्तु हमें ज्ञात है कि पाकिस्तान में 
वादशाह नहीं होते या 'प्राकिस्तान के बादशाह का ग्रुण ' किसी व्यक्ति में नहीं 
पाया जाता ओर इसलिए “पाकिस्तान के वादशाहों का वर्ग शून्य है | 


शून्य वर्ग के सन्दर्भ में 'सव” श्रौर 'कोई नहीं का प्रयोग सार्थकता से 
फर सकते हैं । हम:कह सकते हैं कि “कोई भी चौकोर वृत्त झाकृति नहीं है 
या सब चौकोर वृत्त प्राकृतियाँ हैं।” ऐसा इसलिए सम्भव है क्योंकि शब्द 
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सब! और कोई नहीं ग्रतिवार्यतः अस्तित्व का श्रोपादत नहीं करते । परन्तु 
यदि हम “कुछ! का प्रयोग शुन्य वर्ग के साथ करें तो हंस अवेश्यमेव एक मिथ्या 
प्रतिज्प्ति प्रस्तुत करेंगे क्योंकि 'कुछ' श्रपने विशेष्य के श्रस्तित्तत को स्वीकार 
करता है । उदाहरण के लिए “कुछ पाडऊिस्तान के बादशाह उदार थे” कहने में 
हम पाकिस्तान के बादशाह के अस्तित्व को स्वीकार करते हैं। इसलिए शून्य 
वर्गों के साथ 'कुछ' का प्रयोग अवैध या विरोधात्मक है | 

उपर्युक्त विवेचत से विदित है कि वर्गों का अर्थ दो प्रकार से लगाया 
जाता है। सब से प्रधिक प्रचलित भ्रथ में हम वर्गों के सदस्यों का अस्तित्तव 
मानते हैं। दूसरे प्रकार में वर्गों को सदस्यहीन या शून्य मानते हैं । पहले श्रर्थ 
को हम “साधारण” और दूसरे को 'व्यूनतम' श्र्य कह सकते हैं । इन दो श्रर्थों 
के भेद को मामना महत्त्वपूर्ण है जैसाकि आगे पता चलेगा । हा 

शुन्यवर्ग अद्वितीय है, इसका प्रमाण इस प्रेकार दिया जा सकता है । 
मानलीजिए कि वह अद्वितीय नहीं है भर दो शुत्य वर्ग हैं जितको क्रमशः हंसे 
0]! तथा 0, की संज्ञा दें । यदि वह दोनों शुत्य हैं तो यह ग्रस॒त्य है कि 


उनमें से किसी एक के सदस्य दूसरे के सदस्य नहीं हैं । प्र्थाव्‌ 
0 8:८ 0, एवं 0, ८0 ! 
झौर इंसलिए वर्गों की तादात्म्यता की परिभाषा से 
0 ]5 0 2 
6:32 साविक वर्ग... 
शून्य वर्ग कें विरोधी वर्ग को साविक वर्ग कहते हैं और इसका प्रतीक 
न? है ।साविक वर्ग को वाद विश्व” भी कहां जाता है । क्योंकि इसमें वह 
सभी वस्तुएं पायी जाती हैं जो कोई निरंशयिक गुण रखती हैं या नहीं रखती हैं । 
इसकी परिभाषा इस प्रकार कर सकते हैं : ; 
क+कु् 
ब्ग्ीच्त 
64 प्रतिज्प्तियों के चार रूपों को वर्गों द्वारा अंर्थीकरण 
शु्य वर्ग को मानने के पश्चांद प्रतिज्ञप्तियों के परम्परागत चार ख्पों 
को वर्गों द्वारा अभिव्यक्त करना तथा उनके परस्पर सम्बन्ध को प्रदर्शित करता 
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सम्भव हो जाता है। हम चारों रूपों को वर्गो की प्रतीकावली तथा चित्रों 
द्वारा इस प्रकार बता सकते हैं। 


प्रतिजप्ति का पहला रूप “ए! है जिसको हम सब उ वि हैं! से बताते 
हैं। यदि हम 'क' 'उ' वर्ग के लिए और 'ख' 'वि' वर्ग के लिए प्रयोग करेंतो 
हम उत दोनों वर्गों का सम्बन्ध 'क ख-0' से श्रभिव्यक्त कर सकते हैं। इस 
सूत्र की वंघता को समझने के लिए हम 'सव उवि है! का साधारण अर्थ 


क८“ख' लें प्रौर इस श्रर्थ को आपलर की श्राकृति पद्धति का प्रयोग कर 
चित्र नं० 7 द्वारा बतायें-- 


चित्र नं० 7 


क5रव दे क --थय 
१4 । फ्र प्र 74 


क£0, ख>£0 क:>£0, ख>:0 क--0, ख>८0  क--0, खत 0 
कख >८ 0,खक 7८: 0 कख ५८ 0,खक 55 0 कख 5 0,कख 5-0 कख 55 0, खक "0 
कख ++ 0 कृखु वूू 0 कख 5 0 


प्रायलर की पद्धति में वर्गों का साधारण श्रर्थ लगाया जाता है, परन्तु श्राधुनिक 
कान में दो श्र्थ लगाये जाते हैं। इस भेद का संकेत शून्य वर्गों को पश्राड़ी 
रेखाग्रों से भरकर वता सकते हैं। 'क८ख' के भी दो चित्र हो सकते हैं: 
() जिसमें 'क' का वृत्त ख' से छोटा है और (2) जिसमें 'क' झौर “ख' के 
वृत्त विल्कुल वरावर हैं (देखिये, चित्र 7-] और 72) । चित्र 7.3 में 'क' को 
न्‍य माना गया है, परन्तु ख' को शून्य नहीं माना गया है। चित्र 7:4 में 
'क' झोर 'ख' दोनों को शून्य माना गया है| चारों चित्रों में 'क खु-0' है । 


वर्गों के साधारण श्रोर न्यूनतम भ्रर्थों के भेद को मानते हुए 'क खु «0! 
के श्रायलर के चार चित्रों को हम वेन पद्धति से चित्र नं० 8 हारा प्रंकित कर 
सकते हूँ । 
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चित्र नं० 8 





८“ >> ८८:८5 
न बन 
च्प्टो (०) स्पा 
ह 2 3 के 


यह चारों चित्र संएकित चित्र नं० 9 के वियोजी विस्तार हैं । 


चिन्न नं० 9 





पड सब के खहें | कख:० 


यह चित्र “ए! प्रतिज्ञप्ति को सम्पूर्ोंतया व्यक्त करता है चाहे उसमें श्राये हुए 
वर्ग शून्य हों यान हों। प्रतिज्ञप्तिइ “कोई उ वि नहीं है” को वर्गों की 
प्रतीकावली में इस प्रकार अभिव्यक्त करेंगे; “क ख- 0” और इसका चित्र 
वेन-पद्धति द्वारा निम्न प्रक्रार (नं० 0) का होगा । 


चित्र मं० 0 


5 


इन चारों चित्रों में सामान्य वात यह है कि 'क' 'ख' शून्य है और इसलिए 
इस सामास्यता का प्रदर्शन चित्र नं० !] द्वारा किया जा सकता है जिसमें वर्ग 
कक र्खा तथा 'ख कफ! या तो शून्य है या नहीं हैं । 
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चिनत्न नं० 
"8 कोई के रब नहींहें। क रव< 0 


(| [ || || |] | 


ओआई' तथा औओ, ए! तथा इ के व्याघाती होने के कारण उनका 
सूत्र सहज ही सवेसमता के चिह्न का निपेष करके प्राप्त हो जाता है | चूंकि 
ए' का सूत्र है “क खु>0' भ्रत: “श्रा/ का सूत्र है 'क ख£0!। इसी प्रकार 
चूंकि “इ' का सूत्र है 'क ख+0” अ्रतः 'आ्राइ' का सूत्र है 'क ख£0! | 

“थ्राई! के वेन चित्र सिम्त प्रकार के हैं (चित्र नं० 2) : 


चिन्न नं० 2 
न 2. प 8 
६ >मशारपाइ.. ८८.....५ 2. 
( %क-] (9) ) 7४) (के (>( ) 5) ते रन 


श्रौर इन चारों चित्रों को सामान्यता का प्रदर्शद निम्नांकित (चित्र नं० 3) से 
हो सकता है-- 
चित्र भं० 3 


आड़ : कुछ कखबढें। करव +# ० 


) 
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झो का चित्रण बेन आक्रृतियों द्वारा निम्त (चित्र स॑ं० 4) से होगा--- 


चित्र मं० !4 


'>न्वायाकाका 
है 
हज हा रक्त 
सु | न अिमारपरापाल, 
२“ अल कसहत 





इन चारों चित्रों के सामान्य तथ्य क ख>£0' को निम्नांकित चित्र नं० ]5 से 
प्रदशित किया जा सकता है-- 


चित्र तं० 45 


ऑ: कुछ करव नहींहें। करव + ० 


5छ 


6 परम्परागत विरोध-चतुख्त का संशोधन 

चारों प्रतिन्नप्तियों के प्ररुपर सम्बन्ध को बेन झ्ाकृतियों के द्वारा 
सहज ही बताया जा सकता है। चारों रूपों के परस्पर सम्बन्ध का प्राचीन 
फाल से विरोध उठख्र द्वारा दिग्दर्शन कराया जाता हैं। यहाँ पर हम चारों 
पतिज्ञप्तियों के सम्बन्ध को उनके सूत्रों और चित्रों द्वारा वत्तायेंगे। पहले हम 
वर्गों को सदस्यवाद्‌ मानकर सम्बन्ध बतायेंगे । 

यदि 'ए! प्रतिज्ञप्ति सत्य है तो आइ” सत्य होगी 'इ” असत्य और ओो' 
प्रसत्य । सुत्र और चित्र (नं० 6) इस प्रकार हैं :--- 
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चित्र नं० 6 
ए प्रतिन्ञप्ति 
सत्य अखसत्या 


। ॥॥ 
(0) 


ए :क खु--0 सत्य ए:क खु5-50 श्रसत्य 


रा 
# 9 
आल. 


आइ : क ख70 सत्य भो : क ख>£0 सत्य 


लि 


ग्रो; के ख>50 असत्य क ख>£0 संदिग्ध 


रव 





<[| [9 


छू: क ख*+0 ग्रसत्य 


68) |) 
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चित्र नं० !7 
इ प्रतिज्ञाप्त 





५्प 
(ए> | 3 
कि | 


हू; के खन्‍्प0 सत्य इक खन्‍्*0 असत्य 


भो : क ख>50 सत्य श्राईइ : के ख:0 सत्य 
सत््तत्या 


७] 






ए:कख ए:कखुच-0 संदिग्ध 


कि 
क्ष 


आइ : कु ख5>0 असत्य थो : क खु>0 संदिग्ध 
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चित्र नं० 8 
आड़ प्रविन्ञप्ति 
सत्य अजसत्य 
4 3) (०) 
थाइ ; क ख८50 सत्य ___-_' आइ : क ख८50 असत्य 
छ] वे > 
* सकल, "मजाक, 
| 
ए:क खुन८0 संदिग्ध ए६:कख-0 प्रसत्य 





हू; के ख ८-0 प्सत्य टू: क खब्-0 सत्य 


(०) 


थ्लो : क ख>८0 संदिग्ध के स>८0 सत्य 
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चित्र नं० 9 


आओ ग्रतितञ्ञप्ति 
प्सत्य 7०277 


श्रो : क ख£0 सत्य शो: के खु>0 असत्य 





हू ; क खनू0 पभसत्य 


झाइई : के ख 50 संदिरध ग्राइ: क ख 0 सत्य 
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संक्षेप में हम इन सम्बन्धों को आपादन तथा निषेध के चिह्नों का 
प्रयोग कर इस प्रकार चता सकते हैं : 
हु सत्य. ; ए्आइई, ए-“ज्यो; ए-2)न्‍्लड' 
हा सत्य. : इ-०/>ग्राइई) इ०0ओ; “इ-०८ए' 
आइ' सत्य : 'आइ-0“०इ' 
ओ' सत्य : 'ओ्रो:0 “»ए' 

6:5] चारों प्रतिज्ञप्तियों का परस्पर सम्बन्ध 
प्रव॒ हम उद्देश्य वर्ग को शून्य मानकर प्रतिज्ञप्तियों का परस्पर सम्बन्ध 


बेन श्राकृतियों की सहायता से बता सकते हैं। उतर ग्राकृतियों के अनुसार 
स्थिति यह है--- 


(एः के चित्र हैं ।, 2, 3, 4. 

ड के चित्र हैं 3, 4, 5, 6. 

आईइ' के चित्र हैं ।, 2, 7, 8. 

ओ्रो' के चित्र हैं 5, 6, 7, 8. 

चित्रों की संख्या पर ध्यान देने से पता लगेगा कि प्रतिन्नप्तियों का 
परस्पर सम्बन्ध दो दशाओं में विभक्त किया जा सकता है। (3) जब यह ज्ञात 
है कि विधेय वर्ग शून्य है और (४) जब एक साविक प्रतिज्ञप्ति की सत्यता 
ज्ञात है, परन्तु यह पता नहीं कि विधेय वर्ग में सदस्य है या नहीं । ' 

() दशा में यदि 'ए! सत्य है तो “इ! भी सत्य है और “आ्राइ' तथा 
'ग्रो' असत्य है। ग्राइ” झर ओशो सर्देव अमत्य होंगे क्योंकि विधेय को 
सदस्पहीन तथा सदस्यवान्‌ मानना व्याघात्त है 

(#) दशा में ४ए!' की सत्यता से “ब्रो” की असत्यता और 'इ” की 
सत्यता से ग्राइ! की अ्रसत्यता निश्चित होती है। 'श्राइ” तथा 'ग्रो' के बारे में 
कोई निश्चित प्रनुमान नहीं किया जा सकता जबत्तक कि उद्देश्य वर्ग की 
शून्यता या अशुन्यता न निश्चित की जाय । यदि वह वर्ग शून्य है तो उसका 
विवेचन () दश्शा के अनुसार होगा श्रौर यदि वह अशुन्य है त्तो उसका सम्बन्ध 
वैसा होगा जैसा उल्लिखित वर्गों का अ्रस्तित्व मानकर बताया गया है | 

संज्षेप में हम सम्बन्धों को “0” श्लौर ““>' के द्वारा निम्न प्रकार से 
बता सकते हैं-- 

(१) ए :ए2६३॥५$ ए>ल्‍ल्डय्राई$ ए>न्‍लश्रो' 

दे ६६इएड इ>«ग्राइड इ>०ल्‍्लश्रो' 


. बैर्गों को न्याय १45 


आइ १ हद । 
* सदेच भ्रसत्य जबकि उद्देश्य वर्ग शुन्य है । « 


(7) ए : ए-) «थ्ो' 
ई:इजल्आई 
, आई तथा ओ' : कुछ भी निश्चित नहीं कहा जा पकता जबतक वर्गों 
की शुन्यता ज्ञात न हो ।| ह पं 
: 60 वर्गो की प्रतीकावली द्वारा अनन्तरानुमान 


ह विरोध-चतुरस्त अनन्तरानुमान का एक प्रकोर 'है। इसके द्वारां किसी 
एक रूप की प्रतिज्ञप्ति की सत्यता या प्रसत्यता ज्ञात होने पर शेष तीनों रूपों 
' की सत्यता था असंत्यता का प्रनुमान लगाया जा सकता है। प्रनन्तरानुमान 
' दो और प्रक्रियाओं द्वारा भी किया जा सकता है जिनको “पंखितंन' 'तथा 
प्रतिवर्तन' की संज्ञा दी जाती है। 
परिवतेन में एक प्रतिज्ञप्ति से दुसरी प्रतिश्ञप्तिं' का अनुमान प्रतिश्ञष्ति 
के गुणा को बिता बदले हुंए, परन्तु उद्देश्य और विधेय का पदात्तरण द्वारा 
किया जाता है। उदाहरण के लिएं 'कोई उ वि नहीं है” का परिवर्तत होगा 
कोई वि उ नहीं है” इसमें पहली प्रतिज्ञप्ति' को “परिवर्त्य/! और दूतरी को 
परिवर्तित” कहते हैं । 
प्रतिवतन में एक प्रतिज्ञप्ति से दूसरी प्रतिज्ञप्ति का भ्रनुमान पहली 
प्रतिज्ञप्ति के गुणा को बदलकर (परल्तु-पदों को बदलकर नहीं) किया जाता 
: है। उदाहरण के- लिए 'सब .उ;वि हैं! का प्रतिवर्तत करके हम प्राप्त करते ,हैं 
: कोई उ न-वि नहीं हैं । इसमें पहली प्रतिशप्ति को 'प्रतिवर्त्य/ भ्ौर दूसरे को 
' प्रतिवर्तित” कहते हैं। इन प्रक्ियाश्रों के -ऊपर एक सामान्य नियम लागु है 
; कि कोई पद अनुमानित प्रतिज्ञप्ति में व्याप्त नहीं होगा जोकि मूल भ्रतिज्नप्ति 
में व्याप्त नहीं था । किसी पद को “व्याप्त' कहते हैं जव॒कि उसके सव सदस्यों के 
बारे में कोई प्रस्ताव खखा जाय । 'सब' श्रौर 'कोई नहीं जब किसी पद के 
विशेषण होते हैं तो वह व्याप्त माना जाता है । जब ' किसी पद से' सम्बोधित 
सदस्यों में से कुछ के बारे में ही कोई प्रस्ताव किया जाता है तो हम ऐसे पद 
: को अअव्याप्त” कहते हैं । 
चारों प्रतिश्नप्तियों के परिवर्तित तथा प्रतिवर्तित रूप इस प्रकार हैं। 
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मूल प्रतिन्नप्ति परिवर्तित प्रतिवर्तित 
ए : सब उ विहैँ। .. कुछ वि उहँ ।- कोई उ न-वि नहीं हैं । 
इ : कोई उ वि नहीं है। कोई वि उ नहीं है। सब उ न-वि हैं। 
आइ : कुछ उ वि हैं । कुछ वि उ हैं ।.. . कुछ उ न-वि नहीं हैं । 
ओ्रो : कुछ उ वि नहीं हैं । प्रट्ध्थ कुछ उ न-वि हैं ॥ 


अ्रव हम इन प्रक्रियाओं को प्रतीकीकृत करें । ऐसा करने में पहले हम 
यह मानलें कि प्रतिज्ञप्तियों में प्रयुक्त वर्ग सदस्यवाब हैं । यदि मूल प्रतिज्ञप्ति 
(ए! सब के ख हैं! तो उप्तका “गप्राइ! कुछ ख क है! । पहले का सूुत्र है 
“क खुर0' | परिवर्तित “कुछ ख क है' का सूत्र होगा ख'क->£0'। मूल 
प्रतिज्ञप्ति का प्रतिवर्तित होगा 'कोई क न-ख-नहीं है! श्र्थात्‌ 'क खु "0 
, यदि मूल प्रतिन्नप्ति 'इ', कोई क ख तहीं है! है तो इसका परिवर्तित 
होगा 'कोई ख क़ नहीं है! श्रौर प्रतिवर्तित होगा सब क न-ख हैं'। सूत्रों की 
भाषा में मूलप्रतिश्ञप्ति 'क ख 0 है, परिवर्तित खू क.--0” और' प्रतिवर्तित 
के ख +ू८0' (चैंकि ख “ख, इसलिए “क ख 550: क ख.-07” । 
यदि मूल प्रतिज्ञप्ति आई” 'कुछ क ख हैं! है तो परिवर्तित प्रत्तिज्ञप्ति कुछ ख के 
हैं' और प्रतिवर्तित कुछ क न-ख नहीं है' होगी । सूत्रों की भाषा में यदि 'क ख 
7£0* मूल सूत्र है तो परिवर्तित ख क>£0” और प्रतिवर्तित 'क ख 5८0: 
(चंकि ख >ख के, इसलिए क ख :£0ल्‍>क ख:0) है । के 


यदि मूल प्रतिज्ञप्ति श्रो' 'कुछ क ख नहीं है' है तो उसका परिवर्तित 
नहीं वन सकता और प्रतिवर्तित कुछक न-ख है” है । उसका परिवर्तन नहीं होता 
क्योंकि उसका विधेव व्याप्त है श्र हम प्रंतिज॒प्ति का गुण नहीं बदल सकते 
यदि पदों का पक्षान्तरण केरें तो विधेय के स्थान परे उद्देश्य श्रा जायगा और 
तब वह व्याप्त हो जायगा । परन्तु मियम है कि जो पद मूल प्रतिन्नध्ति में 
व्याप्त नहीं है वह निष्कप में भी व्याप्त नहीं हो सकता और इसलिए 'प्रो/ 


का परिवर्तन नहीं हो सकता | सुत्रों की भापा में मुलवाक्पर 'करब>£0 है 
और प्रतिवर्तित 'क ख550* 


संक्षेप में; 

ए' का परिवर्तन होता है 'ध्राई में श्रीर प्रतिवर्तन 'इ' में । 

बइू' का परिवर्तन होता है <ई में और प्रतिवर्ततन होता 'ए! में । 

आ्राइ' का परिवर्तन होता है “श्राइ' में श्रौर प्रतिवर्तत होता है 'ओ्ो” में । 


” का परिवतंन नहीं होता और प्रतिवर्तन द्वोता है पाई! में । 
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677 वर्ग व न्‍्यायवाक्य 

ग्रनन्तरानुमान में एक ही प्रतिज्ञप्ति से कोई निष्कर्ष तिकतता है! 
परन्तु हम दो प्रतिज्ञप्तियों के संग्रोग से भी निष्कर्ष पाते हैं। ऐसे अनुमान को 
पास्तरानुमान' कहते हैं क्योंकि उसमें निष्कर्ष और मुल प्रतिशप्ति के बीच में 
अन्तर (दूसरी प्रतिज्ञप्ति द्वारा) होता है। सान्तरानुमान कई प्रकार के होते 
हैं। यहाँ पर हम केवल उनमें से एक का जिप्तको 'निश्पाधिक न्‍्यायवाकत 
कहते हैं, विवेचन करेंगे । 

निरुपाधिक न्यायवाक्य वह युक्ति है जिसमें सरल निरुषाधिक 
प्रतिशप्तियों के दो वर्गों के, बीच .में किसी एक तीसरे वर्ग के सम्बन्ध द्वारा 
अनुमान किया जाता है। उदाहरण के लिए 'त्ब स्वातक मतदान कर सकते 
हैं । इस घर के सव सदस्य स्मातक हैं। इसलिए इस धर के सब सदस्य 
मतदान कर सकते हैं! के वीच में एक सप्बन्ध जोकि स्नातक है की 
भध्यस्थता द्वारा निष्कर्ष स्थापित किया जाता है। 

एक न्यायवावय में सदेव तीन पद होते हैं, जिनको क्रमशः साध्य', 
पश्च', भ्ौर 'हेतु” कहा जाता है । 'साध्य वह है जोकि निष्कर्ष में विधेय होता 
है। 'पक्ष' वह है जोकि निष्कर्ष में उद्देश्य होता है। 'हेतु' वह है जिसके द्वारा 
साध्य और पक्ष के बीच में सम्बन्ध स्थापित होता है । प्रत्येक पद स्थोयवाषय 
में दो-दो बार श्राता है। उपर्युक्त . उदाहरण में 'जो मतदाव कर सकते है 
साध्य है; 'इस घर के सव सदस्य'.पक्ष तथा 'स्नातक' हेतु है। जिप प्रतिज्ञष्ति 
में साध्य श्राता है उसको 'मुख्य-प्राधार वाक्य” श्रोर जिसमें पक्ष आता है 
गीण-आधार वाकक्‍्य' कहते हैं। उपर्युक्त उदाहरण में सब स्नातक मतदान कर 
सकते हैं! मुख्य-्प्राधार वाक्य और “इस घर के सब लोग स्नातर्ज हैं' गौण- 
प्राधार वाक्य है । 

6"77 न्यायवाक्‍्य की वैधता के नियम 

(!) किसी न्यायवाक्य में तीन भ्रौर केवल तीन ही पद होने चाहिए 
क्योंकि तीन से कम पदों में सम्बन्ध नहीं स्थापित किया जा सकता और तीव 
से अधिक पदों के होने पर कई व्यायवाक्य हो जाते हैं * 

(2) हेतु को श्राधार वाक्यों में कम से कम एक वार व्याप्त होना 
चाहिए । इस नियम की आवश्यकता को उदाहरण से बताया जा सकता है । 
यदि हम उहें कि सब घातुएँ भारी होती हैं श्र पाती भारी होता है 
धातुओं और पानी के सम्बेन्ध के बारे में कोई अनुमान नहीं प्राप्त कर सकते । 
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हम नहीं कह सकते कि पानी भ्ौर प्षातु एक-दूसरे के श्रन्दर या बाहर या कुछ 
श्रन्दर या कुछ वाहर हैं ।- हम दूसरा उदाहरण लें. कुछ देशवासी-कांग्रेसी हैं । 
कुछ हरिजन देशवाती हैं । हम - क्या निष्कर्ष निकाल सकते हैं ? हम “का 
देशवासियों के लिए 'ख' कांग्रेसियों के लिए. श्रौर 'गः ,हरिजनों के लिए प्रयोग: 
करें तो हम दो यूत्र प्राप्त करते हैं। - . ४: 
० म के ख:£0 
गख£0 
कक और ग! (ग्रर्थात्‌ हरिजन और कांग्रेसियों) के बीच का प्म्बन्ध अज्ञात है । 
क्योंकि हेतु देशवासी एक बार भी व्याप्त नहीं है । 
े (3) दो नकारात्मक श्रावार वावयीं से कोई निष्कर्ष नहीं अनुमानित 
किया जा सकता । उदाहरण के लिए--- 
... कोई भी दर्शनशास्त्र की पुस्तक मनोरंजक नहीं होती । 
कोई भी मनोरंजक वस्तु कठिन नहीं होती ।' 
इसलिए “?! 
आ्राधार वाक्‍्यों से “दर्शनशास्त्र की पुस्तर्की शऔ्और “मनोरंजक बस्तुप्रों' के बीच 
के सम्बन्ध का अ्रनुमान करना अ्सम्मव है। यह वात चिंत्र न॑० 20 से स्पष्ट 
हो सकती है । मान लीजिए 'क 5 'दर्शनशास्त्र की पुस्तकों, “ख«मिनोरंजक 
वस्तुएँ" शऔर “ग/* कठिन वस्तुएं! हैं तो पहली प्रतिज्ञप्ति का सूत्र है 
“के ख ७0 पभ्रौर दूसरी का “क ग>-07 | अ्व हम जिसका निषेध किया गया 
है उसको काट दें श्रोर देखें कि 'क' और “ग' के बीच में कोई सम्बन्ध स्थापित 
हुआ या नहीं । स्पष्ट है कि कोई सम्बन्ध नहीं स्थापित हुआ । न 
चित्र नं० 20 । ै 





(4) यदि कोई भी आवार-वाक्य नकारात्मक है तो निष्कर्ष भी 
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नकारात्मक होगा । मानी हुई वात है कि यदि एक वर्ग दूसरे में समावेशित है 
प्रौर तीसरा वर्ग हेतु से बहिष्कृत है तो. दूसरे दोनों भी बहिष्कृत होंगे। 
उदाहरण लीजिए-- 

. कोई भी खाने वाली वस्तुएं विषली नहीं होतीं । 
आराम खाने वाली वस्तुएं हैं । 
* 'झ्राम विषले नहीं होते । 
प्रदि “क' > “खाने वाली वस्तुएँ, 'ख' > 'विषेली वस्तुएँ' और ग!- आम', तो 
के खज-0 
गक>0 
गृैखब्च्0 प 
इनका चित्र बनाने में यदि हम शुल्य को काट दें तो नकारात्मक निष्कर्ष की 
प्रनिवार्यता स्पष्ट हो जायगी । ' ' : ' 


चित्र नं० 2| 





(5) निष्कर्ष तकारात्मक नहीं हो सकता जबतक कि आधार-वाक्यों 
में से एक भी नकारात्मक न हों। इस नियम्त को भी (4) नियम की तरह 
चित्रित किया जा सकता है । यह ,(4) नियम का परिवत्य है । 

(6) कोई भी पद निष्कर्ष में व्याप्त नहीं किया जा सकता जोकि 
उसके आधघार-वाक्यों में व्याप्त न हो । यदि कोई पद श्रपने पूरे विस्तार में 
दूसरे पदों से सम्बन्धित नहीं है तो हम कोई भी निष्कर्ष उसके पूरे विस्तार के 
बारे में नहीं निकाल सकते । 

(7) दो भ्रंशव्यापी माधार-वाक्यों से कोई निष्कर्ष नहीं निकल सकता । 
यदि ग्राघार-वाक्य अंशव्यापी है तो या तो वह आइन््राईँं, ओ-भो या एक 
'ग्राइ! और एक 'श्रो' यही हो सकते हैं। यदि वह 'भाइ-आइ' है तो नियम 
(2) से कोई निष्कर्ष तहीं निकल सकता क्‍योंकि हेतु अव्याप्त होगा । यदि वह 
प्रो-प्रो' है तो नियम (3) से निष्कर्ष नहीं निकल सकृता क्‍योंकि दोनों 
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नकारात्मक हैं | यदि 'आ्राइ-ड्रो' हैं या 'ओ्रो-प्रांइ! तो निष्कर्ष मियम (4) से 
नकारात्मक होगा । यदि हेतु व्याप्ते है तो यह ओर” के विधेय में व्याप्त होगा । 
अतः नकारात्मक निष्कर्ष में विधेय पद व्याप्त होगा और चूंकि यह श्राघार- 
वाबय में व्याप्त नहीं था अञ्रतः नियम (6) भंग होगा और कोई निष्कर्प नहीं 
निकल सकता । , 

(8) यदि दो में से कोई आधार-वाक्य अंशव्यापी है तो निष्कर्प 
श्रंशव्यापी होगा । इस नियम को वैधता भो निर्यंम (7) की तरह बतायी जा 
सकती है । 

(9) इन सामान्य तियमों के श्रतिरिक्त कुछ नियम श्रलग-अलग 
आाकृतियों के हैं । चूंकि यह सामान्य नियमों की विभिन्न श्रांतियों पर लागू 
करके बनाये गये हैं इसलिए इनको श्रधिक स्पष्टीकरण के बिना ही बता दिया 
जायगा । 

(0) पहली श्राकृति में गोौण आधार-वाक्य स्वीकारात्मक और 
मुख्य श्राधार-वाक्य सर्वेव्यापी होंगे । 

(]) दूसरी श्राकृति में एक आधार-वाक्य नकारात्मक श्रौर मुख्य 
आधार-वाक्य सर्वेव्यापी होगा । 

(2) तीसरी श्राकृति में गोण श्राधार-वाक्थ स्वीकारात्मक श्रौर 
निष्कर्ष अंशव्यापी होगा । 

(3) चौथी श्राकृति में यदि कोई भी श्राधार-वाक्य नकारात्मक हैं 
तो मुख्य-प्राधारवाक्य सर्वेग्यापी होगा । यदि मुख्य श्राधारवाक्य स्वीकारात्मक 
है तो गौणा श्राधार-वाक्य सर्वत्यापी होगा। और यदि गौरा श्राघार-वाक्य 
स्वीकारात्मक है तो निष्कपं अंशव्यापी होगा । 


6-72 न्यायवाक्य के सिद्ध संयोग 
स्थायवाक्य के सामान्य और विशेष नियमों के श्राघार पर सिद्ध संयोगों 
की संख्या निश्चित की गई है । वह इस प्रकार है : 
त्रा। एएए,एएशाइ, ए आइ आइ, इ ए इ, इ ए श्रो, इ आइ भझो। 
6-2+- 4 
आद। एइइ,एइग्रो, एग्रोशो, इ एच, इ ए इ, इ ए श्रो, इ आइ श्रो । 
6-2ल्‍-54 


श्रा वात ए ए श्राइ, ए श्ाइ आइ, इ ए शो, इ श्राइ श्रो, भाइ ए इ, श्रो एओ। 
6-24 
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ओआ [९४ एए श्राइ, ए इइ, एइ ओ, आइ ए आइ, इ ए ओ, इ आइ भो । 
6-3+>3 
हम देखते हैं कि प्रत्येक श्राकृति में 6 शुद्ध संयोग हैं । भ्र्थात्‌ सिद्ध 
संयोगों की कुल संख्या चौवीस (24) है । परन्तु यह चौबीस की संख्या तभी 
मान्य है जबकि हम वर्गों का साधारण प्र॒र्थात्‌ सदस्यात्मक श्र लें। यदि हम 
वर्गो का न्यूनतम अर्थात्‌ शुन्यात्मक श्रर्थ लें तो उनकी संख्या चौबीस से घटकर 
परद्रह ही रह जायगी। हमको उन सब॒सिद्ध संयोगों को त्याग, देना होगा 
जिनमें .आ्राधारवाक्यों के - वर्गों का श्रर्थ श्रनिश्चित है, परन्तु निष्कर्ष में 
संदस्यात्मक श्र निश्चित हो जाता है. जोकि एक दोष है उदाहरण के लिए--- 
सब देशद्रोही दण्डित होंगे । ४ 
क्ाश्मीर को भारत का अंग न मानने वाले देशद्रोही हैं । 
छ काश्मीर को भारत का अंग न मानने वाले दण्डित होंगे । 


इसमें साध्य और पक्ष का श्रर्थ. आधारवाक्यों में भ्रनिश्चित है। परन्तु निष्कर्ष 
में पक्ष सदस्यवान्‌ हो जाता है शौर इपतलिए यह संयोग अरपिद्ध 
6-73 क््यायवाक्य के दो-प्रकार . 
“ उपर्युक्त पन्द्रह- (5) सिद्ध संयोग चार आक्ृतियों में .विभक्त हैं। 
' परन्तु संयोगों को इस प्रकार विभाजित करता कृत्रिम है। उसका कोई 
ताक्िक झ्राधार नहीं है। विभाजन इस वाल पर. निर्भर है कि न्‍्यायवावय 
किस प्रकार भाषा में व्यक्त किये जा सक्नते हैं। आकृति का आधार हेतु की 
स्थिति है | हेतु की स्थिति भाषा की विशेषताओं पर निर्भर है । इस बात का 
प्रमाण यह है कि एक आकृति के संयोग दूसरी ग्राक्ृतियों में समानार्थंक हो 
सकते हैं । 
सस्‍्यायवाक्यों का संयोगों में भी बद्ध होना कृत्रिम है । संयोग ग्रधिकतर 
भ्राधार-वाक्य के क्रम पर निर्भर हैं, परन्तु प्राधार-वाक्यों का क्रम महत्वपूर्ण 
नहीं है श्लौर किसी भी प्रकार से युक्तियों की रचना के स्वरूप को प्रभावित 
नहीं करता । उदाहरण लीजिए--- 
सब भौतिक वस्तुएँ विनाशवात्र हैं । 
मकान भौतिक वस्तुएं हैं । 
“- मकान विनाशवानु हैं। 
हम इसी युक्ति को ऐसे भी रख सकते थे-- 
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मकान विनाशवाब हैं । 
- मकान भौतिक वस्तुएँ हैं। और 
सब भौतिक वस्तुएँ विताशवान्‌ हैं। 
प्र्थात्‌ श्राधा र-वाक्यों का क्रम निष्कर्ष को प्रभावित नहीं करता । 
यदि हम प्रतिज्ञप्तियों के लिए 'प' 'फ! व! का प्रयोग करें तो हमें 
_विदित होगा कि न्यायवाक्य का रूप सर्देव यदि प - फ, तो व' होता है। 
-तकंशास्त्र की हृष्टि से यह 'यदि फ * प तो व' के बिल्कुल समान है। क्योंकि 
हम जानते हैं कि किसी भी मिश्र प्रतिज्ञप्ति में संयोज्यों का क्रम बदलने से 
संयोजित्त प्रतिज्ञप्ति का श्र्थ नहीं बदलता । | 
जिस प्रकार श्राधार-वाक्यों का क्रम महत्त्वह्दीन है इसी प्रेकार प्रतिज्ञप्ति 
में वर्गों का क्रम भी महत्त्वहीन है । मयोंकि वर्गों के प्रतीकों के प्रंनुस्तार 
कखन्‍खक, क खन्ख क, ख फन्‍्फ ख) 


हम इस परिणाम पर पहुँचते हैं कि चूँकि वर्गों श्रौर आ्रधार-वाक्यों का 
संयोगों में वर्गीकरण निरर्थक है। वस्तुतः सूक्ष्म ताकिक विश्लेषण «के 
फलस्वरूप केवल दो प्रकार के न्‍्यायवाक्य दिखाई पड़ते हैँ । () वह जिनके 
दोनों प्राधार-वाक्य सर्वव्यापी होते हैं औ्नौर (2) वह जिनका एक आ्रांघार-वाक्य 
सर्वव्यापी और एक अंशव्यापी होता है। न्यायवाकयों का वर्गीकरण पदों 
और आधार-वाक्यों के श्राकस्मिक क्रम पर श्राघारित नहीं है वरत््‌ उनकी उंस 
रचना पर जोकि हेतु का विलयन सम्मव करता है । 
पहले प्रकार के सब न्यायवाक्यों का हेतु इस प्रकार विदित होता है-- 
खगरन्‍0 
कखुन--0. 
«के गुच्ल 0 
यहाँ पर “ख” हेतु है भ्ोर यह एक झ्ाघार- वाक्य में निषेघात्मक और दूसरे में 
स्वीकारात्मक होता है चूंकि तीनों सूत्र शुन्य के वरावर हैं इसलिए मध्यपद 
को निष्कपं से निकाला जा सकता है श्रौर शेष दो पदों को समेकित रूप में 
उसी भुण के साथ जोकि आाधार-वाक्यों में था, निष्कर्प बनाया जा सकता है । 
प्र्थात्‌ यदि कोई वर्ग झ्राधार-वाक्य में निपेधात्मक है तो निष्कर्ष में भी 
निषेघात्मक है शोर यदि वह आाधार-वावय में स्वीकारात्मक है तो निष्कर्ष 
में भी स्वीकारात्मक है । 
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हम इस नियम को पहले प्रकार के सब न्यायवाक्यों पर दृष्टिपात 


करके समझ सकते हैं । 
पहली श्राकृति : 


बेरवेरे 
सब हे वि हैं। 
सव उ हे हैं । 


“सब उवि हूँ । 


खगर0 
क खु-0 


». क मच 0 


दूसरी आकृति : 


सिनेरे 
कोई वि हें नहीं है । 
सब उ हे हैं । 


“« कोई उ वि नहीं है । 


कि 


शौथी श्राकृति : 


'गखरू-0 
कखन-0 


.' के गुरू 0 


फेमिनिज 


: सब वि हे हैं। 
कोई हे उ नहीं है । 


.' कोई उ वि नहीं है । 


गखुरू0 
कृखर-ः-0 


« क भू 0 

इनमें 'ख' श्राधार-वाक्य में सामान्य श्रौर हेतु है। श्रौर उपयुक्त न्‍्याय- 

वाक्‍्यों में यह एकबार धनात्मक है श्रौर एकवार ऋणात्मक शोर निष्कर्ष में 
विलीन हो जाता है । निष्कर्ष में वर्गों का वही गुण होता है जीकि श्राधार- 


वाकक्‍्यों में होता है । 


सिलेरन्ट 
कोई हे वि नहीं है । 
सव उहे हैं। 


-« कोई उ वि नहीं है । 


खग्>0ते 
कख-0 


«“« के गुच- 0 


केमिस्ट्स 
सब वि हे हैं । 
कोड उ है नहीं है । 


'. कोई उ वि नहीं है । 
' गे खन-0 


कं ख क्र 0 &* _ हे ह 


« के गुर 0 


दूसरे प्रकार के न्‍्याय-वाक्यों का जिनका एक झ्ाधार-वाक्य सर्बव्यापी 
भोर एक अंशव्यापी होता है, सूत्र निम्न है: 


क खरू0 
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ह ग ख॒-॒50 
गक॒हः0 
, यहाँ भी समस्या हेतु के परिहार की है। इस दशा में हेतु सदव दोनों 
प्राधार-वाक्यों में पर एक ही गुण (घनात्मक या ऋणात्मक) के साथ आता 
है । निष्कर्ष शेष दोनों वर्गों को संयोजत द्वारा सम्बन्धित करता है । ऐसा 
इसलिए होता है कि सर्वव्यापी झाधार-वाक्‍्य में प्रगट वर्ग के गुण का निषेध 
किया जाता है श्रौर अ्रंशव्यापी प्रतिज्ञप्ति के वर्ग का गुण नहीं बदला जाता 
है । यहाँ पर यह ध्यान देने योग्य है कि यदि वर्ग पहले से ही निषेधात्मक है 
तो उसके पहले एक अतिरिक्त निषेव को जोड़ने से वर्ग घनात्मक हो जायगा । 
यदि “क' निषेधात्मक वर्ग है तो /“०क' वास्तव में “क” के वरावर है । 
हम देखें कि उपर्युक्त सूत्र किस प्रकार उन न्याय-वाक्यों पर लाग्रू 
होता है जिनके श्राघार-वाक्यों में एक स्वेोग्यापी और दूसरा अंशव्यापी होता 
है । हम विभिन्न श्राकृतियों के संयोगों पर घ्यान दें । 


पहली श्राकति :. डेरिआइ फिराइस्रो 
: सबदहे वि हैं कोई है वि नहीं है । 
कुछ उ हे हैं। कुछ उ है हैं । 
“- कुछ उ वि हैं । “- कुछ उ वि नहीं हैं । 
खकफ्छन-0 . ख कर 0 
गे ख550 ग ख50 
. गल० (क) २६0 ..ग क7८0 
प्र्थातुग क>८0 
दूसरी भ्राकृति : फिस्टाइनो वेरोको 
३ कोई वि है नहीं है । , सब वि हे हैं । 
फुछ उ हे हैं । '. कुछ उहे नहीं हैं । 
“«कुछ उ वि नहीं हैँ। «« कुछ उ वि नहीं हैं । 
कखब-0 क ख॒च्च्0 
गृख८>50 गख:->£0 
“, गे फ57८0 “«ग फ८0 
तीसरी भाकझृति : डाइसेमाइस टेटाइसा इ 


कु हे वि है सव हे वि हैं । 


वर्गों का न्याय 55 
(४ जय 
सब हे उ हैं । कुछ हे उ हैं। 
“कुछ उ वि हैं।। -- कुछ उ वि हैं । 
ख कः£0 ख कत-0 
खगचन्‍-0 ख ग:£0 
“« “०(ग) क 0 “« ग८०(क)>६0 
अर्थात्‌ ग क>£0 प्र्थात्‌ ग क>0 
तीसरी श्राकृति :.. बोकेडों._ फिराइसोब 
कुछ हे वि नहीं हैं। कोई हे वि नहीं है । 
सव हे उ हैं । कुछ हे उ है । 
“« कुछ उवि नहीं हैं। .'- कुछ उ वि नहीं हैं । 
ख फ्‌८£0 खकच-0 
ख गुच-0 ख ग>ू 
“ क/०(ग)-0 “« गे क>0 
प्र्थात्‌ क ग>£0 
चोथी आकृति : डाइमेराइस फ्रिसाइसोन्‌ 
कुछ वि हे हैं । कोई वि हैं नहीं है। 
सब हे उ हैं । कुछ है उ हैं । 
. कुछ उ विहैं। - कुछ उ वि नहीं हैं। 
क ख>0 कु ख_0 
खगऊच-0 ख ग5>0 
“« क८० (ग):50 “गे क-0 
श्र्थात्‌ क ग>0 
निम्नलिखित उदाहरण द्वारा डाइमेराइस सूत्र की सार्थंकता प्रदर्शित 
की जा सकती है : ह 
कुछ भारतीय देशद्रोही हैं। गर भारतीय 
सब देशद्रोही श्रपराधी हैं। ख देशद्रोही 
«. कुछ भारतीय अपराधी हैं।  क- अ्रपराधी 
गख>£0 उन भारतीयों का वर्ग जोकि देशद्रोही है 
शून्य नहीं है । 


खकच-0 


उन देशद्रोहियों का वर्य जोकि श्रपरादी 
नहीं है शून्य है । 
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“« गढ(क):८:0 उन भारतीयों का वर्ग जोकि ग्रपराघी नहीं 
हैं शून्य नहीं है। 

अर्थात्‌ ग क>८£0 उन भारतीयों का वर्ग जोकि श्रपराधी हैं 
शून्य नहीं है । 


सारांश यह है कि ग्राघार-वाक्यों और पदों के क्रम की स्थिति का 
कोई महत्त्व नहीं है । उनके ग्राधार पर परम्परागत तकंशास्त्र में न्‍्याय-वाक्यों का 
आकृतियों एवं संयोगों में वर्गीकरण विशुद्ध ताकिक दृष्टिकोण से दोपपुरां है । 
वस्तुतः न्याय-वाक्य दो ही प्रकार के होते हैं जिनके सुत्र क्रमश: हैं 
ग* 0, क ख- 0 भ्रतः क गुः० 0 एवं क ख०0, ग ख >£0 प्रत: ग क्‌ 750 
6:8 वर्गों के न्याय के प्रमेय 
]. विश्ववर्ग तथा शुन्यवर्ग के मियम 
(7) 45% “०0 
(7) 0०क>*फछ् 
(प) >क+फर 
, (0) क,८0-»0 
(ए) क>]०> क 
(५) क+0४%७| 
(शी) क + ]«- | 
(शा) (कल ]) 5८ (कर 0) 
(7) (क-#) 5८5 (क£0) 
2. साहचर्य के नियम 
2 (0) क>८(ख>८ग)- (क><८ख)>य 
ह (पे) क-+(ख-+ग)5--(क-+ख)+प 
3. स्थानान्तरण के नियम 
() कखन्‍ूखक 
() क+खन्‍ू्ख+क 
(था) (करूख) (खन्‍तक) 
(०) (क-रख) ८5८ (ख८&क) 
4. वितरण के नियम 
6) क>(ख-+-ग)* (क><८ख)+ (क ८ ग) 
(7) फ+(ख><ग) « (क+ एज)» (क+-- म) 
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5. द्विनिषेध का नियम 
कज- के 
6. डि मार्गन के नियम 
(0) ““(क>ख)क+ख 
() ““(क+ख)5-क>ख 
6 प्रातीक-विस्तारण परीक्षण - 
वर्गों के न्याय में कुछ श्रनुमानों की परीक्षा करने की वेन-झाकृति 
विधि है । यह विधि उन्हीं युक्तियों पर लागू हो सकती है जिनयें तीन या 
अ्रधिक से भ्रधिक चार वर्ग हों । प्रातीक-विस्तारण परीक्षण एक ऐसी विधि 
है जो कितने भी वर्गों वाली युक्तियों की परीक्षा कर सकती है । 
मानलीजिए किसी युक्ति का सामान्य रूप इस प्रकार है: 
सभी क ख हैं, श्रौर सभी ख ग हैं। भ्रत: सभी क ग हैं ॥। 
के खुल्‍-0.- ख ग50)**क ग॒ 0... 
इस युक्ति में तीन वर्ग प्रयुक्त हुए हैं इनमें से एक प्रत्येक, आधार प्रतिन्ञप्ति व 
निष्कर्ष में लुप्त है। क्योंकि हम जानते " कि किसी. वैध-युक्ति का निष्कर्ष 
उसकी आधार प्रतिन्नप्तियों से आपादित है, इसलिए यदि हम प्रत्येक प्रतिज्ञण्ति 
में लुप्त पद को शामिल करके, विस्तार॒ण कर सकते तो हम आधार प्रतिज्नप्तियों 
का निष्कर्ष से सिलान आसानी से कर सकते और इस. प्रकार तय कर पाते कि 
ब्या एक दूसरे के लिए पर्याप्त है । , 
हमें यह भी-मालूम है कि वर्गो के न्याय का नियम है कि 
कनन्‍न्क (ख) 
इस नियम के अनुसार कोई भी वर्ग 'क' का तथा उस वर्ग और सबवेव्यापी वर्ग 
के गुरानफल का विस्तार सर्वसम है । चूंकि “क ख का सर्वव्यापी वर्ग से 
गुणनफल “क ख” के वराबर है, इसलिए उपयक्त युक्ति में पहली प्रतिन्नप्ति 
“क्र खत 0” को बगैर उसका अर्थ बदले, निम्नप्रकार से लिख सकते हैं : 
क ख (स)>5 0 
सर्वेब्यापी वर्ग की यह विशेषता है कि वह किसी वर्ग 'क” और उसके 
पूरक 'क” का योग है (ग्रर्थात्‌ स-- क-+-क) चूंकि हम पहली प्रतिन्रप्ति में 
वर्ग “ग! का समावेश करना चाहते हैं और चूंकि ग+ग' *स है इसलिए 
पहली प्रतिन्नष्ति को दुवारा इस प्रकार लिख सकते हैं-- । 
क खु (य+ गे) ** 
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। वितरण के मियम को लागू करके हम इसी प्रतिज्ञप्ति का निम्न 
विस्तारित रूप प्राप्त कर सकते हैं : 


क ख ग+क खु गुच्न 0 कर 

विस्तारित प्रतिज्ञप्ति मूल प्रतिज्ञप्ति “क खु-0' के हूबहू समान है 
अन्तर केवल इतना है कि वर्ग “ग” जोड़ दिया गया है | 

ग्रभी भी हम तय नहीं कर सकते कि क्या युक्ति वैध है | इसके लिये 
हमें दूसरी प्रति्षप्ति और निष्कर्ष का विस्तारण पहली प्रतिज्ञप्ति के समान 
करना होगा । लुप्त पद का समावेश करने पर दूसरी प्रतिज्ञप्ति का रूप इस 
प्रकार प्राप्त होगा : े 

]. ख गु> 0 (दूसरी आ्राधार प्रतिञ्मप्ति) 
. ख ग॒ (स)७0 ॥ 
« खग्‌ (क+क्)55 0 

4. खग॒क+ख ग कतच0 

5. कख ग+फक ख गुरू 0 
इसी प्रकार निष्कर्ष का चिस्तारण निम्नलिखित क्रम में होगा : 

. के गुरू 0 निष्कर्ष 
« के गे (8)550 ( क्योंकि कक (स) ) 
» क ग॒ (ख-+ख) 50 (क्योंकि सन्‍ःुख+ख) 
» कगर ख+क ग ख॒८ (वितरण के नियम से) 
« के ख गु-क ख्‌ गु>-0 (प्रतिवर्तन के नियम से) 

प्रव हम युक्ति को पूर्णतया विस्तारित रूप में इस तरह लिख 
सकते हैं-- | + 
[(कलखग-कखुगु«0) - (कखगु+क ख ग-- 0)]-(क ख गु+क खग॒ 

4 न्‍्ः्0) 

यदि विस्तारित रूप में निष्कर्ष के सभी वर्गंशून्य हैं तो युक्ति वैध होगी। 
उपर्युक्त युक्ति वैध है क्योंकि निष्कपं के वर्ग “क ख गा को पहली प्रत्तिन्नप्ति 
रिक्त कर देती है और निष्कर्प के वर्ग 'क खु ग को दूसरी प्रतिज्ञण्ति। शौर 
इस प्रकार निप्कर्प के सम्पूर्ण वर्गों को रिक्त करके उसे शून्य वर्ग के सम फर 
देवी है | रिक्त-करने की प्रक्रिया को रेखा खींच कर बताना सुविधाजनक है । 

यह श्रावश्यक नहीं है कि मूल प्रतिज्ञप्ति विस्तारित करने में जितने 
नपान्तर होते हैँ सभी लिखे जायें। इतना पर्याप्त है कि किस्हीं वर्गों के ख के 
गुणनफल का किसी दूसरे वर्ग 'ए को जोड़कर विस्तारण किया जाये । 


ध्वज 


५) >> 


व (४ 
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निम्नलिखित यु. क्त 
(क खत 0 -» गक”5 0) >ग खज- 0 
का विस्तारण करने पर युक्ति अवैध सिद्ध होती है : 
[(कखुग+क खुगु--0) - (क खग--क खु ग> 0)]:0 (क ख ग-- हे 
4 के खे ग-- 9)] 
6:9[ लघुत्तरप्रातीक-विस्तारण परीक्षण 
तीन से अधिक पद वाली युक्तियों के लिए प्रातीक-विस्तारण परीक्षग्य 
असुविधाजनक सिद्ध होती है और लपघुत्तरप्रातीक-विस्तारण परीक्षण सरल 
पड़ता है । इस परीक्षेरा को समभने के लिए वर्गों के न्याय के निम्नलिखित 
तीन नियमों पर व्यान देना होगा : 


(0) क"-0-)क खज--0 
() के ख>८0-क:>£0 
(0) €्क खू)ब्क। 





५) 

$ 

५ 

्ै 

हि] 

| 
१९ । 


[ 
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'सभी क ख हैं शौर 'सभी ग ख हैं! । प्तः “सभी ग क हैं ।। 

(क ख--0 « ग खु"--0):0 ग छू ** 0 नपत* 
निष्कर्ष का विस्तारण करने पर हम पाते हैं 

(क ख--0 - ग ख5--0):-0 (क ख ग 0) 5 
निष्कर्ष से 'कू ख ग! को हम काट सकते हैं क्योंकि दूसरी प्रतिज्ञप्ति के ग्रनुसार 
सर गा! शून्य है और 'क ख ग' उसका प्रंश है । परन्तु प्रतिज्ञप्तियों में कहीं भी 

ग' शुन्य नहीं पाया जाता भर इसलिए निष्कर्ष में इसका पाया जाना 

युक्ति की श्रवैघता बताता है । - 


प्रस्यास 
(क) निम्नलिखित वाक्‍्यों, का रूपास्तर वर्ग की प्रतीकावली का प्रयोग 
करके कीजिए 

।. जो वस्तुएँ या तो गाय हैं या गाय भौर काली दोनों हैं वरावर 
है उन वस्तुओं के जो गाय हैं । 

2. जो वस्तुएं दोनों या सेव या लाल और नाएपाती भ्रौर नहीं-लाल 
हैं वह सममित हैं उन वस्तुओ्रों से जो या सेव शौर नाश्पाती या 
सेव भ्रौर नहीं-लाल या नाश्पाती श्रौर लाल हैं । 

3. यदि कोई वर्ग किसी दूसरे वर्ग के निषेध से सर्वत्तम है तो दूसरा 
पहले के निषेघ से सर्वेसम है । 

4. यदि कोई जीवित नाग-कन्याएँ नहीं हैं भौर म कोई प्रजीवित, 
तो नाग-कन्याएँ कभी भी नहीं थीं । 

5. यदि सिक्‍ख या तो सरदार या परिहास के विपय हैं, तो सिक्ख 


उन वस्तुओं में सम्मिलित हैं जो या सरदार या परिहास के 
विषय हूँ । 


6 यदि भरृत-प्रेत नहीं हैं, तो कोई दुष्ट भूत--प्रेत नहीं हैं । 

7. यह कहना कि सभी शभ्राम फल हैं बराबर है कहने के कि बह 
बस्तुएँ जोकि श्राम हैं या फल नहीं उनका बरस शून्य है । 

8. यदि एक वर्ग दूसरे के समान है, झौर तीसरा चौथे के समान 
है तो जो वस्तुएँ पहले या तीसरे वर्ग में हैं वही दूधरे और 
चोये वर्ग में हैं । 

9. उन मनुष्यों का वर्ग जोकि मूर्ख या पायल हैं उस वर्ग के सर्वसम 
हैं जो न मूर्ख हैं न पागल है । 


नी 
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0. यह कहना कि एक वर्ग का निषेध दूसरे में सम्मिलित है बराबर 
है यह कहने के कि सभी वस्तुएं या तो पहले या दूसरे वर्ग 
में हैं। रे 

]. यदि कोई चौकोर-वृत्त नहीं है, तो कोई वृत्ताकार चौकोर 
नहीं है । 

2. पेड़ों का वर्ग बराबर है उन वस्तुओं के वर्ग से जो या तो पेड़ 
श्र हरे है या पेड़ और नहीं हरे हैं । 

मान लीजिए 

स-सब व्यक्तियों का कुलक 

का *5 सब कायस्थों का कुलक 


चा+ सब चाय पीने वालों का कुलक 


बा 5 सब ब्राह्मणों का कुलक 

खू ++ सब खूनियों का कुलक 

दा+- सब दार्शनिकों का कुलक 

शर5 सब शराब पीने वालों का कुलक 

भार सब भाँग पीने वालों का कुलक 

निम्नलिखित व्यक्तियों के वर्गो को प्रतीकीकृत कीजिये : 

कुछ शराव पीने वाले कायस्थ दाशनिक हैं । 

कोई ब्राह्मण कायस्थ नहीं हैं; 

जो व्यक्ति शराब श्रौर चाय पीते हैं वह भाँग भी पीते हैं; 
सभी ब्राह्मग शराब, चाय और भाँग पीते हैं; 

कुछ खूनी कायस्थ चाय और भाँग पीते हैं पर शराब नहीं; 
कुछ खूनी ब्राह्मण जो शराब पीते हैं चाय या शराब नहीं पीते; 
दाशेनिक न चाय न भाँग पीता है; 

कुछ ब्राह्मण दाशेनिक हैं या खूनी; 

9. सभी चाय पीने वाले या तो शराव या भाँग पीते हैं । 


(ग) यदि कर दम्भी मनुष्य, खत-वृद्ध मनुष्य, ग-मूखंगण, तो निम्न- 


लिखित व्यक्तियों के वर्गों को शब्दों में व्यक्त कीजिए : 

]. क>#ख>ग 4. ग>ग॒ 7. “>(क><ख >ग) 
2. क+खन्‍कग 5. ख>7 8. 7+0 

3. ““[([क+ग) 6, (ख+ग) ><८0 9. (ख>ग)+ 
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(घ) 


(ड-) 
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तथा, निम्नलिखित व्यक्तियों के वर्गों को प्रवीकीकृत कीजिये : 

जो न तो दम्भी न वृद्ध हैं; 

जो या दम्भी या युवा हैं और जो या दम्मी या मुख हैं; 

दम्मी वृद्ध वुद्धिमान मनुष्य; 

युवा मूर्ख जिन्होंने अभी दम्भ करना नहीं सीखा है; 

वह जो दम्भी और वृद्ध हैं या मुर्ख और दम्भहीन हैं । 

निम्नलिखित प्रमेयों को विरोध चतुरक्न पर लागू करके दिखा इये 

]. यदि क >ख 0, तो क>< ख + 0 असत्य है; 

2. यदि क>ख+-+ 0 तो यह असत्य है कि क » ख>50; 

3. यदि क»&ख ५८0 असत्य है, और क><ख-5£0 असत्य है तो 
कर 0; 

4. यदि यह असत्य है कि यदि क>८ख ८5 0 तो क>< ख>£0 

5, यदि क><८ख5"- 0, तो क><ख>£0 सत्य है, परन्तु क <ख->£0 
और क 9८ ख --0 श्रसत्य है । 

निम्नलिखित प्रभेयों को अपरोक्ष अनुमान की तालिका पर लागू करके 

दिखाइये : 

]. यदि क> ख-0, तो क >८ “० (ख़)- 0 

2. यदि क><ख->0, तो क>< ““(ख)5£0; 

3. यदि क>ख ८-0, तो ख ><क--0; 

4. यदि क >खु> 0, तो खु & “>(क्)5७८0 । 

निम्न को वेन आ्राकृति द्वारा व्यक्त कीजिये : 

क८:ग; तथा खत ग>८0 


प्छ्फ्नी जे 


निम्नलिखित युक्तियों की वैघता चेन शत्राध्मतियों द्वारा परीक्षण 
कीजिये | श्राह्तियों के क्षेत्रों द्दरा बताइये कि युक्ति वैध या अवैध 
क्‍यों है । 
]. सभी गवाह प्रतिकूल हैं । 

कुछ गवाव ऊूठे नहीं हैं । 

अतः कुछ भूठ वोलने वाले प्रतिकूल नहीं हूँ । 
2. सभी गवाह प्रतिकूल हैं । 

कुछ शूठ बोलने वाले प्रतिकूल नहीं हैं । 

झत: कुछ मूठ बोलने वाले गवाह नहीं हैं । 
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सभी भूठ बोलने वाले प्रतिकूल हैं । 
कुछ गवाह भ्ूठ बोलने वाले नहीं हैं । 
अतः कुछ गवाह प्रतिकूल नहीं हैं । 
कख (ग 
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कर यरल 


कि नहीं 


75 


शुद्ध 

संयोजन 
वियोजन 

पा पफो 
उपयोग 

उल्लघंन तो 
आकारी 

बताता 

हूं में 

अनियतिवाद 

कह के 

ऊबता 
चुकाता है, भ्रमान्य है ।। 

पद 

घ्‌ 

संज्ञा से जिस 
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जैसे 

प्रत्यक्ष 
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परिमाणन 
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मुक्त 
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5] 
]52 
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अशुद्ध शुद्ध 

चित्रों का सामान्यता चित्रों की सामानन्‍्यता 
(चित्र नं० 4) चित्र (नं० 4) 

चतुख्र चतुरख्र 

चतुख्र चतुरख्र 

हू : कु ख5८0 संदिग्ध आाइ: क ख5£0 संदिग्ध 
सत्य असत्य 

के ख>£0 सत्य थ्रो : क ख ७50 सत्य 
इ-)०ग्रो; दू-०ओओ; 

जंसा जैसाकि 

की को 

होंगे । होगा । 

थे-- हैं-- 

चूंकि वर्गों वर्गो 

“, क गु८ 0 ..क गर 5-0 ..क ग॒>ः 0 .'.क ग>ू 0 
सिनेरे सिज्ञेरे 

“« केगू > 0 .'. के गृ> 0 .'क ग 5 0 .'.क ग रू 0 
«« के ग>- 0 “के ग रू 0 

में और एक में एक 

खगऊर् ख ग:<>£0 

खगर5- 0, क ख-- 0 श्रतः ख गु-- 0, कख «- 0 अतः 
जानते कि जानते है कि 

फ्‌->क (ख) कतन्क (स) 

के ख कर ख्‌' 

पक्ख' क्क्खु 

क ग (स) "5 0 कग (स)-0 

न (वितरण +- 0 (वितरण 

कफ खगऊ+ कख ग+- 

(प्रतिवर्तन (क्रम विनिमेयता 
पक्खग कखद,ग' 
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अरस्तू 34, 35, 89 
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अवैधता परीक्षण 03 
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ग्राइ 34, 35, 90, 94, 94, 95, 
38, 42, 44, 45, 46 
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» या तीसरी !50, 454-5 
४. 7 चौवी 50, 55 
आपातिक 3 
आपादत 5, 33, 34 
». एकाजड्री 33 -- ४» 
».. कासंविलय 33, 34 
आपादी 5, 34 
आपाद्य 5, 33, 34 
आयलर 36 
आश्रय 94 
ड्ड 
इ 34, 35, 90, 9], 92, 94, 95 
38, ।4], 44, 45, 746 


ड़ 
उप-आ्रपादन 35 
उप-विपरीतता 35, 94 
उपाश्रय 94 


ए 

ए 34, 35, 90, 9, 92, 94, 95, 

37, 40, 44, 45, 46 

क्रो 

थ्रो 34-35, 90, 9, 94, 95, 

39, 43, 44, 45, [46 

ञझौ 

और + 
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» कमविनिमेयता 32 
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कारक 33, 34 
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चच 
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] अप्तित्वपरक ]0] 
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वाक्य ! » एवं सत्यता तालिका 6 
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७. श्राधार 5 5 
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हि ्ल अल ». प्रत्यापादन 2], 37 
बाद-विश्व 30 ५. पुनरक्ति 37 
विकल्प ।5 ». विवाल्पन 37 
वितरण 32, 33, 56 »  रांयोजन 7, 37 
विपरीत 94 »  सर्वेसमिका 22, 37 
विपरीतता 34 » सूभों का वर्गीकरण 3! 
विरोध चतुरस्र 94, 96 # की कुल संझ्या 36 

». का श्र्थ 34 संकलन 33 

». ये संशोधन 39 संबेत ] ह 
विश्लेपण ४. अभिसामयिक | 

७ प्रसतू के प्रतित्रप्ति केचार प्रतिमापरक । 

रूपों का 84 ३६. : पुलवधय 


संतुप्टीय 97, 98 
स्थानानतरगा ।56 
सम्बन्ध 
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#.. विरोध चतुरस्र का 89 
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